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HÁM SO LlíONG GIÁC 


1. Hám so y = sin x 

• Táp xác dinh: D = R 

• Táp giác tri: [ —1;1], túc la -l<sinx<l Vxei? 

, y , ~ 71 71 ' ~ 

• Hám so dong bien tren moi khoáng (- — + k2n\ — + k2n) , nghich bien tren móikhoáng 

(— + k2^-; — + k2n). 

2 2 

• Hám so y = sin x lá hám so le nén do thi hám so nhan goc toa do O lám tám dói xúng. 

• Hám so y = sin x lá hám so tuán hoán vói chu ki T = 2k . 

• Do thi hám so y = sin x . 



2. Hám so y = eos x 

• Tap xác dinh: D = R 

• Tap giác tri: [ — 1; 1], túc lá -l<cosx<l \/xeR 

• Hám so y = eos x nghich bien tren moi khoáng {k2n\n + k2n), dong bien tren moi khoáng 
(-71 + k2n\k2n). 

• Hám so y = eos x lá hám so chán nén do thi hám so nhan truc Oy lám truc dói xúng. 

• Hám so y = eos x lá hám so tuán hoán vói chu ki T = 2n . 

• Do thi hám so y = eos x. 

Do thi hám so y = eos x báng cách tinh tién do thi hám so y = sin x 

— Jl 

theo véc to v = (-; 0). 

2 



3. Hám so y = tan x 


n 


• Tap xác dinh : D = M \ j— + kn, k e Zj 

• Tap giá tri: IR 

• Lá hám so le 

• Lá hám so tuán hoán vói chu ki T = n 


í 


Hám dong bien tren moi khoáng 


n 


n 


\ 


- vkn\ —i -kn 

v 2 2 
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\ ,v ? 

• Do thi nhan mói dcrong tháng x = — + kn , ieZ lám mot du'ó'ng tiem can. 

• Do thi 



4. Hám so y = cot x 

• Tap xác dinh : D = IR \ [kn, k e Z} 

• Tap giá tri: R 

• La hám so le 

• La hám so tuán hoán vói chu ki T = n 

• Hám nghich bien tren mói khoáng {kn\n +kx) 

• Do thi nhan mói dirong tháng x = kn, k e Z lám mot dirong tiem can. 

• Do thi 
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PHÁN I: DÉ BAI 


DANG 1: TIM TÁP XAC DINH, TÁP GIA TRI, XET TINH CHÁN LE, 

CHU KY CUA HÁM SÓ 


n 


Phmmg pháp. 

• Hám so y = yjf(x) có nghia f(x ) >0 va f(x) ton tai 

• Hám so y = —-— có nghia <=> f(x) ^ 0 va f(x) ton tai. 

f(x) 

• sin u(x) ^ 0 <=> u(x) = kn, k e Z 

71 

• eos u(x) ^ 0 <=> u(x) + kn, k Z . 

Dinh nghia: Hám so y = f{x) xác dinh tren tap D duoc goi lá hám so tuán hoán néu có so T ^ 0 sao 
cho vói moi xeD tacó 

x±T eD va f(x + T) = f(x). 

Néu có so T divffng nhó nhat thóa man các diéu kién tren thi hám so dó duoc goi lá hám so tuán hoán 
vói chu ki T . 

, , ^ 2 K 

• Hám so f(x) = asinux + bcosvx + c (vói u,v e Z) lá hám so tuán hoán vói chu ki T = - -¡- ( (u,v) 

\(u,v)\ 

lá iróc chung lón nhát). 

• Hám so f(x) = a.tanux + b.cotvx + c (vói u,v e Z) lá hám tuán hoán vói chu ki T = 

• y = fi(x) có chu ky Ti; y =/ 2 (x) có chu ky T 2 

Thi hám so y = j\ (v) ± f 2 (x) có chu ky T 0 lá boi chung nhó nhát cüa Ti vá T 2 . 

y = sin v : Tap xác dinh D = R; tap giá tri T = [-1, l]; hám lé, chu ky T 0 —2n. 

2n 

• y = sin(av + b ) có chu ky T 0 = - 

rl 

• y = sin if(xj) xác dinh <=> f(x) xác dinh. 

y = eos x : Tap xác dinh D = R; Tap giá tri T = [-1, l]; hám chán, chu ky T 0 =2 n. 

2n 

• y = eos (ax + b) có chu ky T 0 = - 

rl 

• y = eos (f(x)) xác dinh <=> f(x) xác dinh. 
y = (anx : T^p xác dinh Z> = /f + ez| ;t|ípgiátriT = R, hámlé, chuky T 0 =x 

n 

• y = tan(av + tí) có chu ky T 0 = —r 

a 


(n,v)| 
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* y = tan (f(xj) xác dinh <=> f(x) * y + kn (k e Z) 

y = cotx : Tap xác dinh I) = R \ \kn,k e Z} ; tap giátriT = R, hámlé, chuky T 0 = n. 

n 


y = cot (ax + b ) có chu ky T 0 = 


\a\ 


y = cot (f(xj) xác dinh <=> /(x) * kn (k e Z). 


TAP XAC DINH 


Cáu 1: Tap xác dinh cúa hám so y = 
A. x^kn. 

Cáu 2: Tap xác dinh cha hám so y = 


1 


la 


sin x - eos x 
B. x ^ kln . 

l-3cosx 


n 


C. x^ —i -kn 
2 


la 


* n , 

A. x —l -kn . 

2 


sinx 
B. x ^ kln . 

3 


C. x ^ 


kn 


D. x ^ — + kn 
4 


D. x^kn. 


Cáu 3 : Tap xác dinh cüa hám so y=—— 

sin x-cos x 


lá 


A. M\| ^ + kn,k eZj. 

C. R\\ — + k — ,kez\. 

14 2 J 

Cáu 4: Tap xác dinh cúa hám so y = 


n 


B. M\| — + kn,keZj. 
D. M \ + kln, k <=Z 


cotx 
eos x -1 


-lá 


n 


A. R\lk^,keZ 


n 


B. M\j— + kn,keZ 


Cáu 5: Tap xác dinh cüa hám so y = - Y + ^ ^ 


A. x^kln 


1-cosx 
B. x^kn 


C. R\{k;r,k eZ} 


C. x ^ — + kn 
1 


D. 


D. x ^ — + kln 
1 


Cáu 6: Tap xác dinh cúa hám so y = tan 
A n kn 

A. x^— +— B. 

6 2 




V 


1 y 


lá 


-n kn 

A. x -i- 

4 2 


A. x * — + kln . 
1 


5 n 


5 n 

- - vkn 

C. x^ —i -kn 

ü. x ^- 

12 

1 

12 

= tan 2x lá 

n 

n kn 

n 

- —i -kn 

C. x*- +— 

ü. X ^-h 

1 

1-sinx 1V 

=- la 

sin x +1 

4 2 

4 


B. x^kln. 

Cáu 9: Tap xác dinh cüa hám so y = eos Vx lá 


C. x * — + kln 
2 


D. x ^ 7T + k2;r . 
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A. x > O . 


B. x > O . 


Cáu 10: Táp xác dinh cúa hám só y = —— ^ cos — la 


sin3x-sinx 


n 


A. — + k7t,k e Z| 

C. e Z} . 

Cáu 11: Hám só y = cot 2x có táp xác dinh la 


C. R. D. x*0. 


B. M\|^ + ^,/:ezj. 

D. R\\k7r,^ + ^-,kez\. 


A. kn 


n 


n 


B. M\<—hk;leZ C. 


Cáu 12: Táp xác dinh cüa hám só y = tan x +cotx lá 


A. 


B. R\{fc;r;& eZ} 


n 


D. R\¡^ + k^-,keZ', 


n 


C. M\s—l-k;leZ D. — ;£eZ 


Cáu 13: Táp xác dinh cúa hám só y = 


A. -1. 
2 


2x 


1-shr x 


lá 


C. y = |sin x - x| - |sin x + x\. 

Cáu 14: Táp xác dinh cüa hám só y = tanx lá 
A. D = R. 


n 


C. D = R\|—+ k2n,k e Z|. 

Cáu 15: Táp xác dinh cüa hám só y = cotx lá 
A. D = R\j^- + kn,k e zj. 

C. D = R\{&;r,& eZj. 

Cáu 16: Táp xác dinh cüa hám só y = —-— lá 

sin x 

A. D = R\{0}. 

C. D = R \ {kn, k e Z}. 

Cáu 17: Táp xác dinh cüa hám só y = 


1 


lá 


cotx 


A. D = R\j^ + kn,k e Zj. 
C. D = R\U-,fcezl. 


B. D = R\|-^- + kn,k e Zj. 

.. n kn 

D. x = ± —+ —. 

3 2 


B. D = M\j kn,k e Z l. 


D. D = l\{te,^EZ}. 


B. D = M\|^- + kn,k e Zj. 

D. D = R. 


B. D = R\{&2;r,& e Z}. 
D. D = R\{0;;r}. 


B. D = l\{te,¿eZ}. 


D. D = M\Í0;-;tz-; — 


Cáu 18: Táp xác dinh cüa hám só y = 


cot x - V3 


lá 


n 


A. Y) = R\l—+k2n,k 


n 


B. D = R\< — + kn,kn,k eZ>. 
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C. D = M \ j y + kn, y + kn, fc e Z l. 


Cáu 19: Táp xác dinh cüa hám so: y = 


x +1 
tan 2x 


la: 


A. IR.\A: eZj. 


n 


C. M \ jy + kn, k e Z j. 

Cáu 20: Táp xác dinh cúa hám so y = —---— la: 


1 — COS“X 


A. D = M\|y + kn,k e zj. 

C. D = M\{^ + te,¿eZ}. 

Cáu 21: Táp xác dinh cúa hám so: y = 


D. D = R\\^- + kn,^ + kn,ktz\. 


B. M\| k^,keZj. 
D. R\\^-,kez\. 


B. D = M\j -y + kn,k e Z L 


x +1 
cotx 


lá: 


A. M\< y + kn,k e Z >. 


C. R\{&7T,& eZj. 

Cáu 22: Táp xác dinh cúa hám so y = tan(3x-l) lá: 

A. D = R\\- + - + k-,kez\. 

[6 3 3 J 

C. D = R\\ — -- + k—,kez\. 

1 6 3 3 í 


Cáu 23: Táp xác dinh cúa hám so y = tan 

A. D = R. 


f n A 

3xh— 
4 


lá 


C. D = R |-y + kn,k eZj. 

Cáu 24: Táp xác dinh cúa hám so y = sin(x-l) lá: 

A. R. 

C. M \ jy + k2n \ k e Z j . 

/V ' X — 1 

Cáu 25: Táp xác dinh cúa hám so y = sin : - lá: 


x + 1 


\ i - 1} • 


,\jy + fc2;rlfcezL 


D. D = 0. 


B. M\j^-,A:ezJ. 

D. M\|y + it2^,itezL 


B. D = M\J-+jfc-,jfceZÍ. 
[3 3 J 

D. D = \— + — +k—,k e zl. 
1 6 3 3 f 


B. k2n) 

D. D = R\{kn 

B. M\{1}. 

D. M\{&7z-} . 

B. (—l;l). 


D. mjy + forl&ezl. 


I x 2 _|_i 

Cáu 26: Táp xác dinh cúa hám so y = —--lá: 


sinx 


B. R\{0}. 
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C. R\{fc;rlJfceZ}. 

Cáu 27: Táp xác dinh cüa hám so y = ^ ^ — la: 


1 + cos x 


A. R\j^ + 7brlfceZk 


VI 


1-sinx 
— la 


+ eos X 


Cáu 28: Táp xác dinh cüa hám so y ■ 

A. R\[n+ k2n,k eZ]. 

C. R\|^- + Jfc2;r,jfcezj. 

Cáu 29: Táp xác dinh D cüa hám so y = Vsiñx+~2. lá 
A. R. 

C. (0; 2n). 

Cáu 30: Táp xác dinh cüa hám so y = V l-cos2x lá 
A. D = R. B. D = [0;l]. 

D = R\{fc;r,fc e Z}. 

Cáu 31: Hám so náo sau dáy có táp xác dinh R 


A. y =, 


2 + cosx 
i 2-si 


-smx 

2 


D. R\\^ + k7T\keZÍ. 


B. R \ |;r + k2n I k e Z} . 
D. R\{l}. 

B. R\{k2x,k eZj. 

D. R \ + k2n, k e Z j , 

B. [-2;+co). 

D. [arcsin(-2);+oo). 

C. D = [-!;!]■ 


B. y = tan 2 x + cot 2 x. 


D. 


C. y 


l + sim x 


1 + cot x 

Cáu 32: Táp xác dinh cüa hám so y = 

A. D = 'R\{k7r,k e Z} . 

C. D = R \ \k2n, k e Z} . 

Cáu 33: Táp xác dinh cüa hám so y = 


D. y = 


sin 3 x 


2cosx + \Í2 


/ 1-sinx 

sin 2 x 


lá 


B. D = R\^ + k27c,keZj. 

D. D = R . 


íl-cosx 
I eos 2 X 


lá: 


A. D = m\^ + k2n,k^Zy 
C. D = R\jj- + lbr,lfcezj. 

, 9 — cin 9 x 

Cáu 34: Hám so y = , = có táp xác dinh R khi 


B. D = R. 

D. D = R\{k7i,k eZ}, 


A. m > 0. 

Cáu 35: Táp xác dinh cüa hám so y = 


V m eos x +1 

B. 0 < 777 < 1 . 

tanx 


C. 777 ^ — 1. 


D. -1 < 777 < 1 


cosx-1 


lá: 
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A. x^kln 


n 


B. x = — vk2n 
3 


cotx 


C. 


n , 

x ^ — + kn 


x * k2n 


D. 


n i 

x^ —vkn 
2 

n i 

x^ —vkn 
3 


Cáu 36: Táp xác dinh cúa hám so y =-— la: 

eos x 


. n , 

A. x = —vkn . 

2 


Cáu 37: Táp xác dinh cúa hám so y = 
n 


B. x = k2n. 

1-sinx 


C . x = kn . D. x ± 


kn 


la: 


A. x ^ — vk2n . 
2 


Cáu 38: Táp xác dinh cúa hám so y = 


sin x +1 
B. x^ k2n . 

l-3cosx 1V 


C. x ;£ — + £2;r 
2 


D. x ^ n + k2n 


lá 


sinx 


A. x^— + kn. 
2 


B. x^ k2n . 

3 


Cáu 39: Táp xác dinh cúa hám s 6 y = 


lá 


sin x 


A. D = R. 


n 


f n A 
3x -\— 

V 4y 


C. D = R\|J- + lbr,fceZj. 

Cáu 40: Táp xác dinh cúa hám so y = tan 
A. D = R . 

C. D = R\j^ + ybr,fcezj. 

Cáu 41: Chon kháng dinh sai 

A. Táp xác dinh cúa hám so y = sin x lá R. 


lá 


C. x * —. D. x * kn . 

2 


B. D = R \ \k2n, k e Z} . 
D. D = R\{&7T,fc eZ}. 


B. D = R\j^ + ^-,fcezj. 
D. D = R\{te,fceZ}. 


B. Táp xác dinh cúa hám so y = cot x lá D = R \ |— + kn, k e z|. 

C. Táp xác dinh cúa hám so y = eos x lá R . 

D. Táp xác dinh cúa hám so y = tan x lá D = R \ j + kn, k e Z j . 

sin* 


Cáu 42: Táp xác dinh cúa hám so y = —— lá 

1 - eos x 

A. M.\[k2n:,k eZj . 

C. R. 


B. R\|-^- + &7r,&ezj. 
D. R\\^ + k27r,kez[. 


Cáu 43: Tim táp xác dinh cúa hám so y = . 


íl-cos3x 
1 + sin 4x 
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A. £> = M\i-- + £-, ke Z 

1 8 2 J 

C. D = R\\-^ + k^, ke Z 


B. D = R\\~ — + k-, ke Z 

1 8 2 J 

D. D = R\J-- + fc-, itezi 

16 2 I 


Cáu 44: Tim táp xác dinh cüa hám so sau y = 

A. D = R\\kjr,- + —-,k,nez\ 

1 6 3 J 

C. D = M\ jlbr,^ + ^;fc,/iezj 
Cáu 44: Tim táp xác dinh cüa hám so sau y = 


ll + cot 2 x 
1 1 - sin 3x 


B. D = M\j*-,- + — ;k,nez] 
[ 3 6 3 J 

D. D = R\jibr,y + ^;lfc,/iezj 

tan 2x 


\ K 77 77 71 

A. D = M\^- + it-, — + ik —; IcgZ 
[4 2 12 2 J 

[ ;r 71 71 71 

C. D = R\l- + k-,- + k-; ke z[ 
4 2 3 2 I 


V3sin2x-cos 2x 

{ 77 77 77 77 

— + k—, — + k—‘ keZ\ 
3 2 5 2 J 

D. D = R\l— + k—, — + k—; keZ 
3 2 12 2 


r Jl Jl 

Cáu 45: Tim táp xác dinh cüa hám so sau y = tan(x - y).cot(x - —) 


A. D = R\^- + kn^ + kn\ iteZ 
C. D = R\\^ + kjv,j + k7r, ke zl 


B. D = R\^- + k7i,j + k7r- ke zj 
D. D = R\jy^ + lbr,y + fc;r; fceZ 


Cáu 46: Tim táp xác dinh cüa hám so sau y = tan3x.cot5x 


A. D = R\^r + kj,^--,k,neZ 

C. D = R\í- + k-, — ;k,neZ 
6 4 5 


B. D = R\\- + k-,— \k,neZ\ 
[5 3 5 J 

D. D = R\\- + k-,— ;k,neZ 
4 3 5 
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TINH CHÁN LE, CHU KY CUA HAM SÓ 


Cáu 1: Kháng dinh náo sau dáy sai? 

A. y = tan x la hám lé. B. y = cot x la hám lé. 

C. y = eos x la hám lé. D. y - sin x la hám lé. 

Cáu 2: Trong các hám so sau hám so náo lá hám so chán? 

A. y = sin 2x . B. y = cos3x. 

C. y = cot4x. D. y = tan5x. 

Cáu 3: Hám so náo sau dáy lá hám so chán 


A. y = sin3x . 


B. y = x.cosx . 


C. y = cosx.tan2x. 


D. y = 


tan x 


sin .x 


Cáu 4: Trong các hám so sau, có bao nhiéu hám so lá hám chán tren táp xác dinh cüa nó? 

y = cot 2.x ; y = cos(x + n)\ y = 1 - sin x ; y = tan 2016 x 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Cáu 5: Hám so náo sau dáy lá hám so chán. 

A. y = sin3.x. B. y = x.cosx. 


C. y = eos .x. tan 2.x . 

Cáu 6: Cho hám só / (x) = eos 2x vá g (x) = tan 3x , chon ménh dé dúng 

A. / (x) lá hám só chán, g (x) lá hám só lé. 

B. /(x) lá hám só lé, g (x) lá hám só chán. 

C. / (x) lá hám só lé, g (x) lá hám só chán. 

D. /(x) vá g(x) déuláhámsó lé. 

Cáu 7: Kháng dinh náo sau dáy lá sai? 

A. Hám só y = x 2 + eos x lá hám só chán. 

B. Hám só y = I sin x - x\ - Isin x + x| lá hám só lé. 


_ tan x 

D. y =- 

sinx 


C. Hám só y = 


sinx 


lá hám só chán. 


D. Hám só y = sin x + 2 lá hám só khóng chán, khóng lé. 

Cáu 8: Hám só náo sau dáy lá hám só chán 

A. y = sin 2 x +sinx. B. [2;5]. 

C. y =sin 2 x + tanx. D. y = sin 2 x + cosx. 

Cáu 9: Trong các hám só sau, có bao nhiéu hám só lá hám chán tren táp xác dinh cüa nó y = cot 2x, 


,2016 


X ? 


C. 4. 


y=cos(x + 7r), y = 1-sinx, y = tan 

A. 2. B. 1. 

Cáu 10: Kháng dinh náo sau dáy lá sai ? 

A. Hám só y = sinx + 2 lá hám só khóng chán, khóng lé. 


D. 3. 


B. Hám só y = 


sinx 

x 
.2 


lá hám só chán. 


C. Hám só y = x" + eos x lá hám só chán. 

D. Hám só y = |sin x - x| - |sin x + x| lá hám só lé. 

Cáu 11: Hám só náo sau dáy lá hám só lé ? 

A. y = 2x + cosx. 


B. y = cos3x. 


File Word lien he: 0978064165 - Email: danevietdons.bacsians.vn@email.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 11 











ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS va GT11 


C. y = x 2 sin(x + 3). 

_ eos X 

D. y = 

X 

Cáu 12: Hám só y = tan x + 2 sin x lá: 


A. Hám só lé tren táp xác dinh. 

B. Hám só chán táp xác dinh. 

C. Hám só khóng lé táp xác dinh. 

Cáu 13: Hám só y = sin x.cos 3 x lá: 

D. Hám só khóng chán táp xác dinh. 

A. Hám só lé tren IR . 

B. Hám só chán tren IR . 

C. Hám só khóng lé tren IR . 

Cáu 14: Hám só y = sin x + 5 eos x lá: 

D. Hám só khóng chán IR . 

A. Hám só lé tren IR . 

B. Hám só chán tren IR . 

C. Hám só khóng chán, khóng lé tren IR . 

Cáu 15: Hám só náo sau dáy khóng chán, khóng lé ? 

D. Cá A, B, C déu sai. 

. sin x + tan x 

B. y = tanx-cotx . 

A - y - „ 2 

2cos' x 

C. y = sin2x + cos2x. 

Cáu 16: Hám só y = sin x + 5 eos x lá: 

D. y = a/ 2-sin 2 3x . 

A. Hám só lé tren IR . 

B. Hám só chán tren IR . 

C. Hám só khóng chán, khóng lé tren IR . 

Cáu 17: Hám só náo sau dáy khóng chán, khóng lé ? 

D. Cá A, B, C déu sai. 

. sin x + tan x 

B. y = tanx-cotx . 

A. y - 2 

2cos' x 

C. y = sin2x + cos2x. 

Cáu 18: Hám só náo sau dáy lá hám só chán: 

D. y = V2-sin 2 3x . 

A. y = 5 sin x. tan 2x. 

B. y =3sinx + cosx. 

C. y = 2sin3x + 5 . 

Cáu 19: Hám só náo sau dáy khóng chán, khóng lé: 

D. y = tanx-2sinx . 

. sin x + tan x 

B. y = tanx +cotx . 

A. y - 3 

2 eos x 

C. y = sin 2x + eos 2x. 

D. y = V2-sin 2 3x . 


Cáu 20: Trong các hám so sau dáy hám so nao la hám so lé? 


A. y=sin 2 x. B. y = cosx. C. y = — cosx. 

Cáu 21: Trong các hám so sau dáy, hám so nao la hám só chán? 

A. y=-sinx. B. y = cosx-sinx. C. y - cosx + sin 2 x. 

Cáu 22: Trong các hám so duói dáy có bao nhiéu hám só lá hám só chán: 
y=cos3x(l); y=sin(x 2 + l) (2); 


D. y = sin x . 

D. y = eos x sin * . 

y = tan 2 x (3); 


y = cotx (4). 


A. 1. B. 2. C. 3. 

Cáu 24: Trong các hám só sau dáy, hám só náo lá hám só tuán hoán? 

A. y = sin x . B. y = x +1. C. y = x 2 . 

Cáu 25: Trong các hám só sau dáy, hám só náo lá hám só tuán hoán? 

A. y = sinx-x. B. y = cosx. C. y = xsinx 

Cáu 26: Trong các hám só sau dáy, hám só náo lá hám só tuán hoán? 


D. 4. 


D. y 


x -1 
x + 2 


D. y = 


x 2 +l 
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C. y = tan x . 

Cáu 27: Trong các hám so sau dáy, hám so nao la hám so tuán hoán? 
sin x 


A. y = xcosx . 

iu 27: 

A. y = ■ 


B . y = x tan x. 
sau dáy, hám so 
B. y = tan x + x . 


Cáu 29: Chu ky cúa hám so y = sin x la: 

n 


A. kln, k eZ . 


B. 


Cáu 30: Chu ky cúa hám so y = eos x lá: 
A. klK. 

Cáu 31: Chu ky cúa hám so y = tan x lá: 
A. 1n . 


B. —. 

3 


B. 

4 


Cáu 33: Chu ky cúa hám so y = cot x lá: 

n 


D. y = —. 
x 


A. 2 n . 


B. 


C. y = x 2 + l. 

D. y = cot x. 

C. n. 

D. 2n . 

C. n. 

D. 2 n . 

C. kn, k e Z . 

D. Tí . 

C. n . 

D. kn, k e Z 


File Word lien he: 0978064165 - Email: danevietdone.bacsians.vn@email.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 13 








ST&BS: Th.S Báng Viét Dóng Trumig THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS vá GT11 


DANG 2: Slí BIÉN THIÉN VA DO THI HÁM SO LIÍ0NG GIÁC 


Phirímg pháp. 

Cho hám so y = f(x) tuán hoán vói chu ki T 


Dé kháo sát su bien thién va ve do thi cüa hám so, ta chí can kháo sát va ve do thi hám so tren mót doan 


có do dái báng T sau dó ta tinh tién theo các véc to k.v (vói v = (T; 0), k e Z ) ta duoc toán bó do thi cúa 
hám so. 

* So nghiém cüa phuong trinh f(x') = k , (vói k lá háng so) chính báng so giao diém cüa hai dó thi 


y = f(x) vá y = k . 

* Nghiém cüa bát phuong trinh f(x)> 0 lá mién x má dó thi hám so y = f(x) nám trén truc Ox . 


Cáu 1: Hám so y = sin v : 

A. Dóng bién trén mói khoáng 
vói k e Z . 


k n á 

— \-k2n\n + k2n 

v 2 y 


vá nghich bién trén mói khoáng (k + k2n\k2n^ 


í 


B. Dóng bién trén mói khoáng 
vói k e Z . 


3 n 


5 n 


\ 


- vk2n\ - vk2n 

v 2 2 j 


vá nghich bién trén mói khoáng 


k Tí Tí "á 

- + k27í-,- + k27í 
2 2 


v ^ ^ y 

C. Dóng bién trén mói khoáng 


í - + k2n\ — + k2x^ 

\ 2 2 y 


vá nghich bién trén mói khoáng 


k Tí Tí ^ 

~- + k2Tí;- + k2Tí 
2 2 


vói k ¡e Z . 


v ^ ^ y 

D. Dóng bién trén mói khoáng 


k Tí Tí ' 

~- + k2Tí-,- + k2Tí 
2 2 


vá nghich bién trén mói khoáng 


- + k2Tí; — + k2Tí 
2 2 


vói k ¡e Z . 


^ y 

Cáu 2: Hám so y = eos v: 

A. Dóng bién trén mói khoáng 


k Tí ^ 


vá nghich bién trén mói khoáng(;r+ k2;r;k2;r) 


— \-k2n\n + k2n 

\ 2 y 

vói k e Z . 

B. Dóng bién trén mói khoáng(-;r + k2;r;k2;r) vá nghich bién trén mói khoáng {k2n\n +k2n) vói 
k e Z. 

3 Tí 


C. Dóng bién trén mói khoáng 


í - + k2n-, — + k2n" 
V 2 2 y 


vá nghich bién trén mói khoáng 


k Tí Tí ^ 

-~ + k2Tí;- + k2Tí 
2 2 


vói k ¡e Z . 


D. Dóng bién trén mói khoáng (^2yr ;tt + /r2yr) vá nghich bién trén mói khoáng (;r + k2;r;3;r + k277') 
vói k e Z . 

Cáu 3: Hám so: y = \l 3 + 2cosv táng trén khoáng: 
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' n n ' 
~ 6’2 


B. 


n _ 3k 

2~’T 


r ln 9 A 

— ;2 n 

v 6 j 


Cáu 4: Hám so náo dong bien tren khoáng 


k n 

T’ó" 


A. y = eos x . 


B. y = cot 2x . 


C. y = sin x . 


D. 


kn 
~ 6’~2 


D. y =cos2x. 


Cáu 5: Ménh dé náo sau dáy sai? 

A. Hám só y = sinx táng trong khoáng 

B. Hám só y = cotr giám trong khoáng 

C. Hám só y = tan* táng trong khoáng 

D. Hám só y = cosx táng trong khoáng 


k 71 ^ 

*2, 
v z y 

k n ^ 

v z y 
k 

0 ;- 


v ^ j 
k 

0:- 


v ^y 


Cáu 7: Hám só y = sin x dong bien tren: 
A. Khoáng (0;;r). 


n 


C. Các khoáng 
Cáu 9: Hám só y = cosx : 
A. Táng trong [0;7r]. 
C. Nghich bien [0; yr]. 


— vk2n\n + k2n 
2 


, k e Z . 


B. Các khoáng 


k n 71 ' 

-— + k2n', — + k2n 
4 4 


k e 7L 


D. Khoáng 


n _ 3 n 

2~’T 




71 

N. 

vá giám trong 

Ir*] 


B. Táng trong 


D. Các kháng dinh tren déu sai. 


Cáu 10: Hám só y = eos x dong bien tren doan náo drrói dáy: 


A. 


ft ! 


B. [yr;2yr]. 


C. [—yr; yr]. 


D. [0; yr]. 


k Ti3 

0 ;- 


Cáu 12: Hám só náo sau dáy có tính don diéu tren khoáng 

v ^ J 

A. y = sin x . B. y = eos x. C. y = tan x . 

Cáu 13: Hám só y = tan x dóng bien tren khoáng: 


A. 


í n \ 

° ; 2 


B. 


f 71 


í 


c. 


v ^ y 

Cáu 14: Kháng dinh náo sau dáy dúng? 

A. Hám só y = sin x dóng bien trong khoáng 


B. Hám só y = eos x dóng bien trong khoáng 


C. Hám só y = sin x dóng bién trong khoáng 


3 n 


0; y 

v z y 


khác vói các hám só con lai ? 

D. y = - cotx . 

k 3n 


D. 


2 2 


ti _ 3 n 

T’T 

n _ 3 n 
~ 4’~4 


3 n n 
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D. Hám so y = eos x dóng bien trong khoáng 


3 n n 


Cáu 15: Hám so nao sau dáy nghich bien tren khoáng 


^ / 

y 2¡ 

\ z y 


A. y = sin x . B. y = eos x. 

Cáu 16: Hám so náo duó’i dáy dóng bien tren khoáng 
A. y = sin x . B. y = eos x. 


C. y = tan x . 
^ n _ 'bn ^ ? 

2’Tj ' 

C. y = cot x. 


D. y = - cotx . 


D. y = tan x . 
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DANG 3: GIA TRI L0N NHÁT VA NHÓ NHÁT CUA HAM SÓ 

Cáu 1: Giá tri nhó nhát va giá tri lón nhát cúa hám so y = 3 sin 2x - 5 lán lircrt la: 

A. -8 va - 2. B. 2 va 8 . C. -5 va 2 . D. -5 va 3 . 

, , r 7T ' 

Cáu 2: Giá tri nhó nhát va giá tri lón nhát cúa hám so y = 1 -2 cos(v + —) lán lirot la: 


A. -2 va 7 . B. -2 va 2 . C. 5 va 9 . 

Cáu 3: Giá tri nhó nhát va giá tri lón nhát cúa hám so y = 4\/sin jc + 3 -1 lán lirot lá: 

A. V2 vá 2. B. 2 vá 4. C. 4^2 vá 8 . 

Cáu 4: Giá tri nhó nhát cúa hám so y — sin 2 x - 4 sin x - 5 lá: 

A. -20. B. -8. C. 0. 

Cáu 5: Giá tri lón nhát cúa hám so y = 1 — 2eos x - eos 2 x lá: 

A. 2. B. 5. ^ C. 0. 

Cáu 6: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 2 + 3 sin 3x 
A. min y =-2; max y = 5 B. miny = -l; max y = 4 

C. min >’ = -1; max y = 5 D. min y =-5; maxy = 5 

Cáu 7: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = l-4sin 2 2x 
A. min y = -2; max y = 1 B. min y = -3; max y = 5 

C. min y = -5; max y = 1 D. min y = -3; max y = 1 

, , , Jl 

Cáu 8: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 2cos(3x - —) + 3 

A. min y = 2, max y = 5 B. min y = 1, max y = 4 

C. min y = 1, max y = 5 D. min y = 1, max y = 3 

Cáu 9: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = V3-2sin 2 2x + 4 
A. min y = 6, max y = 4 + \¡3 B. min y = 5 , max y = 4 + 2\¡3 

C. min y=5, max y - 4 + 3\Í3 D. min y = 5 , max y = 4 + y¡3 

Cáu 10: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cha hám so sau y = V2sinx + 3 
A. max y = Vó , min y = 1 B. max y - y¡5 , min y = 2y¡5 

C. max y = y[5 , min y = 2 D. max y - Vó , min y = 3 

Cáu 11: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y =l-v/2cos 2 x + í 
A. max y = 1, min y - 1-^3 B. max y = 3 , min y = 1-^3 

C. max y = 2, min y = 1-^3 D. max y = 0, min y = 1 - \¡3 

Cáu 12: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 1 + 3 sin 


D. 4 vá 7 . 
lá: 

D. 4V2-1 vá 7 

D. 9. 

D. 3. 


4 


V 

A. min y = -2 , max y = 4 B. min y = 2, max y = 4 

C. min y = -2 , max y = 3 D. min y = -1, max y = 4 

Cáu 13: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y - 3- 2eos 2 3x 
A. min y = 1, max y = 2 B. min y = 1, max y = 3 

C. min y = 2, max y = 3 D. min y = -1, max y = 3 

Cáu 14: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 1 + V2 + sin 2x 
A. min y = 2, max y = 1 + ^3 B. min y = 2, max y = 2 + y¡3 
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C. min y = 
Cáu 15: Tim 

A. min y = 

C. min y = 
Cáu 16: Tim 

A. max y - 

C. max y - 

Cau 17: Tim 
A. max y - 
C. max y - 
Cáu 18: Tim 
A. min y = 
C. min y = 
Cáu 19: Tim 
A. min y = 
C. min y = 
Cáu 20: Tim 
A. max y - 
C. max y - 
Cáu 21: Tim 
A. min y = 
C. min y = 
Cáu 22: Tim 
A. min y = 
C. min y = 

Cáu 23: Tim 
A. min y = 
C. min y = 
Cáu 24: Tim 
A. min y = 
C. min y = 


= 1, max y = 1 + V¡3 D. min y = 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y 


1, max y = 2 
4 

1 + 2 sin 2 x 


- —, max y = 4 

3 

4 


—, max y = 2 
3 


B. 


D. 


4 , 
min y = —, max y = 3 

3 


min y = 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y 

B. max y = 


: 4, min y = — 
4 


1 

—, max y = 4 
2 

= 2 sin 2 x + cos 2 2x 
3, min y = 2 


D. 


= 4, min y = 2 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 
= 6, min y = -2 B, 

= 6, min y = -4 D 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 

- -6; max y = 4 B. 

- -3; max y = 4 D. min y = -6; max y = 6 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 
---3y/2- 1; max y = 3V2 +1 B. 

= -3y¡2; max y = 3V2-1 D 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 
= 2 + VÍ0; min y = 2-VlO B. 

-2 + j2- min y = 2- V2 D 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 
= -2,maxy = 3 B. 

= -l,maxy = 3 D 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 
= -l,maxy = 4 B. 

= -l,maxy = 3 D 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 
= 1 + 2V3, max y = 1 + 2V5 B. 

=1-2V3 , max y = 1 + 2V5 D. 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám 

- -5, max y = 5 B. min y = -4, max y = 4 

= -3, max y = 5 D. min y = -6, max y = 6 


max y = 3, min y = — 

4 

so sau y = 3sinx + 4cosx + l 
. max y = 4, min y = -4 
. max y = 6, min y = -1 
so sau y =3sinx + 4cos jc- 1 
. min y = -6; max y = 5 

so sau y = 2sin 2 x + 3sin2x-4cos 2 x 
. min y = -3 V 2 -1; max y = 3 V 2 -1 
. min y = -3V 2 - 2; max y = 3V 2 -1 
so sau y = sin 2 x + 3sin2x + 3cos 2 x 
. max y = 2 + V5; min y = 2-y¡5 
. max y = 2 + ; min y = 2 - y¡7 

so sau y = 2sin3x + l 
. min y = -l,max y = 2 
. min y = -3, max y = 3 
so sau y = 3-4cos 2 2x 
. min y =-1, max y = 7 
. min y = -2, max y = 7 

so sau y = 1 + 2VÍTcosW 
. min y = 2V3 ,max y = 2V5 

. min y =-1 +2V3,max y =-1 +2V5 
so sau y = 4sin6.r + 3cos6x 


Cáu 25: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 


A. min y = 


C. min y = 


-3 


1 + V3 
2 

1 + V3 


, max y 


, max y 


1 + V2 

3 

1 + V2 


B. min y 
D. min y 


1 + V2 + shC x 
3 4 


1 + V3 
3 

1 + V3 


, max y 


, max y; 


1 + V2 

3 

1 + V2 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dansvietdone.bacsians.vn@email.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 18 



















ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS va GT11 


, , , 3sin 2 x 4- eos 2 x 

Cáu 26: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = ——-——--- 


A. min y = 


-6-3y/5 -6 + 3yf5 

, max y = 


C. min y = 


4 

-7-3V5 


-,max y = 


4 

-7 + 3V5 


sin2x + 4cos 2 x + 1 

n . -4-3^5 -4 + 3yf5 

B. min y = -,maxy =- 

4 4 

-5 + 3V5 


„ . -5-3V5 

D. min y = - : -, max y = 


Cáu 27: Tim 
A. min y = 
C. min y = 

Cáu 28: Tim 
A. min y = 

Cáu 29: Tim 
A. min y = 

Cáu 30: Tim 
A. m > 1 

Cáu 31: Tim 
A. min y = 
C. min y = 

Cáu 32: Tim 
A. min y = 
C. min y = 

Cáu 33: Tim 
A. min y = 
C. min y = 

Cáu 34: Tim 


-sin 2 x 


4 4 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = sin x + y¡2 -1 

- 0, max y = 3 B. min y = 0, max y = 4 

- 0, max y = 6 D. min y = 0, max y = 2 

tap giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = tan 2 x—4 tan x + l 

- 2 B. min y =-3 C. min y =-4 D. miny = -l 

tap giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = tan 2 x + cot 2 x + 3(tan x + cot x) -1 

■ -5 B. min y = -3 C. min y = -2 D. min y = -4 


m 


dé hám so y = y/5 sin 4x - 6 eos 4x + 2m -1 xác dinh vói moi 


x. 


B. m > 


VóT-l 


C. m < 


VóT + l 


D. m> 


VóT + l 


2 2 
tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 1 + V3 + 2sinx 
= -2; max y = 1 + y¡5 B. min y = 2; max y - y/5 

- 2; max y - 1 + y¡5 D. min y = 2; max y = 4 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 4 sin 3x - 3 eos 3x +1 
= -3; max y = 6 B. min y = -4; max y = 6 

- -4; max y = 4 D. min y = -2; max y -6 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = V3 eos x + sin x + 4 

= 2; max y = 4 B. min y = 2; max y = 6 

- 4; max y = 6 D. min y = 2; max y = 8 

' , 1V ¿ sin2x + 2cos2x + 3 

tap gia tn Ion nhat, gia tri nho nhat cua ham so sau y =- 

2sin2x-cos2x + 4 


-; max y = 2 

11 


A. min y 
C. min y = max y = 4 
Cáu 35: Tim 


11 


B. min y = —; max y = 3 
' 11 

2 

D. min y = —; max y = 2 
' 11 


tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 


2 sin 2 3x + 4sin3xcos3x + l 
sin6x + 4cos6x + 10 


A. min y = 


11-9^7 11 + 9V7 

max y = 


C. min y = 

Cáu 36: Tim 
A. min y = 
C. min y = 


83 

33-9V7 


max y = 


83 
33 + 9^7 


_ . 22-9^7 22 + 9V7 

B. min v =-; max y =- 

11 11 

22 + 9V7 


n • 22-9yfl 

D. min y =-—-; max y = 


83 83 ^ / 83 - 83 

tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 3 eos x + sin x - 2 

--2-y/S; maxy = -2 + >/5 B. min y =-2- V7; maxy--2+yfl 

---2-y¡3\ max y = -2 + yÍ3 D. miny = -2-VlO; max y = -2 + Vio 
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Cáu 37: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 


sin 2 2x + 3sin 4x 
2cos 2 2x-sin 4x + 2 


5-\Í91 5 + ^91 

A. min y = -, max y = 


^ . 5-W 

C. min y = -, maxy = 


4 

5 + ^97 


„ . 5-yÍ91 5 + V97 

B. min y =-, max y =- 

18 

7 + V97 


18 

„ • 1 ~y¡91 

D. min y =-, max y = 


8 8 f S 

Cáu 38: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau 

y = 3(3sinx + 4cosx) 2 + 4(3sinx + 4cosx) + l 


8 


A. min y = — ;max y = 96 
3 

C. min y = - —; max y = 96 

3 


B. min y —; max y = 6 
3 

D. min y = 2; max y = 6 


Cáu 39: Tim m dé các bát phrrong trinh (3sinx-4eosx) 2 -6sinx + 8cosx> 2m-l dúngvóimoi xe . 
A. m >0 B. m <0 C. m < 0 D. m < 1 

Cáu 40: Tim m dé các bát phrrong trinh ^ s ^ n ^- Y + cos ^- Y < m + ] Júng vói moi reí 


sin2x + 4cos”x + l 


A. m > 


3>/5 


B. m > 


3^5+9 


C. m > 


3^5-9 


D. m > 


3yf5-9 


Cáu 41: Tim m dé các bát phrrong trinh ^ s i n ^- Y + cos ^- Y + ^ > 2 dúng vói moi x e ' 


a /Tñ a 15 - V29 

A. VIO - 3 < m < - 

2 

nrx t 15 + V29 

C. vl0-l<m<- 

2 


3 eos 2x + sin 2x + m +1 

B. VÜ)-l<m< 15 

2 


Cáu 42: Cho x, y > 


„ sin 4 x eos 4 y 
P = -+-- 


ó n ^ 
v z y 


D. VÍO-1 < m< Vio+1 

thóa eos 2x + eos 2y + 2 sin(x + y) = 2. Tim giá tri nhó nhát cúa 


y 

A. min P = 


x 

3_ 

n 


B. min P = 


C. min P = ■ 


n 


3 n 


D. min P = 


n 


, ' r k sin x 1 

Cáu 43: Tim k dé giá tri nhó nhát cúa hám so y =--- lón han -1. 


A. \k\ < V2 


B. |/t| < 2V3 


eos x + 2 

C. \k\ <V3 


D. |/t| < 2V2 
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PHAN II: HÜÓNG DAN GIÁI: 


DANG 1: TIM TÁP XAC DINH, TÁP GIA TRI, XET TINH CHÁN LE, 

CHU KY CUA HÁM SÓ 


n 


Phmmg pháp. 

• Hám so y = yjf(x) có nghia f(x ) >0 va f(x) ton tai 

• Hám so y = —-— có nghia <=> f(x) ^ 0 va f(x) ton tai. 

f(x) 

• sin u(x) ^ 0 <=> u(x) = kn, k e Z 

71 

• eos u(x) ^ 0 <=> u(x) + kn, k Z . 

Dinh nghia: Hám so y = f{x) xác dinh tren tap D duoc goi lá hám so tuán hoán néu có so T ^ 0 sao 
cho vói moi xeD tacó 

x±T eD va f(x + T) = f(x). 

Néu có so T divffng nhó nhat thóa man các diéu kién tren thi hám so dó drrgc goi lá hám so tuán hoán 
vói chu ki T . 

, , ^ 2 K 

• Hám so f(x) = asinux + bcosvx + c (vói u,v e Z) lá hám so tuán hoán vói chu ki T = - -¡- ( (u,v) 

\(u,v)\ 

lá iróc chung lón nhát). 

• Hám so f(x) = a.tanux + b.cotvx + c (vói u,v e Z) lá hám tuán hoán vói chu ki T = 

• y = fi(x) có chu ky Ti; y =/ 2 (x) có chu ky T 2 

Thi hám so y = j\ (v) ± f 2 (x) có chu ky T 0 lá boi chung nhó nhát cüa Ti vá T 2 . 

y = sin v : Tap xác dinh D = R; tap giá tri T = [-1, l]; hám lé, chu ky T 0 —2n. 

2n 

• y = sin(av + b ) có chu ky T 0 = - 

rl 

• y = sin if(xj) xác dinh <=> f(x) xác dinh. 

y = eos x : Tap xác dinh D = R; Tap giá tri T = [-1, l]; hám chán, chu ky T 0 =2 n. 

2n 

• y = eos (ax + b) có chu ky T 0 = - 

rl 

• y = eos (f(x)) xác dinh <=> f(x) xác dinh. 
y = (anx : T^p xác dinh Z> = /f + ez| ;t|ípgiátriT = R, hámlé, chuky T 0 =x 

n 

• y = tan(av + tí) có chu ky T 0 = —r 

a 


(n,v)| 
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* y = iünif(xj) xác dinh <=> f(x) * ^- + kn (Je e Z) 

y = cot x : Táp xác dinh D = R\ {kn, k e Z ¡ ; tap giá tri T = R, hám lé, chu ky T 0 = n . 

K 

* y = cot(ax + b ) có chu ky T 0 = — 

M 

* y = cot (f(x)) xác dinh f(x) ^ kn {k e Z). 

TÁP XÁC DINH 


Cáu 1: Táp xác dinh cúa hám só y = 


1 


la 


A. x^kn. 

Huáns dan siái: 

Chon D. 


sin x - eos x 
B. x^ kln . 


n 


C. x ^ —i -kn . 
2 


n 


Do diéu kién sin x - eos x^Q <^> xit — + kn 

4 

, 1 — 3 eos X 

Cáu 2: Táp xác dinh cúa hám so y =--- lá 


n 


A. x ^ —i -kn . 

2 

Huáns. dan siái: 

Chon D. 

Do diéu kién sin x ^ 0 <» x ^ kn 
Cáu 3 : Táp xác dinh cúa hám só y= 


A. M\|^ + k7z:,k e Zj. 
C. R\\^ + k-,kezi. 


sin x 
B. x^kln . 


C. x ^ 


kn 


sin 2 x — eos 2 x 


lá 


n 


D. x ^ —b kn . 
4 


D. x^kn. 


B. + e Z|. 

D. R\í^- + k2n,k£Z 


Huáns dan siái: 


Chon C. 

' 7Z 

Do diéu kién sin 2 x - eos 2 x ^ 0 <=> tan 2 x 1 o x ± —b kn . 

4 

, cot X 

Cáu 4: Táp xác dinh cúa hám só y =- : —lá 

eos x-l 

A. M\jky,kezj B. + e z| C. IR\{k;r,k e Z} D. IR 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

Ta có 

, ísin x ^ 0 

Hám só xác dinh <=> l 

eos x^l 
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<=> SU1 X O 

<=> x ^ kn{k e Z) 

Vay tap xác dinh la D = W\{k7i,k e Z] 


C T- ' A- U - U' A 2sinx + l 
Cau 5: Tap xac dinh cua ham so y =- la 


A. x^k2n 


1-cosx 
B. x^kn 


Huáns dan siái: 

Chon A. 

Ta có 

Hám so xác dinh <=> 1 - eos x^O 

<=> eos x^l 

<=> x* k2n(k e Z) 

Vay tap xác dinh x ^ k2n{k e Z) 


Cáu 6: Tap xác dinh cüa hám so y = tan 




v 


1 


n kn 
A. x^ — + — 

_6 2 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Ta có 

Hám so xác dinh <=> eos 


B. x ^ — + kn 
12 


\x- n - 


v 


*0 


v 


„ n n , 

<=> 2x-^ —b 

3 2 

5 tt kn ¡ \ 

<=> x * — + — (ke Z 
12 2 v 7 


Vay tap xác dinh x ^ ^- +A: y(A: e Z) 

Cáu 7: Tap xác dinh cúa hám so y = tan 2x lá 


-n kn 
A. x *— + — 
4 2 


n 


B. x —i -kn 
2 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

Ta có 

Hám so xác dinh <=> eos 2x ^ 0 

_ n , 

<=> 2x ^ —l -kn 
2 

o x* — + —(k e Z) 
Vay tap xác dinh i^^ + y^eZ) 

, 1 — cjn x 

Cáu 8: Tap xác dinh cüa hám so y =-- lá 

sin x +1 


C. x ^ — + kn 
2 


lá 


n 


C. x —i -kn 
2 


„ n kn 

C. x*— + — 
4 2 


D. x ^ — + k2n 
2 


.. 5n , n 

D. x *- hk — 

12 2 


n 


D. —b kn 

4 
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71 571 

A. x^— vk2n . B. x^k2n . C. - vk2n. D.x^n + k2n. 

2 2 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

Ta có 

Hám so xác dinh sin x + 1 ^ 0 

<» sinx ^ -1 


<» x^ — + k2n(k e Z) 


3 n 


Váy táp xác dinh: x ^ — + k2n(k e Z) 

Cáu 9: Táp xác dinh cüa hám so y = eos yfx la 
A. x>0 . B. x> 0. 

Hu’áng dan siái: 

Chon B. 

Ta có 

Hám so xác dinh x > 0 
Váy x>0 

Cáu 10: Táp xác dinh cüa hám so y = —— ^ cos — lá 


D. x ^ 0. 


sin3x-sinx 


n 


A. — + kn,k e Zj 

C. W\{kK,k e Z} . 

Hu’áns dan siái: 

Chon D. 

Ta có 

Hám so xác dinh <=> sin x +1 ^ 0 


B. M\|^ + ^,/:ezj. 

D. R\\kn’,^ + ^-,kez\. 


<=> sin 3x ^ sin x <» • 


Váy táp xác dinh: D = M\j&7z:;-^- + e zj 
Cáu 11: Hám so y = cot 2x có táp xác dinh lá 


| 3x ^ x + k2n 
3x ^ n -x+k2n 


<=> 1 


x^kn 

n kn {k e %) 

x ^ —l- 

4 2 


A. kn 


B. 


.\| ^ + kn;k e Z 


C. i\U^eZ 


D. R\\^ + k^;keZ', 


Hu'áng dan siái: 

Chon C. 

Ta có 

Hám so xác dinh sin 2x^0 


kn 


<=> 2x ^ kn <=> x e 


n 


Váy táp xác dinh: Z) = M\e Zj 

Cáu 12: Táp xác dinh cüa hám so y = tanx + cotx lá 
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B. eZ} 


C. M\ j 7 ^ + kn\k e Z 


D. 


,\\k^-,ke Z 


Huáns dan siái: 

Chon D. 

Ta có 

Hám so xác dinh <=> 


[ sin x 0 
I eos x^O 


kn 


Váy táp xác dinh: =>Z) = R\ -jfc — > vói k e Z . 


<=> sin 2x * 0 <=> 2x ^ kn <=> x ^ -^-(k e 

r tt] 

- > voi 


Cáu 13: Táp xác dinh cüa hám so y = 


A. . 

2 


C. y = |sinx-x|-|sinx + x|. 

Huáns dan siái: 

Chon B. 


2x 


1-sin x 


la 


B. D = M\|^- + kn,k e z|. 

ta .nkn 
D. x = ± — + —. 

3 2 


Hám so y = ■ 


2x 


- xác dinh khi vá chí khi 


n 


1-sin 2 x 

1-sin 2 x ^ 0 <=> eos 2 x ^ 0 <w- cosx 0 <» x * ^- + kn,k e Z. 
Cáu 14: Táp xác dinh cúa hám so y = tanx lá 
A. D = R. 


n 


C. D = R\j— + k2n,k e Z|. 

Huáns dan siái: 

Chon B. 


B. D = R\j— + kn,k e Z|. 
D. D = R\ \kn,k e Z}. 


n 


Hám so y = tan x xác dinh khi vá chi khi eos x^O <» x * — \-kn,k <eZ. 

2 

Cáu 15: Táp xác dinh cüa hám so y = cotx lá 


n 


A. D = R\1 — + kn,k e Z >. 


n 


C. D = R\{kn,k eZj. 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

Hám so y = cot x xác dinh khi vá chí khi sin x ^ 0 <=> x ^ kn, k e Z. 

Cáu 16: Táp xác dinh cüa hám so y = —-— lá 

sinx 


B. D = R\j— + kn,k e Z|. 

D. D = R. 


A. D = R\{0}. 

C. D = R\{k;r,k eZj. 


B. D = M.\[k2n,k e Z}. 
D. D = R\{0;;r}. 
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Hwáng dan siái: 

Chon C. 

Hám so y = —-—xác dinh khi va chí khi sin x 0 <=> x * kn,k e Z. 
sin x 


Cáu 17: Táp xác dinh cüa hám so y = 


COtX 


la 


A. D = M\|^- + kn,k e Z|. 

C. D = R\ 

Huáng dan giái: 

Chon C. 

Hám so y = —-— xác dinh khi vá chí khi 
cot x 


B. D = R\ [kn,k e Z}. 


D. D = M\|o;|;^;y| 


f sin x ^ 0 n 

<=> < <=> sin 2x * 0 <=> x * k —, k e Z. 

cot x * 0 eos x^O 2 


Cáu 18: Táp xác dinh cüa hám so y = 


í sin x ^ 0 

le 

1 


cot x - V3 


lá 


A. D = M\|^- + k2n,k e Zj. 

C. D = M \ jy + kn, + kn, k e z|. 

Huáng dan giái: 

Chon B. 


B. D = M\j^- + kn,kn,k e Zj. 

D. D = R\^- + kn,^+kn,keZ^. 


Hám so y = 


1 


[sin x ^ 0 

- j= xác dinh khi vá chi khi <=> 

cotx-v3 cotx^V3 


x^kn 

jr , k £ Z. 
x ^ —l -kn 
6 


Cáu 19: Táp xác dinh cüa hám so: y = 
A. R\{k;r,k e Z}. 


x +1 
tan 2x 


lá: 


C. R\l^ + kn,keZl. 


B. 

D. 


K\j 


R\< 

{tH 


Huáng dan giái: 

Chon B. 

Tjv X X + l 

Ham so y = 


xác dinh khi vá chí khi 


tan2x 

[ eos 2x^0 \ eos 2x^0 n 

{ <¿>< sm 4x * 0 <=> x * k —, k e Z. 

[tan 2x ^ 0 [sin 2x^0 4 

Cáu 20: Táp xác dinh cüa hám so y =--— lá: 


1 — COS"X 


A. D = M\|^- + kn,k e Z|. 

C. D = R\{x + k7t,k eZ}. 

Huáng dan giái: 


B. D = M. \ + kn, k e Z|. 

D. D = 0. 
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Chon C. 

, 3 jc +1 

Hám so y = — -—-— xác dinh khi va chí khi 

1 — COS”X 

1 - eos 2 x^O <=> sin 2 x 0 sin x 0 x ^ kn. 

, -j- \ 

Cáu 21: Tap xác dinh cüa hám so: y = -- la: 


cotx 


A. M\|-^- + A:7r,& e Z|. 

C. R\{k?r,k eZj. 

Hicáng dan siái: 

Chon B. 

' X 1 

Hám so y = --xác dinh khi vá chí khi 

cotx 


B. R\j^,*ezl. 


D. 


n 


lU^ + k27r,keZ[. 


[sin x 0 
)cot x ^ 0 


[sin x ^ 0 n 

<=>1 <=> sin 2x ^ 0 <» x ^ k —, k e Z. 

eos x ^ 0 2 


Cáu 22: Tap xác dinh cúa hám so y = tan(3x-l) lá: 

A. D = K\J- + - + it —,Jtezl. 

[6 3 3 J 

C. D = R\J--- + fc-,Jtezl. 

[6 3 3 J 

Huáng dan siái: 

Chon A. 

Hám so y = tan (3x -l) xác dinh khi vá chí khi 

cos(3x-l) ;£()<=> 3x-l^— + kn <=> x ^ — + — + k — ,k eZ. 
v ’ 2 3 6 3 


B. D = R\\-+k-,kez\. 
[3 3 J 

D. D = {- + -+*-, jfcezl. 
6 3 3 í 


Cáu 23: Tap xác dinh cüa hám so y = tan 
A. D = R. 


f n A 

3x4— 

4 


lá 


C. D = M. l^ + kn,k eZl . 


B. k2n) 

D. D = R\{kn). 


Hiróng dan siái: 

Chon B. 


DK : eos 


f n^ 

3x4— 

V 4 


, „ „ n n , . n kn 

í 0 «3x4— £ —h kn <=> x 1 . 


4 2 12 

Cáu 24: Tap xác dinh cúa hám so y = sin(x-l) lá: 
A. R. 


C. M \ |y 4- kln \k eZj-. 

Hicáng dan siái: 

Chon A. 


B. M\{1}. 
D. M \ {/ctt} . 


x — 1 


Cáu 25: Tap xác dinh cüa hám s 6 y = sin : - lá: 


X4-1 


A. R\{-1} . 


B. (-l;l). 
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C. IR \ j-^- + kln I e Z j. 

Hu’áns dan siái: 

Chon A. 

DK ix + l^O^x^l- 


Cáu 26: Táp xác dinh cüa hám so y 
A. M. 

C. R\{kn\keZ}. 

Hu'áns dan siái: 

Chon C. 

DK : sinx # 0 <=> x # kn. 

Cáu 27: Táp xác dinh cüa hám so y = ]a; 

1 + eos x 

A. R\jj- + forlfc€zj. 

C. M. 

Hu’áns dan siái: 

Chon B. 

DK : 1 + cosx # 0 <=> cosx #-1<í^X 7 í: ^' + £2;r. 

Cáu 28: Táp xác dinh cüa hám so y = . -— ^ n ' Y lá 

V 1 + eos x 

A. R\{x + k2?r,k eZ]. 

C. + 

Hu’áns dan siái: 

Chon A. 

Ta có: 1 - sin x > 0; 1 + eos x>0 VxeR. 

DK d + cosx^ 0 <=> cosx # -1 x ^n + kln 


yjx 2 +1 
sinx 


D. R\ 


j-^-4- kn I k e z|. 


B. R\{0}. 

D. M\j^ + ibrlfceZ 


B. 1\|^ + ^2^Ií:gZ}. 
D. R\{l}. 


B. M\{fc2;r,fc eZ}. 

D. M\j -^- + kln,k e Z 


Cáu 29: Táp xác dinh D cüa hám so y = Vsinx+ 2. lá 

A. IR.. B. [-2;+co). 

C. (0; 2n). D. [ arcsin(-2);+co). 

Hu’áns dan siái: 

Chon A. 

Tacó: sinx + 2 > 0 Vx e IR. 

Cáu 30: Táp xác dinh cüa hám so y = Vl-cos2x lá 

A ,D = R. B. D = [0;l]. C. D = [-l;l]. D. 

D = IR \ {Aitt, A: e Z}. 

Hu’áns dan siái: 

Chon A 

Ta có: -1 < eos 2x < 1 => 1 - eos 2x > 0 V x e IR. 
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Cáu 31: Hám so náo sau dáy có táp xác dinh R. 
A. y =. 


2 + cosx 


C. y = 


2 -sinx 
1 + sin 2 x 


1 + cot' x 
Hiráng dan siái: 

Chon A. 

-1 < sinx;cos < 1 => 2 + cosx > 0;2-sinx > 0 

2 + cosx w _ 

=>->0 Vxel. 

2 - sin x 

Cáu 32: Táp xác dinh cüa hám so y 


Í l-sinx 
sin 2 x 


la 


A. D = R \ [kn, k e Z}. 

C. D = IR \ {^2tt, k e Z} . 

Huáns dan siái: 

Chon A. 

Ta có: 1-sinx > 0 Vxel. 

DK : sin x # 0 x # kn. 

Cáu 33: Táp xác dinh cúa hám so y = 
A. D = R\^ + k2n,ke%y 

C. D = R \ + kn, k e Z j . 

Huáns dan giai: 

Chon C. 


fl-oos^ 


eos X 


Hám so xác dinh khi 


fl-cosx> 0 
eos x ^ 0 


(*) 


B. y = tan 2 x + cot 2 x. 


D. y = 


sin 3 x 


2 cosx + \Í2 


B. D 
D. D 


M\|^- + k2^,kez|. 

R. 


B. D = R. 

D. D = R\{k7r,k e Z}. 


Vi l-cosx>0,Vx nén (*) <=> eos x ^ 0 <=> x ^ — + kn,k e Z 

Váy D = R\|^- + kn,k e Z 

, 9 — sin 2.x 

Cáu 34: Hám so y = , = có táp xác dinh R khi 

y/ncosx + 1 

A. 777 > 0 . B. 0 < 777 < 1 . C. 777 + -1 . D. -1 < 777 < 1 . 

Hu'&ng dan siái: 

Chon D. 

Hám so có táp xác dinh R khi m eos x +1 > 0, Vx (*) . 

Khi 777 = 0 thi (*) luón dúng nén nhán giá tri m = 0. 

Khi 777 > 0 thi 777 eos x +1 g [-777 +1; 777 +1] nén (*) dúng khi -m +1 > 0 => 0 < m < 1. 

Khi 777 < 0 thi 777 COS X + 1 G [?77 + 1; -777 + l] nén (*) dúng khi 77? + l>0=>-l<777<0. 

Váy giá tri m thoá -1 < m < 1. 
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Cáu 35: Táp xác dinh cüa hám só y = 


tan x 

eos x -1 


la: 


A. x^ kln 


Huáns dan siái: 

Chon C. 

Hám so xác dinh khi < 


n 


B. x = — vk2n 
3 


cosx-1^0 

K 

x — vkn,k e Z 
2 

eos x-l ^ 0 cosx ^ 1 <=> x ^ k2n,k e Z 

7T 

Váy x^k2n , x ^— \-kn,k^Z. 

2 

, roí x 

Cáu 36: Táp xác dinh cúa hám só y =-— lá: 

eos x 


B. x = k2n 


fx ^ kn,k e Z 
cosx ^ 0 


A. x = — + kn . 

2 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Hám só xác dinh khi 

71 

eos x 0 <=> x ^ —l- kn, k e Z 
2 

Vay x*—,ke Z. 

2 

Cáu 37: Táp xác dinh cüa hám só y = -— 

sin x +1 

A. x^— + k2n. B. x^k2n. 

2 

Huáns dan siái: 

Chon C. 


lá: 


C. 


n , 

x ^— + kn 


x * k2n 


C. x = kn . 


C. x ^ — + k2n . 
2 


' . 3 71 

Hám só xác dinh khi sin x + 1 ^ 0 <=> sinx -1 <=> x *- vk2n,k e Z . 

2 

, 1 — 3 eos x 

Cáu 38: Táp xác dinh cüa hám só y =-- lá 


sinx 


* n i 

A. x íé —l -kn . 
2 


B. x *k2n . 


/. kit 
C. x ^ —. 
2 


Huáns dan siái: 

Chon D. 

Hám só xác dinh khi sin x ^ 0 <=> x ^ kn, leZ. 

3 

Cáu 39: Táp xác dinh cúa hám só y =- lá 

sinx 

A. D-R. 


D. 


n i 

x ^ — Y kn 
2 

K . 

x^ —vkn 
3 


.. kn 
D. x ^ — 
2 


D. x ^ n + k2n . 


D. x^kn. 


B. D = ’R\{k2n,k e Z} . 


File Word lien lié: 0978064165 - Email: dansvietdons.bacsians.vn@sniail.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 30 



















ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru'dng THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS va GT11 


C. D=R\\^ + k7r,keZj. 

Hmilis dan siái: 

Chon D. 

Hám so xác dinh khi sin x i 0 <=> x i- kn , k e Z 
Vay, tap xác dinh D = R\{k;r,k e Z}. 


D. D = M.\{kn,k e Z}. 


r 7Z^ 

3x -\— 
4 


la 


Cáu 40: Tap xác dinh cüa hám so y = tan 
A. D = R . 


C. D = R\^ + kn,keZj. 

Hu'&ng dan siái: 

Chon B. 

r 71 71 

Hám so xác dinh khi 3.x h— i —i- kn, k e Z 

4 2 

n kn , 

<=> x i- -1- ,k e Z 

12 3 

Vay, tap xác dinh D = R\ j^ + -^-,k e z|. 

Cáu 41: Chon kháng dinh sai 

A. Tap xác dinh cüa hám so y = sin x lá R. 

B. Tap xác dinh cüa hám so y = cot x lá D = R \ j^- + kn, k e Z j . 

C. Tap xác dinh cüa hám so y = eos x lá R . 

D. Tap xác dinh cüa hám so y = tan x lá D = R \ j^- + kn, k e Z j . 

Hiums dan siái: 

Chon B. 

Hám so y = cot x xác dinh khi sin X ^ 0 <=> X íé k;r, k e Z. 

, cin v 

Cáu 42: Tap xác dinh cüa hám so y =--— lá 


B. D = R\j^- + ^-,kezj. 
D. D = R\{k;r,k eZ}. 


1 — eos X 


A. R\{k2;r,k eZ}. 


C. 


B. R\|-^- + fc;r,fc eZj. 
D. R\j^ + k27r,kezL 


Huáng dan siái: 

Chon A. 

Hám so xác dinh khi 1-cos xiO <3- cosx i 1 <=> x i k2n,k e Z 
Vay, tap xác dinh D = R\{k2;r,k e Z}. 


Cáu 43: Tim tap xác dinh cüa hám so y = 


íl-cos3x 
1 + sin 4.x 
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A. D = M\i-- + k-, ke Z 
1 8 2 


B. D = R\\~ — + k-, ke Z 

1 8 2 


C. D = R\l-^ + k^, ke Z 


D. D = R\i-- + fc-, keZ 
16 2 


Hwóns dan siái: 

Chon A. 

Do l-cos3x> 0 VxeK nén hám so có nghia <» l + sin4x^0 

77 71 

<=> sin4x ^ -1 <=> x ^- \-k —, k Z. 

8 2 

TXD: D = R\\-- + k-, kZ 1. 

1 8 2 1 


Cáu 44: Tim táp xác dinh cúa hám so sau y = , 


A. D = R\\kjr,— + — -,k,neZ\ 
1 6 3 J 

C. D = R\ jlbr,^ + ^;fc,/iezj 

Hwóns dan siái: 

Chon A. 


íl + cot" X 
1 - sin 3x 


B. D = R\\k-,- + — -,k,ne Z 
1 3 6 3 J 

D. D = R\jlbr,y + ^;fc,/iezl 


Diéu kién: 


[ x ^ kn 
sin 3x ^ 1 


<í> •< 


x^kn 

n , 2^: 
x ^ — \-k — 
6 3 


VátTXB: D = R\ J kn,- + — \k,n e Z 1 
1 6 3 J 

Cáu 44: Tim táp xác dinh cüa hám so sau y 


\ 77 77 77 71 

A. D = R\\- + k-,— + k~- keZ\ 
4 2 12 2 


tan2x 


V3 sin 2x - eos 2x 

[ 71 71 71 71 I 

B. D = R\l- + k-,- + k~- ieZ 
3 2 5 2 


C. D = R\\- + k-,- + k~; keZ 
[4 2 3 2 J 

Hwóns dan siái: 

Chon A. 


\ 77 77 77 77 

D. D = R\\- + k-, — + k-; keZ\ 
3 2 12 2 


Diéu kién: < 


n 


2 x ^ — l -kn 
2 


<=> < 


\¡3 sin 2x - eos 2x ^ 0 


n , n 
x ^ —b k — 

4 2 

2 sin(2 x-y) ^ 0 


<=>< 


n , n 
x^ —b k — 
4 2 

2 x- — ^kn 


<=> i 


n , n 
x — b k — 

4 2 

n , n 

x^ -b k — 

12 2 


TXD: D = R\\- + k-, — + k~; ieZ L 
4 2 12 2 
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r Jl Jl 

Cáu 45: Tim tap xác dinh cüa hám so sau y = tan(x - —).cot(x - —) 


A. D = R\\ — + k7C, — + k7c; Jcez\ 

14 3 J 

C. D = R\\^ + kjr,j + kjr\ ke zl 


Hiváng dan giái: 

Chon A. 


Diéu kién: < 


n n , 

x ^ —vkn 

4 2 

n 7 

x -^ kn 

3 


<=> < 


3 n 

x ^- 1 - kn 

4 

n . 

x± —vkn 
3 


B. D = R\S^- + kjc,j + k7r, keZ j 
D. D = RU^- + kn,^ + k7r, ¿eZ 


TXD: D = M\ i — + kn, — + kn\ ke zl. 

I 4 3 J 

Cáu 46: Tim tap xác dinh cüa hám só sau y = tan3x.cot5x 


A. D = R\\- + k-,—;k,neZ\ 
6 3 5 j 


B. D = R\\- + k-, — -k,neZ\ 
5 3 5 ; 


C. D = R\\- + k-,—;k,neZ\ 
[6 4 5 J 

Hiváng dan giái: 

Chon A. 


Diéu kién: 


|eos 3x^ 0 
sin5x^ 0 


<=> 


n , n 
x±- —h k — 
6 3 

nn 
x ^ — 


D. D = R\\- + k-, — -,k,neZ\ 
1 4 3 5 


TXD: D = R\\- + k-, — ;i,neZ 
6 3 5 
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TINH CHÁN LE, CHU KY CUA HAM SÓ 


Cáu 1: Kháng dinh náo sau dáy sai? 

A . y = tan x la hám lé. B. y = cot x la hám lé. 

C. y = eos x la hám lé. D. y - sin x la hám lé. 

Hu’áng dan siái: 

ChonC 

Xét hám y = / (x) = eos x 
TXD: D = R 

Vói moi x eIR, ta có: -xel vá 

/ (-x) = eos (-x) = eos x = / (x) nén y = eos x lám so chán tren IR . 

Cáu 2: Trong các hám so sau hám so náo lá hám so chán? 

A. y = sin 2x . B. y = cos3x. 

C. y = cot 4x . D. y = tan 5x. 

Huáiig dan giái: 

Chon B. 

Xét hám y = / (x) = cos3x 
TXD: D = R 

Vói moi x e IR, ta có: -xet vá 

/(-x) = cos(3(-x)) = cos3x = /(x) nén y = cos3x lá hám só chán tren IR . 
Cáu 3: Hám só náo sau dáy lá hám só chán 


A. y = sin3x . 

Hu’áng dan giái: 

Chon D. 

Xét hám y = / (x) = 


B. y =x.cosx. 


C. y = cosx.tan2x. 


_ tan x 

D. y =- 

sinx 


tanx 


sin x 


í sin x ^ 0 kn „ 

DK: <=> sin2x ^ 0 <=> x ^—, ke Z 

[eos x ^ 0 2 

TXD: D = M\|^,fcez| 

Vói moi x e D , ta có: -x e D vá 


\ tan(-x) tanx , s . tanx k ~ ^ 

sin(-x) sinx sinx 

Cáu 4: Trong các hám só sau, có bao nhiéu hám só lá hám chán tren táp xác dinh cüa nó? 

y = cot 2x ; y = cos(x + n)\ y = 1 - sin x ; y = tan 2016 x 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Hu’áng dan giái: 

Chon B. 

+ Xét hám y = / (x) = cos(x + ;r) 

TXD: D = R 

Vói moi x e D , ta có: -xe D vá 
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/(-;t) = cos(-x + 7r) = -cosx = cos(x + ;r) = /(x) 
Do dó y = cos(x + ;r)lá hám so chán tren IR . 

+ Xét hám y = g (x) = tan 2016 x 

TXD: D = R\jj- + lbr,lfcezj 

Vói moi x g D , ta có: —x e D va 

v 2016 


g (-x) = tan 2016 (-x) = (-tan xp = tan 2016 x = g{x) 

Do dó: y = tan 2016 x la hám chán tren tap xác dinh cúa nó. 
Cáu 5: Hám so náo sau dáy lá hám so chán. 

A. y=sin3x. B. y = x.cosx. 


C. y = cosx.tan2x . 


D. y = 


tan x 


sin x 


Hicáng dan gicíi: 

Chon D. 

Xét hám y = f(x) = ^- 
sinx 

ísin x ^ 0 kn 

DK: < <=> sin 2x^0 <»• x^ —, k 

[eos x^O 2 

TXD: D = 

Vói moi x e D , ta có: -xe D vá 


, tan(-x) tanx , , , tanx ¿ ~ 

f ( -x ) = - j =-= / (x ) nen y =- la ham so chan tren D . 

sin(-x) sinx sinx 

Cáu 6: Cho hám so / (x) = eos 2x vá g (x) = tan 3x , chon menh dé dúng 

A. / (x) lá hám so chán, g (x) lá hám so le. 

B. / (x) lá hám so lé, g (x) lá hám so chán. 

C. / (x) lá hám so lé, g (x) lá hám só chán. 

D. /(x) vá g(x) déuláhámsó lé. 

Hiróf ig dan giái: 

Chon A. 

+ Xét hám y = / (x) = eos 2x 
TXD: D = R 

Vói moi x e D , ta có: -xe D vá 
/ (-x) = eos (-2x) = eos 2 x = / (x) 

Do dó y = eos 2xlá hám só chán tren IR . 

+ Xét hám y = g (x) = tan3x 

TXD: D = M\j^- + ^-,£e zj 

Vói moi x e D , ta có: -xe D vá 
g (-x) = tan (-3x) = - tan 3x = -/ (x) 

Do dó: y = tan 3x lá hám chán trén tap xác dinh cúa nó. 
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Cáu 7: Kháng dinh náo sau dáy lá sai? 

A. Hám so y — x 2 + eos x lá hám so chán. 

B. Hám so y = Isin x - x\ -1 sin x +x\ lá hám so lé. 


, cin v , ^ 

C. Hám so y =-- lá hám so chán. 

x 

D. Hám so y = sin x + 2 lá hám so khóng chán, khóng lé. 

Hiv(im* dan siái: 

Chon D. 

+ Xét hám y = f (x) = sin x + 2 
TXD: D = R 

Chon i-eR. 


Ta có: / 


í n \ 




= 1 ^ ±f — = ±3 nén y = / (x) = sin x + 2 lá hám so khóng chán khóng lé tren 


v ^ j 

Cáu 8: Hám so náo sau dáy lá hám so chán 

A. y = sin 2 x + sinx. 


B. [2;5], 


C. y =sin 2 x + tanx. D. y = sin 2 x + cosx. 

Hu'áii2 dan 2iái: 

Chon D 

+ Xét hám y = / (x) = sin 2 x + eos x 
TXD: D = R 

Vói moi x e D , ta có: -x e D vá 

/(-x) = sin 2 (—x) + eos (—x) = sin 2 x + cosx = /(x) 

Két luán: hám so y = sin 2 x + cosx lá hám so chán IR . 

Cáu 9: Trong các hám so sau, có bao nhiéu hám so lá hám chán tren táp xác dinh cüa nó y = cot 2x, 

y=cos(x + ;r), y = l-sinx, y = tan 2016 x? 

A. 2. B. 1. C. 4. D. 3. 

Hu'áti2 dan 2iái: 

Chon A 

+ Xét hám y = / (x) = cot 2x 


TXD: D = M\j^-,ke Z 


Vói moi x e D , ta có: -xeD vá 
/ (-x) = cot (-2x) = - cot 2x = -/ (x) 

Do dó, y = / (x) = cot 2x lá hám lé tren táp xác dinh cüa nó. 
+ Xét hám y = g (x) = cos(x +;r) 

TXD: D = R 

Vói moi x e D , ta có: -xe D vá 

g (-x) = cos(-x + k) = -cosx = cos(x + 7l) = g (x) 

Do dó: y = g (x) = cos(x + ^)lá hám chán tren IR . 

+ Xét hám y = h (x) = tan 2016 x . 
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TXD: D = R\^ + k2x,k eZj 

Vói moi x e D , ta có: -jc e D va 

h(-x ) = tan 2016 (-x) = tan 2016 x = h{x) 

Do dó: y = h (x) = tan 2016 x la hám so chán tren D . 
+ Xéthám y = r(x) = 1-sinx. 

TXD: D = R 

Chon ±— e R . 


Ta có g 


n 




n 

2 ~ 


nén hám so khóng chán khong le tren 

v ^j 

Cáu 10: Kháng dinh náo sau dáy lá sai ! 

A. Hám so y = sinx + 2 lá hám so khong chán, khong lé. 


B. Hám so y = 


sinx 

x 
.2 


lá hám so chán. 


C. Hám so y = x" + eos x lá hám so chán. 

D. Hám só y = |sin x - x| - |sin x + x| lá hám so lé. 

Hu'áns dan siái: 

Chon D 

Xét hám y = f (x) = |sin x - x| - |sin x + x| 

TXD: D = R 

Vói moi x eR, ta có: -xel vá 

/ (-x) = |- sin x + x| -1-sin x - x| = |sin x - x\ - |sin x + x| = / (x) 

Do dó: y = f(x) = |sin x - x| - |sin x + x| lá hám só chán tren R . 

Cáu 11: Hám só náo sau dáy lá hám só lé ? 

A. y = 2x + eos x. 


C. y =x 2 sin(x + 3) 

Hu’óns dan siái: 

Chon D 


B. y = cos3x. 

_ eos X 
D. y = ——. 


eos X 


Xét hám y = /(x) = 

A 

TXD: D = R\{0} 

Vx eD=> —x e D vá / (-x) = 


eos 


(~x)_ 


cosx 




—X 


=-/(*) 


Két luán: y = C ° S , A lá hám só lé tren D . 

x 

Cáu 12: Hám só y = tan x + 2 sin x lá: 
A. Hám só lé tren táp xác dinh. 

C. Hám só khóng lé táp xác dinh. 
Hu’áns dan siái: 

Chon A 

Xét hám y = /(x) = tanx + 2sinx 


B. Hám só chán táp xác dinh. 

D. Hám só khóng chán táp xác dinh. 
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TXD: D = R\^ + k2x,keZj 

\/xeD=>-xeD va f(-x) = tan(-x) + 2sin(-x) = -/(x) 

Két luán: y = tan x + 2 sin x la hám so le tren tap xác dinh cúa nó. 

Cáu 13: Hám so y - sin x. eos 3 x la: 

A. Hám so lé tren IR . B. Hám so chán tren IR 

C. Hám so khóng lé tren IR . D. Hám so khóng chán 

Hu'áns dan siái: 

ChonC 

Xét hám y = f (x) = sin x.eos 3 x 
TXD: D = R 

Vx e D =>-x e D vá / (-x) = sin(-x).eos 3 (-x) = -f (x) 

Két luán: y = sin x.cos 3 x lá hám so lé IR . 

Cáu 14: Hám so y = sin x + 5 eos x lá: 

A. Hám so lé tren IR . 

C. Hám so khóng chán, khóng lé tren IR . 

Huáne dan siái: 

ChonC 

Xét hám y = /(x) = sinx + 5cosx 
TXD: D = R . 


B. Hám so chán tren K 
D. Cá A, B, C déu sai. 


n 


í 


Chon ± — e IR. Tacó: / 
4 


n 

~4 


' = 2V2;/f^ = 3V2 

4 


v ^ J 


Vi \ 


f 


f 


í n ^ 


4 


*f 


k 




*-f 


k 




nén hám so khóng chán, khóng lé tren 


Cáu 15: Hám so náo sau dáy khóng chán, khóng lé ? 

sin x + tan x „ 

A. y =- --. B. y = tanx-cotx. 

2 eos x 

C. y = sin2x + cos2x. 

Huáne dan siái: 

ChonC 

Xét hám y = / (x) = sin 2x + eos 2x 
TXD 1 á £> = R . 


D. y = V2-sin 2 3x . 


n 


í 


Chon ± — e IR . Ta có: / 
8 


n 

¥ 


k 


= 2 V 2 ; / — =3\Í2 
8 


v 0 y 


Vi < 


f 


f 


k 


k n ^ 




k 


voy 


8 




k 

v8"y 


nén hám so khóng chán, khóng lé tren 


Cáu 16: Hám so y = sin x + 5 eos x lá: 
A. Hám so lé tren IR . 

C. Hám so khóng chán, khóng lé tren 


B. Hám so chán tren K 
D. Cá A, B, C déu sai. 
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Hwáng dan siúi: 

ChonC 

Xét hám y = /(x) = sinx + 5cosx 
TXD: D = R. 


n 


í 


Chon +—eM.Tacó: / 
4 


n 

~4 


í n \ 


= 2V2 ; / * = 3^2 
4 


v ^ J 


Vi 


/ 


/ 


4 


4 




^7r ^ 


v^y 


*-/ 


í 




nén hám so khóng chán, khong lé tren 


Cáu 17: Hám so náo sau dáy khong chán, khong lé ? 
sin x + tan x 

A. y= ---. B. y = tanx-cotx . 

2 cos x 

C. y = sin 2x + eos 2x. 

Hu’áng dan giái: 

ChonC 

Xét hám y = / (x) = sin 2x + eos 2x 
TXD 1 á £> = R . 


D. y = \j 2-sin 2 3x . 


n 


Chon ±— e M . Ta có: / 
8 


n 

¥ 




= 2 V 2 ; / * =3\Í2 

UJ 


Vi \ 


f 


f 




v °y 




í Jl3 


v°y 


8 


*-/ 


v~8y 


nén hám so khong chán, khong lé tren 


Cáu 18: Hám so náo sau dáy lá hám so chán: 
A. y = 5 sin x. tan 2x . 

C. y = 2sin3x + 5 . 

Hiráng dan giái: 

Chon A. 

Xét hám y = / (x) = 5 sin x. tan 2x 
TXD: D = M\{- + —,keZ 1 


B. y =3sinx + cosx. 
D. y = tanx-2sinx . 


\/xeD=>-xeD vá /(-x) = 5sin(-x).tan(-2x) = 5sinx.tan2x = /(x). 
Váy y = f (x) = 5 sin x. tan 2x lá hám so chán tren táp xác dinh cüa nó. 

Cáu 19: Hám so náo sau dáy khong chán, khong lé: 
sin x + tan x 


A. y = ■ 

2 eos x 

C. y = sin2x + cos2x. 
Huáng dan giái: 

Chon C. 

TXD: D = R 

Tacó: -eD^--eO 

6 6 


B. y = tanx + cotx . 
D. y = V2-sin 2 3x . 
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Vi / 


2 

S i 


— 

=— +-*±f 

— 

v 6; 

2 2 

1 6 J 


nén hám so khóng chán khóng le tren 


Nhán xét: Tóng cúa mót hám chán vá mót hám le lá mót hám khóng chán khóng lé. 
Cáu 20: Trong các hám so sau dáy hám so náo lá hám so lé? 


A. y - sin 2 x . 
Hieáne dan siái: 


B. y = eos x . 


C. y = -cosx 


D. y = sin x . 


Chon D. 

Xét hám y = / (x) = sin x 
TXD: D = R 

\/xeD=>-xeD vá /(-x) = sin(-x) = -sinx = /(x). 

Váy y = / (x) = sin x lá hám so lé tren táp xác dinh cúa nó. 

Cáu 21: Trong các hám so sau dáy, hám so náo lá hám só chán? 

A. y = -sinx. B. y = eos x - sin x . C. y = cosx + sin 2 x . D. y = cosxsinx. 

Hiváns dan siái: 

Chon C. 

Xét hám y = f(x) = eos x +sin 2 x 
TXD: D = R 

\/x e D => -x e D vá f(-x) = cos(-x) + sin 2 (-x) = cosx + sin 2 x= f(x). 

Vay y = f(x) = eos x + sin 2 x lá hám só chán tren IR . 

Cáu 22: Trong các hám só dirói dáy có bao nhiéu hám só lá hám só chán: 

y=cos3x(l); y = sin (.r 2 +1) (2); y = tan 2 x (3); 


y = cotx (4). 


A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

+ Xét hám y = / (x) = cos3x 
TXD: D = R 

Vói moi x e D , ta có: -x e D vá 
/ (-x) = eos (-3x) = eos 3x = / (x) 

Do dó, y = / (x) = cos3x lá hám chán tren táp xác dinh cúa nó. 

+ Xét hám y = g (x) = sin (x 2 +1) 

TXD: D = R 

Vói moi xe D , tacó: -xe D vá 

g (-x) = sin í(— x) 2 +1 j = sin (x 2 +1) = g (x) 

Do dó: y = g (x) = sin (x 2 +1) lá hám chán tren IR . 

+ Xét hám y = h (x) = tan 2 x. 


TXD: D = R\^- + k2x,k e Z j 

Vói moi xe D , ta có: -xe D vá 
/z(-x) = tan 2 (-x) = tan 2 x = h[x ) 
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Do dó: y = h (x) = tan 1016 x la hám so chán tren D . 
+ Xéthám y=r(x) = cotx. 

TXD: D = R\{kn,keZ} 

Vói moi xe D , tacó: -x e D va 
t (-x) = cot (-x) = - cot x = —t (x) 

Do dó: y = r(x) = cotx la hám so le tren D. 
Vay(l), (2), (3) lá các hám so chán. 


Cáu 24: Trong các hám so sau dáy, hám so náo lá hám so tuán hoán? 


A. y = sin x . 


B. y = x +1. 


C. y =x 2 . 


D. 


y = 


x — 1 
x + 2 


Hu'áns dan siái: 

Chon A 

Tap xác dinh cüa hám so: D = IR . 

Vói moi xeD, k e Z ta có x-klK eD vá x + k 2 k e D , sin(x + /c2^r) = sinx. 

Vay y = sin x lá hám so tuán hoán. 

Cáu 25: Trong các hám so sau dáy, hám so náo lá hám so tuán hoán? 

A. y = sinx-x. B. y = cosx. C. y = xsinx D. y = 

Hu’áns dan siái: 

Chon B 

Tap xác dinh cüa hám so: D = IR . 

Vói moi xeD, ke Z tacó x-k2KeD vá x + k2x s D, cos(x + /:2^) = cosx. 

Vay y = eos x lá hám so tuán hoán. 

Cáu 26: Trong các hám so sau dáy, hám so náo lá hám so tuán hoán? 

C. y = tan x . D 


x 2 +l 


A .y - xcosx . 

Hiráne dan ni ai: 

Chon C 

Xét hám so y = tan x 


B. y = x tan x. 


1 

y = ~- 

x 


Tap xác dinh cüa hám so: D = + keZ . 


Vói moi xeD, k e Z tacó x-kn gD vá x + kn e D , tan(x + &;r) = tanx . 

Vay y = tan x lá hám so tuán hoán. 

Cáu 27: Trong các hám so sau dáy, hám so náo lá hám so tuán hoán? 

sin x „ ^ 2 1 tv 

A. y =-. B. y = tanx + x. C. y = x +1. D. y=cotx. 

x 

Hiróns dan giai: 

Chon D 

Xét hám so y = cot x, 


Tap xác dinh : D = IR \ \kn, k e Z} 

Vói moi xeD , k eZ tacó x-kn eD vá x + kn e D, cot [x + kn) = cotx . 
Vay y = cot x lá hám tuán hoán. 
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Cáu 29: Chu ky cúa hám so y = sin x la: 

x 


A. k2x, k eZ . 


B. 


C. n. 


D. 2 x . 


Huáng dan siúi: 

ChonD 

Tap xác dinh cúa hám so: D = R. 

Vúi moi xeD, k e Z tacó x-k2x e D va x + k2x e D, sin(x + k27r) = sinx. 

Vay y = sin x la hám so tuán hoán vói chu ki 2n (úng vói k = \ ) lá so dirong nho nhát thóa 
sin(x + k2;r) = sinx. 

Cáu 30: Chu ky cúa hám so y = eos x lá: 

2 n 


A. k2n . 


B. 


C. n. 


D. 2 n . 


Huáng dan giái: 

ChonD 

Tap xác dinh cúa hám so: D = M. 

Vói moi xe D, k e 7L ta có x-k2n e D va x + k2n e D , cos(x + k2^) = cosx. 

Vay y = cosxlá hám só tuán hoán vói chu ki 2n (úng vói k = \ ) lá so dirong nho nhát thóa 
cos(x + k2;r) = cosx. 

Cáu 31: Chu ky cúa hám só y = tan x lá: 


A. 2 n . 

Hiróng dan giái: 

ChonD 


B. 

4 


C. kn, k e Z . 


D. n. 


n 


Tap xác dinh cúa hám só: D = M\|— + kx, k e Z| . 

Vói moi xe D , k e Z tacó x-kn eD vá x + kx e D, tan(x + k;r) = tanx . 

Vay y = tanxlá hám só tuán hoán vói chu ki x (úng vói k = 1) lá só dirong nho nhát thóa 
tan(x + k;r) = tanx. 

Cáu 33: Chu ky cúa hám só y = cot x lá: 

A. 2x . B. —. C. x. D.kx,keZ. 


B. 

2 


Huáng dan giái: 

ChonC 

Tap xác dinh cha hám só: D = R\{k?r, k eZj . 

Vói moi xeD, keZ tacó x-kxeD vá x + kx e D, cot(x + kx) = cotx . 

Vay y=cotxlá hám só tuán hoán vói chu ki 7r(úng vói k = 1) lá só dirong nho nhát thóa 
cot(x + k^-) = cotx. 
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DANG 2: Slí BIÉN THIÉN VA DO THI HÁM SO LlTONG GIÁC 


Phmmg pháp. 

Cho hám so y = f(x) tuán hoán vói chu ki T 


Dé kháo sát su bien thién va ve do thi cüa hám so, ta chí can kháo sát va ve do thi hám so tren mót doan 


có do dái báng T sau dó ta tinh tién theo các véc to k.v (vói v = (T; 0), k e Z ) ta duoc toán bó do thi cúa 
hám so. 

* So nghiém cüa phuong trinh f(x') = k , (vói k lá háng so) chính báng so giao diém cúa hai dó thi 


y = f(x) vá y = k . 

* Nghiém cüa bát phuong trinh f(x)> 0 lá mién x má dó thi hám so y = f(x) nám trén truc Ox . 


Cáu 1: Hám so y = sin v : 

A. Dóng bién trén mói khoáng 
vói k e Z . 


k n á 

— \-k2n\n + k2n 

v 2 y 


vá nghich bién trén mói khoáng (k + k2n\k2n^ 


í 


B. Dóng bién trén mói khoáng 
vói k e Z . 


3 n 


5 n 


\ 


- vk2n\ - vk2n 

v 2 2 j 


vá nghich bién trén mói khoáng 


k Tí Tí "á 

- + k27í-,- + k27í 
2 2 


v ^ ^ y 

C. Dóng bién trén mói khoáng 


í - + k2n\ — + k2x^ 

\ 2 2 y 


vá nghich bién trén mói khoáng 


k Tí Tí ^ 

~- + k2Tí;- + k2Tí 
2 2 


vói k ¡e Z . 


v ^ ^ y 

D. Dóng bién trén mói khoáng 


k Tí Tí ' 

~- + k2Tí-,- + k2Tí 
2 2 


vá nghich bién trén mói khoáng 


- + k2Tí; — + k2Tí 
2 2 


vói k e Z . 


Hiróns dan siái: 

ChonD 

Hám só y = sin x dóng bién trén mói khoáng 


' Tí Tí ' 

~- + k2Tí-,- + k2Tí 
2 2 


vá nghich bién trén mói khoáng 


- + k2Tí; — + k2Tí 
2 2 


vói k ¡e Z . 


^ y 

Cáu 2: Hám so y = eos x: 

A. Dóng bién trén mói khoáng 


k Tí ^ 


vá nghich bién trén mói khoáng ( y Tí + k2n\k2n) 


— \-k2n\Ti +k2n 

\ 2 y 

vói k e Z . 

B. Dóng bién trén mói khoáng(-;r + k2;r;k2;r) vá nghich bién trén mói khoáng(k2^;^ + k2n) vói 
k e Z. 
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C. Dong bien tren mói khoáng 
vói k e Z . 


- + k2n\ — + k2n 
2 2 


va nghich bien tren mói khoáng 


ó n 77- ó 

-~ + k2n\- + k2n 
2 2 


D. Dong bien tren mói khoáng (k2n\n +k2n) va nghich bien tren mói khoáng (;r + &2;r;3;r + &27r) 

vói k e Z . 

Hiráns dan siái: 

ChonB 

Hám so v = eos x dong bien tren mói khoáng (-71 + k2n\k2n ) va nghich bien tren mói khoáng 
(k2n\n + k2n) vói ke Z. 

Cáu 3: Hám so: y = V3 + 2cosx táng tren khoáng: 

r n _ 2>n ^ 

■j’T 


A. 


k n 


B. 


C. 


r ln ' 
— ;2 n 

v 6 


D. 


k n n ^ 


v6 2y 


6 2 . 

Hu’áns dan siái: 

Chon C. 

Vi hám so y = cosx dong bien tren mói khoáng (-n+ k2n\k2n^), keZ nén hám so y = V3 + 2cos. 
cüng dong bien tren mói khoáng (-n + k2K\k2K ), k eZ 


Vi 


In 




— ;2 n 

6 y 


: (n\ 2x) (vói k = 1) nén hám so dong bien tren khoáng 


In 


\ 


— ;2 n 

v 6 


k n 


Cáu 4: Hám so náo dong bien tren khoáng 

l 3 6; 

A. y = cosx. B. y = coi2x. C. y = sinjc. 

Hu’áns dan siái: 

Chon C. 

Quan sát tren duóng trón luong giác, 


D. y = cos2x. 


ta tháy tren khoáng 


k n 


3 6 


hám y = sin x táng dán 


(táng tír den —). 

2 2 



Cáu 5: Ménh dé náo sau dáy sai? 

A. Hám so y = sinv táng trong khoáng 

B. Hám so y = cote giám trong khoáng 

C. Hám so y = tanr táng trong khoáng 


k 

*2, 

V L J 

k 

« 0; v 

V z 
k ftA 

V z 
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D. Hám só y = cosx táng trong khoáng 

Huáng dan siái: 

Chon D. 

Quan sát tren duáng trón luong giác, 


k Tí ^ 
0;- 


v 


■ y 


tren khoáng 


k tí ^ 

*2, 

\ z y 


ta tháy: y = eos ye giám dan. 



Cáu 7: Hámsó y = sin .r dong bien tren: 
A. Khoáng (0;7r). 


B. Các khoáng 


' TT TT > 

-- + k2n-,- + k2n 
4 4 


, k e Z . 


C. Các khoáng 

Huáng dan giai: 

Chon B. 


— J rk2n\n J rk2n 
2 


, k e Z . 


D. Khoáng 


n _ 3 n 
~ 2'~2 


Hám so y = sin x dong bien tren mói khoáng 


' Tí TT ' 

-- + k27í\- + k27í 
2 2 


k e 7L 


Má 
khoáng 


-— + k2n\ — + k2n 
v 4 4 


y v 

k n , „ n ^ 


- — + k2n\ — + k2íí 
2 2 


vói mói k e Z nén hám só dong bien tren mói 


- \-k2n\ — vk2n 

v 4 4 

Cáu 9: Hám só y = cosx : 

A. Táng trong [0; tt] . 

C. Nghich bien [0;;r]. 


k e Z. 




Tí 

KJ 

vá giám trong 

Ir*] 


B. Táng trong 
D. Các kháng dinh tren déu sai. 


Hu'áng dan giái: 

Chon C. 

Quan sát tren duong trón luong giác, 

tatháy: tren khoáng [0 ; tt] hám y = cosx giám dan 

(giám tur giá tri 1 den -1) 
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Chuy: Hámsó y = cosx táng tren mói khoáng (-tí + k2yí',k2yí)va giám tren mói khoáng 
(k2n\n + k2n), ke Z 


Cáu 10: Hám so y = eos x dóng bien tren doan náo duói dáy: 




B. \n\2ii\ . 


C. [-^;/r]. 


D. [0;tt] . 


Huáns dan siái: 

Chon B. 

Do hám so y = cosx dóng bién trén mói khoáng (~n + k2n ; k2n ), cho k = 1=> (n\2n) 


Cáu 12: Hám so náo sau dáy có tính don diéu tren khoáng 

B. y = eos x. 


í tí^ 
0;- 


A. y = sin x . 

Huáns dan siái: 

Chon B. 

Do hám so y = eos x nghich bien tren 


v ^ y 

C. y = tan x . 


khác vói các hám so con lai ? 

D. y = - cotx . 


í 

*2 


V ^ J 

Ba hám so con lai y = sin x , y = tan x , y = - cot x dong bien tren 
Cáu 13: Hám so y = tan x dóng bien tren khoáng: 

A 


*2, 

\ z y 


f Tí' 

B. 

( Tí 

C. 

^ 3tí^ 

D. 

( 3 Tí .Tí' 

0;— 

0; — 

0; — 


l 2 ) 


l 2 J 


l 2 J 


~^2’2 y 


Hu'áns dan siái: 

Chon A. 


Do hám so y = tan x dóng bien tren 

v ¿ J 

Cáu 14: Kháng dinh náo sau dáy dúng? 


° ; 2 


A. Hám so y = sin x dóng bien trong khoáng 


B. Hám so y = eos x dóng bien trong khoáng 


C. Hám so y = sin x dóng bién trong khoáng 


D. Hám so y = eos x dóng bién trong khoáng 


Tí _ 3 Tí 

Í’T 

Tí _ 3 Tí 

T’T 


3 Tí Tí 


3 Tí Tí 


Huáns dan siái: 

Chon D. 

Do hám so y = eosxdóng bién tren (~n + k2K\k2n), cho =0=> (-;r;0) suy ra dóng bién trén 

^3 Tí 7í^ 


Cáu 15: Hám so náo sau dáy nghich bién trén khoáng 

A. y = sin x . B. y = eos x. 

Huáns dan giai: 


f Tí^ 

0 ;- 


? 


v z y 

C. y = tan x . 


D. y = - cotx . 
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Chon B. 

Do hám so y = eos je nghich bien tren 


í 


n 


. z y 


Cáu 16: Hám so nao dirói dáy dóng bien tren khoáng 

A. y = sin x . B. y = eos x. 

Huáns dan siái: 

Chon D. 


n _ 3 n 

X~2 , 

C. y = cot x. 


Do hám so y = tan x dong bien tren 


f 


n 


n 


\ 


-i- kn\—vkn 

.2 2 j 


, cho k = 1 : 


n _ 3 n 
~ 2’~2 


D. y = tan x . 
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DANG 3: GIA TRI L0N NHÁT VA NHÓ NHÁT CUA HAM SÓ 


Cáu 1: Giá tri nhó nhát va giá tri lón nhát cúa hám so y = 3 sin 2x - 5 lán lircrt la: 

A. -8 va - 2. B. 2 va 8 . C. -5 va 2 . D. -5 va 3 . 

Hicáng dan siái: 

Chon A. 

Ta có : 

-1 < sin 2x < 1 -3 < 3 sin 2x < 3 -3 - 5 < 3 sin 2x - 5 < 3 - 5 <=> -8 < y = 3 sin 2x - 5 < -2 

Váy giá tri nhó nhát va giá tri lón nhát cúa hám so da cho la -8 va -2. 

, , r 71 > 

Cáu 2: Giá tri nhó nhát va giá tri lón nhát cúa hám so y = 7 - 2 cos(x + —) lán lirot lá: 


B. -2 vá 2 . 


C. 5 vá 9 . 


D. 4 vá 7 


A. -2 vá 7 . 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

f n \ ( n \ ( n\ 

Tacó : -1< eos x + — < 1 <=> -2 < -2.cos x + — < 2 <=> 7-2 < y = 7-2.cos x + — <7-(-2) 
l 4j l 4j { 4) K ’ 

Hay 5 < y < 9 . 

Do dó giá tri nhó nhát vá giá tri nhó nhát cúa hám so da cho lá 5 vá 9. 

Cáu 3: Giá tri nhó nhát vá giá tri lón nhát cúa hám so y = 4\/sin x + 3 -1 lán hrot lá: 

A. V2 vá 2. B. 2 vá 4. C. AsÍ2 vá 8 . D. 4 V 2 -1 vá 7 

Hu’óng dan siái: 

Chon D. 

Ta có : 


-l<sinx<l 2< sinx+3< 4 \¡2 < Vsiñx+3 < 2 -»4V2-1< y = 4yjs inx+3 — 1 < 4.2 — 1 = 7 

Do dó giá tri nhó nhát vá giá tri nhó nhát cúa hám so da cho lá 4\¡2-l vá7 . 

Cáu 4: Giá tri nhó nhát cha hám so y = sin 2 x - 4 sin x - 5 lá: 

A. -20. B. -8. C. 0. D. 9. 

Hu'áng dan siái: 

Chon B. 

Tacó y = sin 2 x-4sinx-5 =(sinx-2)~-9 

Khi dó : -1 < sinx < 1 <íí> -3 < sinx - 2 < -1 => 1 < (sinx - 2)" < 9 

Do dó : y = (sinx-2)'-9>l-9 = -8. 

Váy giá tri nhó nhát cúa hám so lá -8. 

Cáu 5: Giá tri lón nhát cúa hám so y = 1 - 2 eos x - eos 2 x lá: 

A. 2 . B. 5 . C. 0 . 

Hu'áng dan siái: 

Chon A. 

r\ , \ 2 

Tacó: y =l-2cosx-cos x = 2-(cosx + l) 

Nhán xét : -1< cosx< 1 <=> 0< cosx+ 1< 2 => 0< (eos x + 1)~ < 4 

Do dó y = 2 - (eos x + l)~ <2 — 0 = 2. 

Váy giá tri lón nhát cúa hám so da cho lá 2 . 

Cáu 6: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 2 + 3 sin 3x 
A. miny = -2; max y = 5 B. miny = -l; max y = 4 


D. 3. 
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C. miny=-l; max y = 5 D. min y =-5; maxy = 5 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

Tacó: -1 < sin 3a: < 1 => -1 < y < 5 . Suy ra: miny=-l; max y = 5 
Cáu 7: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = l-4sin 2 2x 
A. min y = -2; max y = 1 B. min y = -3; max y = 5 

C. min y = -5; max y = 1 D. min y = -3; max y = 1 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Ta có: 0 < sin 2 2x<l=>-3<y<l. Suy ra: min y = -3; max y = 1 

' . ' ' 71 

Cáu 8: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 2cos(3x - —) + 3 


B. min y = 1, max y = 4 
D. min y = 1, max y = 3 


A. min y = 2, max y = 5 
C. min y = 1, max y = 5 
Huáns dan siái: 

Chon C. 

4 JZ 2 71 

Ta có: min y = 1 dat diroc khi x =-H k — 

9 3 

max y = 5 dat du'oc khi x = — + k — 

9 3 

Cáu 9: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = ^3- 2sin 2 2x + 4 
A. min y = 6, max y = 4 + ^3 B. min y = 5 , max y = 4 + 2\Í3 

C. min y = 5 , max y = 4 + 3\Í3 D. min y = 5 , max y = 4 + ^3 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

71 71 

Ta có: min y = 5 dat diroc khi x = — + k — 

4 2 


max y = 4 + ^3 dat diroc khi x = k 


71 


Cáu 10: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = V2sin r + 3 
A. max y = Vó , min y = 1 B. max y = y¡5 , min y = 2y¡5 

C. max y = Vó , min y = 2 D. max y = Vó , min y = 3 

Huáns dan siái: 

Chon A. 

Tacó l<2sinx + 3<5=>l<y<^. 

r , > i — 

Váy giá tri lón nhát cüa hám so báng max y = V5 , dat diroc khi sin x = 1 <=> x = — + k2n . 

f y Jl 

Giá tri nhó nhát báng min y = 1, dat diroc khi. x - ~ — + k2n .. 

Cáu 11: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y =1 -a/2cos 2 x + í 
A. max y = 1, min y - 1-^3 B. max y = 3, min y = 1 - \¡3 

C. max y = 2, min y = 1 - -73 
Huáns dan siái: 

Chon D. 


D. max y = 0, min y = 1 - 73 
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Ta có 1 < V 2 eos °x + l< \¡3 => 1 —V3 < y < 0 

, , -v Jl 

Váy giá tri nhó nhát cúa hám só báng max y = 0, dat duge khi x = — + kn 
Giá tri nhó nhát cüa hám só báng min y = 1 - VÍ3 , dat duge khi x = kn. 

Cáu 12: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám só sau y = 1 + 3 sin 


4, 


A. min y = -2 , max y = 4 
C. min y =-2 , max y = 3 

Huáns dan siái: 

Chon A. 


B. min y = 2, max y = 4 
D. min y = - 1, max y = 4 


Ta có: -1< sin 
• y = -2 <=> sin 


4 ; 

Tv-T 

V 4 


< 1 : 


-2 < y < 4 
n 


= -1<=>jc =- + kn =>miny = -2 

8 


Cáu 13: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám só sau y = 3 - 2eos 2 3x 
A. min y = 1, max y = 2 B. min y = 1, max y = 3 

C. min y = 2, max y = 3 D. min y = -1, max y = 3 

Huáns dan siái: 

Chon B. 

Ta có: 0 < eos 2 3x<l=>l<y<3 

Jt7T 

• y = 1 <»cos 2 3jc = 1<í=> x = —=>miny = l 

3 

o 2 o ^ ~ 

• y = 3 <=> eos" 3x = 0 <=> x = — + —^>maxy = 3 

6 3 


Cáu 14: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám só sau y = 1 + V2 + sin 2x 


A. min y = 2, max y = 1 + ^3 
C. min y = 1, max y = 1 + ^3 
Huáns dan siái: 

Chon A. 

Ta có: -1 < sin 2x < 1 => 2 < y < 1 + y¡3 


B. min y = 2, max y = 2 +y¡3 
D. min y = 1, max y = 2 


71 

y - 2 <=> sin 2x = -1 <=> x =- 1 -kn 

4 


min y = 2 


• y = 1 + VÍ3 sin 2.r = 1 <í=> x = — + kzr => max y = 1 + V3 

4 


Cáu 15: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám só sau y = y —- 

4 


sin x 


, ■ 4 

A. min y = —, max y = 4 

3 

B. 

^ . 4 

C. min y = —, max y = 2 

3 

D. 

Huáns dan giái: 



3 

2 


Chon A. 

2 4 

Ta có: 0<sin" x<\^> — <y <4 

3 
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• v = — <=> sin 2 x = 1 <=> x = — + kn => min y = — 

3 2 3 

Cáu 16: Tim tap giá tri lán nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 2 sin 2 x + cos 2 2x 

3 

A. max y = 4, min y = — B. max y = 3, min y = 2 

4 

3 

C. max y = 4, min y = 2 D. max y = 3, min y = — 

4 


Huáns dan siái: 

Chon D. 

Bát t = sin 2 x, 0 < t < 1 eos 2x = 1 - 2 1 

=> y = 2í + (l-2í) 2 = 4í 2 -2r + l = (2r--) 2 + -, 

2 4 

Do0<í<l^--<2í--<-^0<(2í--) 2 <-^-<y<3. 
2 2 2 2 4 4 


Váy max y = 3 dat diroc khi x = — + kn . 

min y = — dat diroc khi sin 2 x = — . 

4 ‘ 4 

Cáu 17: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 3 sin x + 4 eos x +1 
A. max y = 6, min y = -2 B. max y = 4, min y = -4 

C. max y = 6, min y = -4 D. max y = 6, min y = -1 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

Áp dung BBT (ac + bd ) 2 < (c 2 + d 2 )(a 2 +b 2 ). 

Dáng thúc xáy ra khi — = —. 

c d 

Ta có: (3sinx + 4cosx) 2 < (3 2 +4 2 )(sin 2 x + cos 2 x) = 25 
=> -5 < 3sinx + 4cosx< 5 => -4 < y < 6 . 


Váy max y = 6, dat diroc khi tan x = — . 

3 

min y = -4 , dat diroc khi tan x = —. 

4 

Chú y: Vói cách lám tuong ty ta có diroc két quá tóng quát sau 
max(nsin x + b eosx) = \¡a 2 +b 2 , min(asin x + b eosx) = -\ja 2 +b 2 
Tirela: -yja 2 +b 2 < nsinx + ¿>cosx< yja 2 +b 2 . 

Cáu 18: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 3sin x + 4 eos x - 1 
A. min y = -6; max y = 4 B. min y = -6; max y = 5 

C. min y = -3; max y = 4 D. min y = -6; max y = 6 

Huáns dan siái: 

Chon A. 


Ta có : y = 5 sin(x + a) -1 trong dó a e 


,° ; 2 , 

V z V 


thóa < 


4 

sin a = — 

5 

3 

cosa = — 
5 
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Suy ra min y - -6; max y = 4 . 

Cáu 19: Tim tap giá tri lán nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y 


A. min y = -3\¡2 - 1; max y = 3\¡2 + 1 
C. min y =-3\/2; maxy = 3V2-l 
Hu’áng dan siái: 

Chon B. 

Ta có: y = l-cos2x + 3sin2x-2(l + cos2x) 


B. min y = 
D. min y = 


= 2 sin 2 x + 3 sin 2x - 4cos 2 x 
-3V2- 1; max y =3^2-1 
-3V2- 2; max y =3^2-1 


= 3sin2x-3cos2x-l = 3\¡2 


sin 


\x- n - 


Suy ra min y = -3V2 - 1; max y = 3 y¡2 - 1. 

Cáu 20: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y 
A. max y = 2 + VlO; min y = 2 - VÍO B. max y = 

C. max y = 2 + V2; min y = 2 - V 2 D. max y = 

Huáng dan giái: 


- sin 2 x + 3 sin 2x + 3eos 2 x 

2 + Vó; miny = 2-V5 

2 + yjl ; min y = 2 - V7 


Chon A 

Ta có: y = 


= 3-4cos 2 2x 
-l,max y = 7 
-2, max y = 1 


l-cos2.r . 3(1 + eos 2x) _ . 0 

-l-3sin 2x4-=3sin2x + cos2x + 2. 

2 2 

Má -VlO < 3 sin 2x + eos 2x < VlV =>2 — VlO < y < 2 + yflO 

Tir dó ta có duoc: max y = 2 + VlO; min y = 2-VÍO. 

Cáu 21: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 2 sin 3x +1 
A. min y = -2,max y = 3 B. min y = -l,max y = 2 

C. min y = -1, max y = 3 D. min y = -3, max y = 3 

Hu’óng dan giái: 

Chon C 

Cáu 22: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y 
A. min y = -l,max y = 4 B. min y = 

C. min y = -l,max y = 3 D. min y = 

Hiráng dan giái: 

Chon C 

Cáu 23: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y 
A. min y = 1 + 2V3, max y = 1 + 2V5 B. min y = 

C. min y = 1 - 2y¡3 , max y = 1 + 2 Vó D. min y 

fínmig clan gicii: 

Chon A. 

Cáu 24: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y 
A. min y = -5, max y = 5 B. min y = -4, max y = 4 

C. min y = -3, max y = 5 D. min y = -6, max y = 6 

Huáng dan giái: 

Chon A. 

Cáu 25: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 


= 1 + 2VÍ + cos3x 
2V3 ,max y = 2V5 
-1 + 2V3, max y = - 1 + 2V5 

= 4sin6x + 3cos6x 


A. min y = 


-3 


1 + V3 


, max y 


1 + V2 


B. min y = 


1 + V 2 + SÚÜ x 
3 4 


1 + V3 


, max y 


1 + V2 
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C. min y = ■ 


r , max y - 

1 + V3 1 + V2 

Hu'áng dan siái: 

ChonD 

Cáu 26: Tim táp giá tri lán nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = 3sin2x + cos2x 

sin 2x + 4eos' x + 1 


D. min y = 


1 + V3 


, max y ■ 


1 + V2 


-6-3y/5 -6 + 3^5 

A. miny =-,maxy =- 

4 4 

-7 + 3V5 


„ . -4-3>/5 -4 + 3^5 

B. min>' =-,ma xy = - 


n . -5-3V5 

D. min y = -, max y = 


„ . -7-3V5 

C. min y =-,maxy = 

4 

Hwóng dan siái: 

Chon D 

Cáu 27: Tim tap giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = sin x + -y/2-si 


4 

5 + 3^5 


sin 2 x 


A. min y = 0, max y = 3 
C. min y = 0, max y = 6 

Huáiis dan siái: 

Chon D 

Ta có y > 0 Vx va y 2 = 2 + 2 sin xv/2-sin 2 


B. min y = 0, max y = 4 
D. min y = 0, max y = 2 


Má 2 


sin x-y/ 2-si 


sin 2 x 


< sin 2 x + 2 - sin 2 x = 2 


Suyra 0<y 1 <4^>0<y<2 


n 


min y = 0 dat drroc khi x =-+ kln 

2 


max y = 2 dat drroc khi x = — + kln 

2 

Cáu 28: Tim tap giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = tan 2 x - 4 tan x +1 

A. min y =-2 B. min y =-3 C. min y = -4 D. min y = -1 

Huáng dan siái: 

Chon B 

Tacó: t = (tanx-2) 2 -3 

min y = -3 dat diroc khi tan x = 2 
Khóng tóng tai max . 

Cáu 29: Tim tap giá tri nhó nhát cúa hám so sau y = tan 2 x + cot 2 x + 3(tan x + cot x) -1 

A. min y = -5 B. min y = -3 C. min y = -2 D. min y = -4 

Huáng dan siái: 

Chon A 

Ta có: =(tanx + cotx)‘ + 3(tanx + cotx)-3 

2 , , 

Bát t = tan x + cot x =-=> n > 2 

sin2x 

Suy ra y = t 2 + 3t - 3 = f(t) 

Báng bien thién 
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-5 


n 


Váy min y = -5 dat diroc khi x =-+ kn . 

/ ' 4 

Khóng ton tai max y . 


Cáu 30: Tim m dé hám so y = >/5 sin 4x - 6 eos 4x + 2/7/ - 1 xác dinh vói moi x. 


A. 777 > 1 


B. 777 > 


VóT-l 


C. 777 < 


VóT + l 


D. 777 > 


VóT + l 


Huáns dan siái: 

ChonD 

Hám so xác dinh vói moi x 5sin4x-6cos4v > 1-2/77 \fx 
Do min(5 sin 4x - 6 eos 4 jc) = - Vói => - Vói > 1 - 2/?/ <íí> m > 


VóT + l 


Cáu 31: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 1 + V3 + 2sinx 
A. min y = -2; max y = 1 + \¡5 B. min y = 2; max y = V5 

C. min y - 2; max y = 1 + y¡5 D. min y = 2; max y = 4 

Hachís dan giai: 

ChonC 

Tacó: l<3 + 2sinv<5=>2<y<l + V5. Suy ra: min y = 2; max y = 1 + ^5 

Cáu 32: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 4 sin 3 x - 3 eos 3v +1 
A. min y = -3; max y = 6 B. min y = -4; max y = 6 

C. min y = -4; max y = 4 D. min y = -2; max y = 6 

Huáns dan siái: 

ChonB 

Tacó: -5<4sin3v-3cos3v<5^-4< y <6. Suyra: min y =-4; max y = 6 

Cáu 33: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = V3 eos x + sin x + 4 
A. min y = 2; max y = 4 B. min y = 2; max y = 6 

C. min y = 4; max y = 6 D. min y = 2; max y = 8 

Hu-áns dan siái: 

ChonB 


Ta có: y = 2sin 


n 

x-i — 


+ 4 . Suy ra: min y = 2; max y = 6 


Cáu 34: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 


A. min y =-; max y = 2 

11 

„ . 2 

C. min y = —; max y = 4 

11 


B. min y = 


11 


sin2x + 2cos 2 jc + 3 
2 sin 2x- eos 2x + 4 

max y = 3 


D. min y = —; max y = 2 

11 


Huáns dan siái: 

ChonD 

Tacó: 2sin2x-cos2x + 4>4-Vó >0 VveM 

sin 2x +2eos 2*+ 3 1N . _ , .. . 0 . 

y =-<=> (2y -l)sin 2x-(y + 2)eos 2 jc = 3-4y 

2sin2.r-cos2v + 4 
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(2y-l) 2 + (y + 2) 2 > {3-Ay) 2 <=> 1 ly 2 - 24 y + 4<0<=>—<y<2 


11 


Suy ra: min y = —; max y = 2 . 
11 


Cáu 35: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 


2 sin 2 3* + 4 sin 3x eos 3x +1 
sin6x + 4cos6x + 10 


. . 11 - 9^7 11 + 977 

A. min y =-; max y =- 

83 83 

„ . 33 - 977 33+977 

C. miny =-; maxy = 


_ . 22 - 977 22+977 

B. min y =-; max y =- 

11 

22+977 


83 ' 83 

Hilóme dan siái: 

ChonD 

Tacó: sin6x+4cos6x + 10> 10-Vl7 >0 VxeM 

2 sin 6+-eos 6*+ 2 . _. . , .. .. , . 

y =-<=> (y - 2)sin 6x + (4y +1)eos 6x = 2 - lOy 

sin ó*+ 4 eos 6++ 10 

=>(y-2) 2 + (4y + l) 2 >(2-10y) 2 <íí>83y 2 -44y-l<0 

22 - 977 22+977 

-< y < 


11 

n • 22 - 977 

D. min y =-; max y 


83 


83 


83 


83 


„ . 22 - 977 22+977 

Suy ra: min y =-; max y =-. 

83 83 

Cáu 36: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = 3 eos x + sin x - 2 
A. min y = -2- 77; max y = -2 + 77 B. min y = -2- 77; max y = -2 + 77 

C. min y = -2- -73; max y = -2 + 77 D. min y = -2-7l0; maxy = -2 + 7l0 

Hu'áne dan eiái: 

ChonD 

Xét phuong trinh: 3 eos x + sin x = y + 2 

Phirong trinh có nghiem 3 2 +1 2 > (y + 2) 2 <z> -2 - 7l0 < y < -2 + TÍO 

Váy min y = -2 - 7l0; max y = -2 + 7l0 . 

, , , sin 2 2x + 3sin 4x 

Cáu 37: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau y = —————--— 


. . 5-777 5+777 

A. min y =-, maxy = 


,, . 5-777 

C. min y =-, max y = 

8 

Hu’óne dan eiái: 

ChonC 

6 sin 4+-eos 4.x;+ 1 


4 

5 + 777 

8 


2eos" 2x-sin 4x + 2 

„ . 5~777 5 + 777 

B. min y =-, max y =- 

18 18 

„ . 7-777 7 + 777 

D. min y =-, max y =- 

8 8 


Ta có y = ■ 

2 eos 4+-2 sin 4++ 6 
( do eos 4.x: - sin 4.x: + 3 > 0 Vx e M) 

<=> (6 + 2y)sin4.x:-(l + 2y)cos4jc = 6y-l 

=> (6 ■+ 2y) 2 + (1 + 2y) 2 > (6y -1) 2 <=> 8y 2 - lOy - 9 < 0 <=> 


5-777 5 + 777 

—7;—— 
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„„ • 5-W 5 + y¡91 

Vayminy =-, maxy =-. 

8 8 

Cáu 38: Tim táp giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cüa hám so sau 
y = 3(3sinx + 4cosx) 2 + 4(3 sinx + 4cosx) + l 


1 


B. min y —;max y = 6 
3 

D. min y = 2; max y = 6 


A. min y = — ;max y = 96 
3 

C. min y = —; max y = 96 
3 

Hicáns dan siái: 

ChonC 

Bát t = 3sinx + 4cos.x => t e [-5;5] 

Khidó: y = 3r + 4t + l = f(t) vóiíe[-5;5] 

Do min y = /(-■|) = ~;max y =/(5) = 96 . 

Cáu 39: Tim m dé các bát phuxmg trinh (3sinjr-4cosx) 2 -6sinx + 8cosx> 2/77-1 dúngvóimoi xe . 

A. m >0 B. m <0 C. 777 <0 D. m < 1 

Hu'áns dan siái: 

ChonB 

Bát t = 3sinx-4cos.r => -5 < t < 5 
Ta có: y = (3sinx-4cosx) 2 -6sinx + 8cosx 
= t 2 -2t = (t-l) 2 -1 

Do -5 < t < 5 => 0 < (t - 1) 2 < 36 => min y = -1 
Suy ra yéu cáu bái toán -1 > 2m -1 <=> m < 0 . 

Cáu 40: Tim m dé các bát phirong trinh ^ sin 2x + eos 2x < m + ] ¿ú n g V( yj m gi xel 


sin2xc + 4cos”a: + l 


A. 777 > 


3y¡5 


B. 777 > 


3^5+9 


C. 777 > 


3^5-9 


D. 777 > 


3^5-9 


Hiráns dan siái: 

ChonD 

3 sin 2x + eos 2x 

Dat y = - 

sin 2x + 2 eos 2x + 3 

(Do sin 2x + 2eos 2x + 3 > 0 Vx => hám so xác dinh trén 
<=> (3 - y) sin 2x + (1 - 2y) eos 2x = 3y 

Suy ra (3 - y) 2 + (1 - 2y) 2 > 9y 2 2y 2 + 5y - 5 < 0 

-5 + 3^5 -5 + 3^5 


-5-3y¡5 ^ 

<s>-< y < 


max y = 


x ^ -5 + 3>/5 3y[5-9 

Yeu cau bai toan <=>-< m +1 <=> m >- 


Cáu 41: Tim m dé các bát phirong trinh 

a /7ñ a 15-V29 
A. VIO - 3 < 777 <- 

2 


> 2 dúng vói moi x e ' 


4sin2jc + cos2jc + 17 
3 eos 2x + sin 2x + m + l 

B. VlO -1 < 777 < 15 

2 
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,, 15 + V29 

C. V10-l<m< - 

2 

Hiráns dan siái: 

ChonB 

Traóc hét ta có: 3cos2x + sin 2x + m +1 +0 VxeK 

, , , , m < -1 - VIO 

3 +1 2 < (m + 1) 2 <ü> m + 2m — 9 > 0 

m > -1 +VIO 

• m> — 1+Vio => 3 eos 2x + sin 2x + m +1 > 0, VxgR 

4sin2x + cos2x + 17 _ _ . „ 

> 2 <=> 2sin 2 jc-5cos 2x > 2m-\5 


D. VlO-1 < m< Vio +1 


(*) 


Nén 

3 eos 2x + sin 2x + m +1 

<í+ -V29 > 2 m -15 <=> m < í5 ~^ 

2 

c ÍTr\ 1 ^ 15 - V29 

Suy ra: Vl0-l<m< - 

2 

• m< — 1—Vio => 3 eos 2x + sin 2x + m + 1 < 0, Vxe 
4sin 2x + eos 2x + 17 


Nén 


3 eos 2x + sin 2x + m +1 
<=> V29 < 2 m - 15 <=> m > l5 + ^ 


> 2 2 sin 2 x - 5 eos 2x < 2 m -15 

(loai) 


Vay VÍÓ -1 < m < 15 — la 


Cáu 42: Cho x, y - 


„ sin 4 x eos 4 y 

P =-+-- 

y x 


^ n ^ 
v z y 


la nhung giá tri can tim. 


thóa eos 2x + eos 2y + 2 sin(x + y) = 2. Tim giá tri nhó nhát cúa 


B. min P = — 
n 


C. min P = — 
3 n 


A. min P = — 
n 

Hiráns dan siái: 

Ta có: cos2x + cos2y + 2sin(x+ y) = 2 <=> sin 2 x +sin 2 y = sin(x+ y) 

r n 

Suy ra: x + y = — 


D. min P = — 
n 


x a 1 b 2 (a+bf 

Áp dung bdt: — H-> -- 

m n m + n 


Suy ra: P > 


(sin 2 x + sin 2 yj 
x + y 


2 . n 

■ = — . Dang thuc xay ra <=> x = y = —. 
n 4 


Do dó: minP = —. 

n 

, ' r k sin x 1 

Cáu 43: Tim k dé giá tri nhó nhát cúa hám so y =--- lón han -1 . 


A. \k\ < V2 

Hiráns dan siái: 


B. \k\ < 2V3 


eos x + 2 
C. | k\ < V3 


D. |fc| < 2V2 
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, k sinx + 1 , • - , n 

Ta co y =-<=> y eos x - k sm x + 2y -1 = 0 


eos x + 2 


2-\¡3k 2 +1 2 + ^3k 2 +1 

-i-;- 


=> y 2 + k 2 >{2y-\f o3y 2 -4y + l-k 2 <0 <=> 

r—^ — 

Yéu cáu bái toán > -1 <=> 5 > y¡3k 2 +1 <=> |fc| < 2\Í2 . 
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PHÜONG TRINH LlTONG GIÁC CG BÁN VA PHlTGNG TRINH BÁC NHÁT 

VÓI M0T HÁM SO LlTONG GIÁC 


A - LY THUYÉT VÁ PHlTGNG PHÁP 


1. Pliuong trinh siiix = sina 

\ ■ „ ■ _ x = a +k 2n 

a) sinx = si na <=> 

x = n-a + kln 
sinx = a. Ñiea kieá : -1 < a < 1. 

b) „ fx = arcsina + A:27zr 


(keZ) 


x = n- arcsi na + k2n 


si n x = a <=> 

c) sinu = — sinv <=> sinu = sin(—v) 

d) sinu = cosí/ <=> sinu = sin 


(keZ) 


(n \ 
— v 

v 2 ) 

í 

e) sinu = —cosí/ <=> sinu = sin 


K 

v — 

2 


Các trirong hop dác biét: 

sin x = 0 <=> x = kn (k e Z] 


sinx = 1 <=> x = —+k2n (keZ) 
2 


sinx = — 1 <=> x = -— j rk2n ( keZ ) 
2 


n 


sinx = ±1 <=> sin x = 1 <=> eos x = 0 <» cosx = 0 <=> x = -+k (kZ) 

2 


2. Pliuong trinh cosa: = cosa 

a) cosx = cosa <=> x=±a + k2n (k e Z) 

cosx = a. Ñiea kieá : -1 < a < 1 . 
cosx = a <=> x = +arccosa + k2n (keZ) 

c) cosu = —cosí/ <=> eosu = cosU-v) 


b) 


d) cosu = sin\/<=> cosu = eos 


f n A 

— v 

2 


e) cosu= — sini/<=> cosu = eos 

Các trirong hop dác biet: 


f n A 
— + v 
v 2 y 


cosx = 0 <=> x = —+kn (k e Z) 

2 

cosx = l <=> X = k2n (k e Z) 
cosx = -1 o x = n + k2n (k € Z) 

cosx = ±1 <=> eos 2 x=l<=>sin 2 x = 0<=>sinx = 0 <=> x = kn [k z Z) 


3. Phiro’ng trinh tana: = tana 
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a) tanx = tana <=> x = a + kn (k e Z) 

b) tanx = a <=> x = arctana +k(í(eZ| 

c) tanu = -tan\/ o tanu =tan(-v) 


d) tanu = cotv <=> tanu = tan 


f n A 

— v 

2 


e) tanu= -cotv <=> tanu = tan 


v 

( n ^ 
— + v 

v 2 


Các triróng hop dác biét: 

tanx = Ó <=> x = kn (k e Z] 


n 


tanx = ±l <=> x = ± — vkn ( keZ ) 

4 


4. Phuong trinh cotx = cota 

cotx = cota <=> x= a + kx (k e Z) 
cotx = a <=> x = arccota + kx (k e Z) 

Các trirong hop dác biet: 

cotx = 0 <=> x= — + kx (keZ) 

2 


cotx = ±l <=> x = ±— +kx (keZ) 

4 

5. Phuong trinh bác nhát dói vói mot hám so luong giác 

Có dang at+b = 0 vói a,b e R, a ^ 0 vói t la mot hám so luong giác náo dó 

b 

Cách giái: at +¿ = 0 <=> i = — dirá ve phirong trinh luong giác co bán 

a 

6. Mot so diéu cán chú y: 

a) Khi giái phuong trinh có chúa các hám so tang, cotang, có máu so hoác chira cán bác chán, thi 
nhát thiét phái dát diéu kién dé phuong trinh xác dinh. 

•v Jl 

* Phuong trinh chúa tanx thi diéu kién: x^ — + k n (keZ). 

* Phuong trinh chúa cotx thi diéu kién: x ^ kn (k e Z) 

' K 

* Phuong trinh chúa cá taux vá cotx thi diéu kién x ^ k — (k e Z) 

* Phuong trinh có máu so: 

• sin x * 0 <=> x * kn (k e Z) 

• cosx^O <=> x^—+ k n (keZ) 

2 


n 


tanx * 0 <=> x^k— (keZ) 
2 


• cotx^O^x^k — (keZ) 

2 

b) Khi tim duoc nghiém phái kiém tra diéu kién. Ta thuóng düng mot trong các cách sau dé kiém 
tra diéu kién: 

1. Kiém tra truc tiép báng cách thay giá tri cúa x váo biéu thúc diéu kién. 

2. Dúng duóng tron luong giác dé biéu dién nghiém 
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3. Giái các phuong trinh vó dinh. 
c) Su dung MTCT dé thú lai các dáp án trac nghiém 


- HOC SINH KHÓNG LÉ THUÓC VÁO VIÉC SÜ* DUNG MTCT DÉ THtT LAI 
CÁC DÁP ÁN TRÁC NGHIÉM. 

- HOC SINH CÁN NÁM DÜOC MÁU CHÓT CÜA VIÉC GIÁI I I LUÁN 

- CÁC CÁU HÓI HAN CHÉ MTCT CHÁNG HAN: 

+ SO NGHIÉM CÜA PHlTONG TRINH TRÉN M0T DOAN HAY 
KHOÁNG 

+ SO DIÉM BIÉU DIÉN TRÉN DIÍÓNG TRÓN LlíONG GIÁC. 

+ TÓNG CÜA CÁC NGHIÉM TRÉN M0T DOAN HAY KHOÁNG 

+ TÓNG, HIÉU, TÍCH...CÜA CÁ NGHIÉM DIÍ0NG HOÁC ÁM 
NHÓ NHÁT (LÓN NHÁT)... 

PHÁN I: B- BÁI TÁP 


A. sinx = sin_y <íí> 

B. sin x = sin y <=> 

C. sin x = sin _y <=> 

D. sinx = sin);<=> 


Cáu 1: Chon kháng dinh dúng trong các kháng dinh sau 

x-y + kn 
x-n-y + kn' 
x -y + k2n 
x-n-y + k27t ' 
x -y + k2n 
x--y + k2n' 
x-y + kn 
x--y + kn' 

Cáu 2: Phirang trinh sinx = sin a có nghiém la 


(ifeeZ). 
(ifeeZ). 
(ifeeZ). 
(ifeeZ). 


A. 


x -a + k2n 
_x-n-a+k2n 
x-a + kn 
_x--a + kn 
Cáu 3: Chon dáp án dúng trong các cáu sau: 
n 

A. smx = lox = —h k2n,k eZ. 

2 


\k <e Z 
\k e Z. 


C. sinx = l<=>x = £2/r,fceZ. 

Cáu 4: Nghiém cüa phuong trinh sinx = —lia: 



a + kn 
n-a + kn 
a + k2n 
-a + k2n 


;k e Z. 
;k eZ. 


B. sin x = 1 <=> x = n + k2n,k e Z. 
n 

D. sinx = l<=>x = — + kn,ksZ. 

2 
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A. x = -— + kn. 
2 


„ n , „ 

B. x =- vk2n 

2 


Cáu 5: Phirang trinh sin x = O có nghiém la: 


A. x-—+k2n. 
2 


B. x = kn 


C. x-kn. 


C. x = k2n. 


n 3 n , 

D. x = - vkn. 

2 


^ n , 

D. x- — + kn . 
2 


Cáu 6: Nghiém dác biét náo sau dáy lá sai 

• i 7T 

A. sinx = -l<^>x =- \-k2n. 

2 

C. únx = Q<¿>x = k2n. 


B. sin x = O <=> x = kn. 


i 7Z" 1 _ 

D. sinx = 1 <=> x = — + k2n. 

2 


Cáu 7: Phrrang trinh sin 


A. x = kn. 


C. x-— + kn. 
3 


2x n 


= O (vái k e7j) có nghiém la 


1 


Cáu 8: Nghiém cúa phirang trinh sin x = — la: 


A. x- — + k2n . 
3 


n , 

B. x = — + kn. 
6 

1 


_ 2 n k3n 

B. x = — +- 

3 2 

_ n k3n 

D. x = — + -. 

2 2 


C. x = kn 


n 


n 


Cáu 9: Phirang trinh sin x - — có nghiém thóa man-< x < — lá : 


.. n , „ 

D. x-—+k27T. 
6 


5 n . . 

A. x =- Vk2n 

6 


.. n 
B. x = —. 
6 


V2 


Cáu 10: Nghiém phirang trinh sin 2x = lá: 


A. 


C. 


x = — + k2n 

4 

3tt 

x =-1- a: 2tt 

4 

7T . 

x =— vkn 
8 

3^r 

x =- vkn 

8 


(jfceZ). 


(leZ). 


n 

C. x = — + k2n. 
3 


B. 


D. 


7T . 

X =-h AC7T 

4 

37T 

x =- vkn 

4 

x = — + k2n 
8 

3?r 

x = — + k27T 
8 


_ 7T 

D. x = —. 
3 


(jfceZ). 


(¿eZ). 


Cáu 11: Nghiém cúa phirang trinh sin (x +10°) = -1 lá 

A. x =-100°+£360°. B. x = -80° + M80°. 

C. x = 100° + £360°. D. x = -100° + £180°. 

r x+n\ 1 


Cáu 12: Phirong trinh sin 


= - — có táp nghiém lá 
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IItT nn 

x =- + k\Qn 

6 

297r 

x = - vklQn 


(k e Z). 


B. 


C. 


x = — 


x = — 


6 

1 \u 
~6~ 

29 n 


Wn ,. „ 
x =- \-klO 71 


+ kl07t 


(ke Z). 


D. 


+ H07T 


X = ■ 


X = ■ 


X = ■ 


6 
2_9;r 

6 

1 \k 
~6~ 

29n 


(k e Z). 


+ &10;r 
+ /riO;r 
+ /d07r 


(Jfc e Z). 


V3 


Cáu 13: So nghiém cüa phuang trinh sin 2.x = — trong khoáng (0;37r) la 


A. 1. 


B. 2. 

sin 


C. 6. 


D. 4 . 


k n 3 


Cáu 14: Nghiém phuang trinh 


A. x — — + k 2 k . 
2 


XH- 

V 2 y 

71 


= 1 


la 


B. x =-b kln . 

2 


Cáu 15: Phuang trinh: l + sin2x = 0 có nghiém la: 


A. x = - — + klK. 
2 


„ n 

B. x =- vkn. 

4 


Cáu 16: So nghiém cúa phuang trinh: sin 
A. 1. B. 0. 

Cáu 17: Nghiém cúa phuang trinh 2 sin 


k n 3 

XH- 

V 4 j 


r n A 

4x- 

3y 


v 


C. x = kn. 

Jl 

C. x =-b£2;r . 

4 

= 1 vái 7T<x<57T la 

C. 2. 

1 = 0 la: 


D. x = k2n. 


^ 7T , 

D. X =-b K7T . 

2 


D. 3. 


71 K ln 71 

A. X — -b/c — ;X =-bAr —. 

8 2 24 2 

C. x = kn\x = jz + k2n . 

Cáu 18: Phuang trinh y¡3 + 2 sin x = 0 có nghiém la: 

71 71 

A. x = — + k2n v x =- Vk2n . 

3 3 

7T 7 _ 27T 7 _ 

C. x = —b k27i v x =-b k27: . 

3 3 

Cáu 19: Nghiém cúa phuang trinh sin3x = sinx la: 


71 


B. x = k27i; x = —b k2n . 
2 


71 


D. x-n J rk2n\x = k — 
2 


71 2tc 

B. x =- vk2n v x =-b k2n . 

3 3 

^ tc 4n 

D. x =- Vk2n v x =- Vk2n. 


A. X = — + k7T. 

2 

x = — + k7r;k = k2K . 
2 


71 K 

B. x = kn\x = — b k —. C.x = klK. 
4 2 


1 


D. 


Cáu 20: Phuang trinh sin2x = có bao nhiéu nghiém thóa 0 <x<n. 


A. 1. B. 3. 

Cáu 21: So nghiém cüa phuang trinh sin 


( K^ 
X^ - 

l 4 J 


C. 2 . 

= 1 vái ti < x < 2 >n la : 


D. 4 
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A. 1. B. O. 

Cáu 22: Nghiem cúa phuong trinh 2 sin 

A. x = kn\ x = n + k2n. 


f a n ^ 

4x - 

v 3 j 


C. 2 . 

-1 = 0 la: 


D. 3. 


K K ln , 71 

B. x = —hk — ; x =- hk —. 

8 2 24 2 


K 71 

C. x = k2n\ x — — vk2u. D. x = KFk2n \ x = k — . 

2 2 


Cáu 23: Ho nghiem cúa phu’ang trinh sin 
lbr 

+ HW71 

(ke Z) 


f X + 7T^ 


X = ■ 


6 

-29 n 


x = ■ 


6 

ll/r 


x = — 


6 

29;r 


+ kl07t 
+ k\07t 
+ kl07t 


= -- la 
2 


B. 


1 br , , „ 
x =- hklOn 


(keZ). 


D. 


x = — 


+ kl07t 


x = - 


x = ■ 


6 
29 n 
6 

1 Itt 
~6~ 

29 n 


(k eZ) 


x = ■ 


+ kl07t 

+ k\07t 

+ MO;r 


(keZ) 


Cáu 24 : Phirong trinh 2sin(2x-40°) = y¡3 có so nghiem thuoc (-180°; 180°)lá: 

A. 2 . B. 4 . C. 6 . D. 7 . 

Í^3x-\l9x 2 -16x-80 

A. 1 B. 2 C. 3 D. 4 

Cáu 26 : Nghiem cúa phirang trinh sin 2 x — 1 la: 


Cáu 25: Tim so nghiem nguyén drrong cúa phrrong trinh sau sin 


= 0 . 


A. x = k2n. 


„ n , 

B. x = — + kn. 
2 


C. x = n+k2n. 


Cáu 27: Vúi giá tri nao cúa m thi phirong trinh sin x ~ m có nghiem: 

A. m< 1. B. m>-1. C. — 1 < m< 1. 

Cáu 28: Phrrong trinh 2sin x —m = 0 v g nghiem khi m la 
A. -2 < m < 2. B. m < -1. 

m> 2. 

Cáu 29: Nghiem cúa phrrong trinh cosx = llá: 


C. m> 1. 


A. x = kn. 


„ k , 

B. x =—+k2n. 
2 


C. x = k2n. 


^ n . . 

D. x = — + k2n. 
2 


D. m < -1. 

D. m<— 2 hoác 

^ n , 

D. x = — + k7i. 

2 


Cáu 30: Giá tri dác biét náo sau dáy lá dúng 

A. eos x^lx^— + kK. 

2 

71 

C. cos.r^-l<=>x^- hk2n. 

2 

Cáu 31: Phuong trinh: eos 2x = 1 có nghiem lá: 

Tí 


n 

B. eos x * 0 <=> x ^ —h kn. 

2 

K 

D. eos x^0<t> x^—+ k2 k . 

2 


B. x = kn. 

Cáu 32: Nghiem cúa phuong trinh cosx = -1 lá: 


A. x-—+k2n. 
2 


C. x = k2n. 


^ n , 

D. x- — + k7i. 
2 
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A. x-n + kn. 


„ n 

B. x =- vk2n . 

2 


Cáu 33: Nghiém phrrong trinh eos x = la: 


C. 


x = — + k2n 
6 

x = — + klK 
6 

a: = — + k2n 
3 

2n , „ 

X = - Vk2n 

3 


(keZ). 


(keZ). 


C. x = n + k2n. 


n 3^ , 

D. x = -1 -kn. 

2 


B. 


D. 


x = — + k2n 
6 

x = - — + k2n 
6 

a: = — + k2n 
3 

= - — + ^2^r 
3 


(k eZ). 


(ke Z). 


Cáu 34: Nghiém cüa phirong trinh 2cos 2x4-1 = 0 la: 


71 TC 

A. x- - \-k27i\x = ~ + k2n. 

3 3 

2 k 2n 

C. x = — + k2x-x = -4 k2n. 

3 3 

2 , 


n 2 n 

B. x = - \-k2n\x = - vk2n. 

6 3 

^ n n 

D. x- — vkn\x = - vkn . 


Cáu 35: Phirong trinh eos 


v 


= 0 có nghiém la 


k kn 
A. x = —h —. 
2 2 


B. x = 7r + kn. 


C. x = kn. 


Cáu 36: Nghiém phu’ong trinh eos 


í n \ 

X H- 

2y 


= 1 la: 


n 


A. x — — \~k2n. 
2 


n 


C. x = kn. 

Cáu 37: Phrrong trinh lrrong giác: 2eos x 4 y¡2 =0 có nghiém la 


B. x =- \-k2n . 

2 


A. 


„ V2 

Cáu 38: Nghiém phrrong trinh: eos 2x = la 


A. 


C. 


x = — + k2n 

4 

x = - — + k2n 

4 

n i 

x = —vkn 

8 

x =- vkn 

8 


B. 


D. 


x = — vkn 

4 

x =- vkn 

4 

x = — + k2n 

8 

x = - — + k2n 

8 


D. x = k2n. 


D. x = k2n. 


x = — + k2n 

4 

B. 

x = — — 4 k 2n 

4 

C. 

x = — + k2n 

4 

D. 

2n 

x = — 4 k 2n 

L 4 


-3 n 

x =- vk2n 

4 


x= ~ 5n +k2n 

4 



x = — + k2n 

4 

x = —— 4 k 2n 
4 
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Cáu 39 
A. x 

Cau 40: 
A. x 


Nghiém cúa phirong trinh eos x = - — la: 


= ± — + k2n. 
3 


n 

B. x = +— vk2n . 
6 


V3 


Nghiém cúa phirang trinh eos x + = 0 la: 

5 n 

=- vkn. 

6 


.. n , „ 

B. x =- vk2n . 

3 


Cáu 41: So nghiém cúa phirong trinh: V2cos 


f 71^ 

XH- 

V 3 y 


A. 0 . B. 2 . 

Cáu 42: Phuxmg trinh 2cosx—V3 =0 có hg nghiém la 


2 n 

C. x = ±- vkln. 

3 


K 

C. x = — + k2K. 

6 

= 1 vói 0 < x < 2 n la 

C. 1. 


K 

D. x = ± — + kn. 
6 


2 K 

D. x = ±- vk2n. 

3 


D. 3. 


A. x = 


±y + ^7t(A: e Z) . 


B. x = ±^ + k2n(k e Z). 


■ ±-^- + &2;r(A; e Z). 


D. x = í^+k(kZ). 


C. x 

Cáu 43: Giái phirong trinh lirgng giác : 2cos2x- \Í3 = 0 có nghiém la 

A. x 


n 


1 = ±— vk2n. 
6 


n 


Cáu 44: 
A. x 

Cáu 45: 

A. x 
C. x 


B. x = ± - \-k2n. 

12 

x 


K 


C. x = ±-t-A;7r. 

12 


Giái phrrong trinh lugng giác: 2eos — + V3 = 0 có nghiém la 


t 5n . . 

= ±- vkAn. 

6 


.. 5 n , A 

B. x = ±-l-A:4;r. 

3 


C. x — ± —— + k 2 tc. 
6 


K 

D. x = ±— vk2n. 
3 


D. x = ±-l-A:27r. 

3 


V3 

Giái phu’ang trinh eos x = eos . 

R 

= ±^^ + k2n\k e Z. 

2 

71 

= +árceos— vk2n\k e Z. 

6 


V3 

B. x = ±árceos- tA2rAeZ. 

2 

D. x = í- + A2ff;AeZ. 

6 


Cáu 46: Nghiém cúa phirong trinh eos = eos V2 (vói k e Z) la 


A. x 
C. x 
Cáu 47 


= ±\¡2 +kn. ' B. x = 2>y[2 + k6n. 

= ±y[2+k4x. D. x = +3V2 + k6>K. 

: Nghiém cúa phuxmg trinh cos3x = cosx la: 


-k2n. 


A. x 
C. x 

Cáu 48: Phirong trinh 2^2 eos x+Vó =0 có các nghiém la: 


K 

B. x = k2jr,x = — + k2n. 
2 


■ = k*. 

2 


n 


D. x = kn\x = — vk2n . 
2 


5 TI 

A. x-± — + k2K (AeZ). 


n 


B. x-± — + k2n [k g Z). 
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5ti 

C. x-±— + k2n (k e Z) . 


71 


D. x = ± — + k2n (k e Z) . 


K 


Cáu 49: Phirang trinh eos 4x = eos — có nghiém la 


A. 


C. 


x = — + k2n 
5 

x = -— + k2n 
5 

n , n 
x = —Y k — 

5 5 

n . n 

x =- Yk — 

5 5 


(fceZ). 


(i € Z). 


B. 


D. 


x = — + k2n 
20 

x = —— + k2n 
20 

n , n 

x = Y k — 

20 2 

n , n 

x = - Yk — 

20 2 


(¿eZ), 


(fc€Z). 




Cáu 50: Giái phirang trinh lu’O'ng giác 2eos — + V3 = 0 có nghiém la: 

\2 


A. 


C. 


x = — + k2n 
3 

x = - — + k2n 
3 

5;r , - 

X = - YkAn 

6 

57r , - 

x =- + k4n 

6 


(ke Z). 


B. 


(jfceZ). 


D. 


x = —— + k 2n 
6 

x = — —— + k 2n 
6 

5k , . 

x =- YkAn 

3 

5n , , 

x =-+ &47T 

3 


(ke Z). 


(keZ). 


Cáu 51: So nghiém cúa phu’ang trinh V2cos 
A. 3. B. 2 . 

Cáu 52: So nghiém cúa phu’ang trinh eos 
A. 2 . B. 4 . 


n^ 
x -\— 

3 y 


r x n^ 
v2 + 4y 


= 1 vói 0 < x < 2n la 
C. 0 . D. 1. 

0 thuoc khoáng (7r,8/r) la 

D. 1. 


Cáu 53: Nghiém cúa phu’ang trinh 2cos 


x — 


n 


C. 3. 

- \¡2 - 0 trong khoáng 


r n n^ 


2 2 


la 


A. 

12 12 


B. 


12 • 


Cáu 54: Phu’ang trinh 2eos 2 x = 1 có nghiém la 


A. x = k — , 
4 


n 

B. x = ±— Ykn. 
4 


c - H 


C. x = k — . 
2 

71. 


D. 


n _ In 
12 ’ 12 


D. vó nghiém. 


Cáu 55: Tim tóng các nghiém cúa phirang trinh: 2cos(x-) = 1 tren (—7t; 7t) 

3 


A. 


2n 


B. 


n 


C. 


4n 


D. 


7n 


Cáu 56: Tim so nghiém nguyén dirong cúa phu’ang trinh: eos rt(3 - \¡3 + 2x- x 2 ) = -1. 
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A. 1 


B. 2 


C. 3 D. 4 


B. x = ±— + &7r,x = ± — + k7r;k e.Z. 
6 3 

7T 77 

D. x = ± — + kn,x = ± —hk/r;keZ. 
6 2 


o 1 

Cáu 57: Giái phrrong trinh eos - 2x = —. 

A. x = ±— + k27r,x = ±—+kn;keZ. 

6 3 

n u 

C. x = ± — \-kx,x = ± — + kx-,k eZ . 

6 3 

Cáu 58: Phrrong trinh eos x—m — 0 v g nghiem khi m la: 

m<— 1 

. B. m>\. C. —1 < m< 1. D. m<—\. 

m > 1 

Cáu 59: Cho phirang trinh: V3 COS x + m — l = 0.Vói giá tri nao cúa m thi phrrong trinh có nghiem: 
A. m<l-V3. B. m>l+V3. 

C. 1-V3<m<l + V3. D. S<m<S. 

Cáu 60: Phrrong trinh m eos.r +1 = 0 có nghiem khi m thóa diéu kien 
m<-l 
m> 1 


A. 


B. m > 1. 


C. m>- 1. 


D. 


m < 1 

m > -1 


Cáu 61: Phrrong trinh eos x = m +1 có nghiem khi m la 

A. -l<m<l. B. m< 0. C. m>— 2. 


D. -2 < m < 0. 


71 


Cáu 62: Cho x - — + kn la nghiem cúa phrrong trinh nao sau dáy: 

A. sinx = l. B. sinx = 0. C. cos2x = 0. D. cos2x = -l. 

Cáu 63: Cho phrrong trinh: \¡3 eosx + m-\ = 0 . Vói giá tri nao cúa m thi phrrong trinh có nghiem 
A. m< 1- S- B. m>l+V3. 

C. \-S<m<\ + S. D. S<m<S. 


Cáu 64: Cho phrrong trinh eos 


v 3 j 


— m = 2 . Tim m dé phrrong trinh có nghiem? 


A. Khóng ton tai m. 

C. m g [-3;-i]. 

, t (X 7T 

áu 65: Dé phrrong trinh eos 2 : - 

v2 4 j 

A. m < 1. B. 0 < m < 1. 




B. m g [— 1; 3]. 

D. moi giá tri cúa m. 

= m có nghiem, ta chon 

C. -1 < m < 1. 


D. m> 0. 


2 n 


Cáu 66: Cho biét x = ±— + k2n la ho nghiem cúa phrrong trinh nao sau dáy ? 


A. 2cosx-l = 0. 


B. 2cosx+l = 0. 


C. 2sinx+l = 0. 


K 


Cáu 67: Cho biét x = + — + k2n la ho nghiem cúa phrrong trinh nao sau dáy ? 

A. 2cosx-v^3 =0. B. 2cosx-l = 0. C. 2sinx+l = 0. 

Cáu 68: Nghiem cúa phrrong trinh sin 3x = cos.r la: 


D. 2sinx-V3 = 0. 


D. 2sinx-V3 = 0. 


71 1 71 71 

A. X = -h k — \x- YK7Z . 

8 2 4 


71 

B. x-k2n\x-— J rk2n. 
2 
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K 


C. x = kn\x = —i -kn . 
4 


Cáu 69: Nghiém cüa phuang trinh eos a+ sin a = 0 la: 


n 


n 


B. x- — + kK 
6 


^ , , 71 

D. x = kn\x = k —. 

2 


C. x = kn. 


n 


D. x = — + kn 
4 


A. x = - 1 -kn. 

4 

Cáu 70: Nghiém ám lón nhát va nghiém duang nhó cúa phuang trinh sin 4 a+ eos 5 a = 0 theo thú tu’ 
la: 

71 71 _ 71 2 71 

A. x- -; x = —. 

18 2 


B. x = -; a =—. 

18 9 


„ n n 

C. x- - x = — . 

18 6 


^ 77 71 

D. x = -; x = — . 

18 3 


7 Tí Tí 

Cáu 71: Tim tóng các nghiém cúa phuang trinh sin(5x + —) = cos(2x-) tren [0; 7t] 

3 3 


A. 


7 n 
18 


B. 


4n 

18 


C. 


47n 


D. 


47 n 
18 


Cáu 72: Goi X la táp nghiém cüa phuong trinh eos 


'jc ^ 


= sin x. Khi dó 


- + 15° 

v2 

A. 290° e X ■ B. 250° e X ■ C. 220“ eX. D. 240° e X ■ 

Cáu 73: Trong nüa khoáng [0; 2 n), phuang trinh cos2v+sin A'-O có tap nghiém la 


í n n 5^1 

A - 6VT • 


B. 


r -n ti In 11^ 


{n 5n ln\ 

c 6 ; T ; T 


6 2 6 6 J 

Cáu 74: So nghiém cúa phuang trinh sin A' - cosa' trong doan [—7r;7r] la 

A. 2. B. 4. C. 5. 

Cáu 75: Nghiém cúa phuang trinh sinxcosx = 0 la: 


D. 


r k ln \\n 

2’Y’~6~ 


D. 6. 


K 


A. x = — + k27T. 
2 


B. x = k — . 
2 


C. x = k2n. 

Cáu 76: Các ho nghiém cúa phuang trinh sin2A:-cosA: = 0 la 


n 


D. x =—+k2n. 
6 


A. - + k^-', — + k27T,ke7j. 
6 3 2 

C. - + k—-—+k27r;keZ 
6 3 2 


— 7T LTC 71 

B. — + k—-- + k27r;keZ 
6 3 2 

—Tí 2 7í —Tí 

D. — + k—-,— + k27r;keZ. 
6 3 2 


Cáu 77: Nghiém phuang trinh: 1 + tan a — 0 


71 . 

A. x = — + k7i. 
4 


K , 

B. x = - vkn. 

4 


K 

C. x-— J \-k2n. 
4 


Cáu 78: Ho nghiém cúa phuang trinh tan 
8 n 


í 


n 
x — 

5 


-y¡3=0 la 


A. — + k7T',k e Z. 
15 


B. + kn\k e Z 

15 


Jv 

Cáu 79: Phuang trinh tan a = tan — có ho nghiém la 
A. x = k2n (ieZ). 


8 K 

C.- vk2n\k e Z. 

15 


B. r = k(ieZ). 


_ 71 

D. A =- \-k27T . 

4 


D. — + k2K\k e Z . 
15 
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C. x = n + k2n {k e Z) . D. x = -n + k2n {k e Z). 

Cáu 80: Nghiem cúa phrrang trinh V3 + 3 tan x = 0 la: 


A. x = — + kn. 
3 


.. 71 , „ 

B. x- — + k2n. 
2 


Cáu 81: Phrrang trinh V3 4-tanx = 0 có nghiem la 


A. X = —+k7T. 

3 

7T 27T 

C. x = — + k2n\x = - vk2n. 

3 3 


~ n , 

C. x =-bÁTT. 

6 


n , 

B. x =- vkn. 

3 

71 


^ 7T , 

D. X = —4-K7T . 
2 


4;r 


D. x =- vk2n;x = -h^2 tt. 

3 3 


Cáu 82: Phrrang trinh lrrong giác: V3.tanx + 3 = 0 có nghiem la 


A. X = — +kn. 
3 


.. n , „ 

B. x =-b£27r. 

3 


„ n . 

C. x = — vkn. 
6 


/r 


D. x =-h kn. 

3 


Cáu 83: Phrrang trinh tan — = tanx có nghiem la 

A. x — k2n,k eZ . B. x = k,l:eZ. 

C. x = n + k2n,k e Z. D. Cá A,B,C déu dúng. 

Cáu 84: Nghiem cúa phirang trinh V3 tan3x-3 = 0 (vái /: e Z) la 


7r kn 

A. x =—b— 

9 9 


.. n kn 

B. x = —b— 

3 3 


Cáu 85: Nghiem cúa phirang trinh tan x = 4 la 
A. x = arctan4 +kn. 

C. x = 44-&7t. 


„ n kn 
C. x = —v — 
3 9 


B. x = arctan4+/r2^-. 

^ n , 

D. x = — vkn. 

4 


_ n kn 

D. x = —l- 

9 3 


Cáu 86: Ho nghiem cúa phrrang trinh tan 2x - tan x = 0 la: 


A. — + kn,k e Z. 
6 


B. — + kn,k e Z. 
3 


C. — + kn,k e Z. 
6 


Cáu 87: Phirang trinh lrrong giác: V3.tan x-3 = 0 có nghiem la 


A. x = — -vkn. 
3 


.. tt , „ 

B. x =- vk2n. 

3 


Cáu 88: Giái phrrang trinh V3 tan 


7T n, 

A. x- — + k — \k eZ. 

8 4 

7T 7T 

C. x =- vk — :ksZ,. 

5 2 


o 3/r 
3x + — 

5 y 


= 0 . 


C. x-—+kn. 
6 


n n , 

B. x =-bx —;x eZ. 

5 4 

7T 7 7T 7 „ 

D. x =- vk — ;k&Z. 

5 3 


D. kn,k e Z. 


^ 7r , 

D. x =-bx7r. 

3 


Cáu 89: Nghiem cúa phrrang trinh 3tan—-^3=0 trong núa khoáng [0; 2n) la 


n 2tt I 

A ' T : T 


B. 


3 n 


n 3n 1 

C - 2 : T 


D. 


2 n 


Cáu 90: Phrrang trinh tan (2x 4- 12°) = 0 có nghiem la 
A. x = -6 o 4- £90°, (k e Z). 


B. x = -6° + £180°,(£gZ). 
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C. x = -6 o + k360°, (k e Z). D. x = -12° + k90°, (k e Z). 

Cáu 91: Nghiem cüa phrrong trinh tan(2x—15°) = 1, vái -90° < x < 90° la 


A. x = -30 
C. x = 30° 


B. x = -60 

D. x = -60° x = 30° 


3tt 


Cáu 92: So nghiem cúa phrrong trinh tan x = tan — tren khoáng 


( n 9 A 

— ;2 n 
4 


A. 1. 


B. 2. 

2 


C. 3. 


Cáu 93: Giái phrrong trinh: tan" x = 3 có nghiem la 


A. x = -—+kn. 
3 


n 

B. x = ±— vkn. 
3 


Cáu 94: Nghiem phrrong trinh 1+cotx —0 p i: 


A. x- — + kn. 
4 


„ n , 

B. x- - vkn. 

4 


Cáu 95: Nghiem cüa phirong trinh cot x + V3 = 0 la: 


A. x — — — + kn. 
3 


n , 

B. x =- vkn, 

6 


C. vó nghiem. 


n 

C. x- — + k2n. 
4 


n 

C. x — —vk 2n, 
3 


Cáu 96: Phrrong trinh lrrong giác: 3cotx--y/3 = 0 có nghiem la 


A. x = — +kn. 
6 


n , 

B. x- — + kn. 
3 


n 

C. x — — vk2n. 
3 


Cáu 97: Phrrong trinh lrrong giác: 2cotx--v/3 = 0 có nghiem la 


A. 


x = — + k2n 

6 

x = —— + k 2n. 

6 


B. x = are cot- vkn. 

2 


C. x-—+kn. 
6 


Cáu 98: Nghiem cúa phrrong trinh cot 


f n ^ 

XH- 

V 4y 


= V31á 


A. x = — + kn , 
12 


B. x-—+kn. 
3 

7Z\ 


C. x-- — + kn. 
12 


Cáu 99: Giái phrrong trinh V3cot(5x-) = 0. 

8 


B. x = — + k — ;ks Z. 
8 5 


n n 

C. x = —— ;k e7j. 
8 4 


A. x = —+kn\k eZ. 

8 

x = — + k — ;ksZ. 

8 2 

Cáu 100: Nghiem cüa phrrong trinh cot(-^ + 10°) = —s/3 (vói k e Z) la 


A. x = -200° +/:360 o . 

C. x = -20° +/:360 o . 

Cáu 101: Giái phrrong trinh tan x = cot x 

A. x — — + k — \ke. Z. 

4 2 


B. x = -200° +/:720 o . 
D. x--160°+/:720 o . 




B. x =- vkn:k e Z • 

4 


D. 4. 


;r 


D. x = —b kn. 
3 


.. n 

D. x =-bZ:27T . 

4 


D. X =-h X7T , 

6 


D. Yo nghiem. 


D. x = —+ x^-. 
3 


D. x = — + kn, 

6 


D. 
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n 


C. x =—+kn\k e Z • 

4 

Cáu 102: Phrrang trinh tanx.cotx = 1 có tap nghiem la 

A. r = R\|^;Jkez|. 

C. T = I\{ff + k;l:eZ}. 

Cáu 103: Giái phrrang trinh tan3xtanx = 1 

71 K 

A. x-—vk — ;k e/, 

8 8 

x = — + k — -,k eZ. 

8 2 

Cáu 104: Nghiem cüa phrrang trinh tan3x.cot2x = 1 la 


D. x — — + k — \k^ r L. 


B. T = + ez|. 

D. t = M. 


n , k , 

B. x = —l -k — ;k <e7L. 
4 4 


C. x = - + k-;k 
8 4 


: Z. 


n 


A. k — ,k e Z. 
2 


B. --+k-,ke Z. 
4 2 


C. kn,k e Z. D. Vo nghiem. 

Cáu 105: Nghiem cúa phrrang trinh tan 4x.cot 2x = 1 la 

A. kn,k e Z. 


B. — + k — ,ks Z. 
4 2 


C. k — ,k e Z. 

2 

Cáu 106: Phrrang trinh nao sau dáy vó nghiem 
A. tanx = 3. B. cotx = l. 


Cáu 107: Phrrang trinh: tan 


A. i = ^ + 1:2^(1:6Z) 
C. x = ^- + £ e Z) 



( 71 ' 



tan 

-X 

+ 2 tan 

2xh— 


12 J 


l 2 ) 


D. Vo nghiem. 


C. eos x = 0. 


= 1 có nghiem la: 


B. x = ^ + kji(k e Z) 


D. 


D. sin x = —. 

3 


D. x = i^ + k(leZ) 
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PHÜONG TRINH QUY VÉ BÁC NHÁT VÓIM0T HÁM SO LÜ0NG GIÁC 

Cáu 1: Phtrong trinh (sin x + 1) (sin x -V5)= 0 có nghiem la: 


A. x--^ + klK[k eZ). 

K 

C. x = — + k2n. 

2 


B. x = ± — + kl7:,x = - — + kK(k<E'Z). 


D. x = ± — + k2n. 
2 


Cáu 2: Phrrang trinh sin2x.(2sinx-V 2 ) = 0 có nghiem la 



x = k- 
2 


x = k- 
2 


x = kn 


A. 

x = — J rk2n . 

4 

B. 

71 . 

x = —vkn . 

4 

C. 

x = — + k27t . 

4 

D. 


3k , _ 

x =-hx2^ 

4 


3 n 

x = vkn 

4 


x = —— + k 2 k 

L 4 



x = k — 

2 

x = — + k2n . 
4 

n , _ 

x =- Vk2n 

4 


Cáu 3: Nghiem cúa phuang trinh 2.sin xcosx = I la: 

u 

A.x = k27T. B.x = — + k7T. 

4 

Cáu 4: Giái phrrang trinh 4si n .reos .reos 2x + 1=0 

K 

A. x = - \-k27i;k sZ. 

8 

K K 

C. x — - \-k — :k s Z. 

8 4 


C. x = k — . 
2 


n 


D. x = kn. 


B. x = - vkn\k^Z. 

8 

71 , 71 , 

D. x = - \-k — \k^Z. 

8 2 


Cáu 5: Giái phrrang trinh eosx(2cos x + v3) = 0 . 

A. x = — + k7T,x = ± — + k7r,ke Z. 

2 6 

C. x = — + kn,x- ± — + k27i;k e Z . 

2 6 

Cáu 6: Nghiem cüa phirong trinh sin 4 x-cos 4 x = 0 la 


B. x = — + kTi, x = — + k2n\k e Z. 
2 6 

D. x- — + kK,x-±^~ + k27T,k eZ 
2 3 


A. x = — — + kK. 
4 


.. n , n 
B. x = — + k —. 
4 2 


1)7C 

C. x =-h k 2 tz. 

4 


Cáu 7: Phrrang trinh nao trrang drrang vái phrrang trinh sin 2 x-cos 2 x-1 = 0. 


B. cos2x = -l. 


C. 2cos“x-l = 0. 


D. x = ± — + k27T. 
4 


D. 


A. cos2x = l. 

(sin x-eos x) 2 = 1. 

Cáu 8: Phrrang trinh 3 - 4eos 2 x = 0 trrang drrang vái phrrang trinh nao sau dáy? 

A. cos2x = —. B. cos2x = -— . C. sin2x = —. D. sin2x = - 

2 2 2 

Cáu 9: Nghiem cúa phrrang trinh sin x. ( 2 eos x - y¡3 ) = 0 la : 
x = k7t 


1 


A. 


k .(keZ) 
x = ±- + k2K y ’ 
6 


B. 


X = k7T 

*-±* + tor (tsZ) - 

6 
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C. 


x = k2n 

n (k e Z) . 
x=±-+k 2 k K ’ 

3 


n 


D. x = ± — + k2n [k <= Z). 


Cáu 10: Phnong trinh (sin x +1)(2 eos 2x - \¡2 ) = 0 có nghiém la 


A. x = - — + k2jc,k e Z . 
2 

n 


K 

B. x =-b kn,k eZ. 

8 


C. x = — + kn,k e Z . 
8 


D. Cá A,B,C dé u dúng. 
Cáu 11: Nghiém cúa phnong trinh sinx.cosx.cos2x = 0 la: 

A. x = kn. 


„ , n 

B. x-k — . 
2 


C. x-k — . 
8 


Cáu 12: Cho phnong trinh cosx.cos7x = cos3x.cos5x (i j 

Phnong trinh nao sau dáy tuong ctu'ang vói phu'ang trinh (1) 

A. sin5x = 0. B. cos4x = 0. C. sin4x = 0. 

sin 3x 


^ TC 

D. x-k — . 
4 


D. cos3x = 0. 


Cáu 13: So nghiém cúa phu'ang trinh 


cosx+1 


A. 2. 


B. 6. 


= 0 thuoc doan \2n\ 4n\ la 
C. 5. 


D. 4 


r sin 2x—1 

Cáu 14: Tát cá các nghiém cúa phu’ang trinh —¡= -= 0 la 


V2.cosx-l 


3 K 

A. x =- + k2n,k eZ. 

4 


C. x- — + kK,k eZ. 
4 


B. 


n 


x = — vk2n,k e Z 

4 

2)71 

x — — + k2n,keZ 

4 

D. x = — + k27C,keZ. 
4 


Cáu 15: Giáiphnong trinh 4(sin 6 x + cos 6 x) + 2(sin 4 x + cos 4 x) = 8-4cos 2 2x 


n kn . 

A. x = +—l-, kgZ. 

3 2 

„ n kn . ry. 

C. x = +-b —, k eZ . 

12 2 


„ n kn , „ 

B. x=± - b —, ke Z. 

24 2 

TC kjC . y-y. 

D. x = ±—1 - , ke Z. 

6 2 


Cáu 16: im so nghiém x e [ü; 14] nghiém dúng phnong trinh : cos3x—4cos2x + 3cosx —4 = 0 
A. 1 B. 2 C. 3 D. 4 

Cáu 17: Giái phnong trinh sin x.cosx(l + tan x)(l + cot x) = 1. 

kn 


A. Vó nghiém. 

Cáu 18: So nghiém thuoc 
A. 40. 


B. x = k2n, k eZ . 


C. x = —, ke Z. 
2 


ti _ 69 n ' 
14’ 10 y 


B. 32. 

Cáu 19: Phnong trinh tan x + tan 


D. x = kn , ke Z. 

cúa phnong trinh 2sin3x.(l -4sin 2 xj = 1 la: 

C. 41. D. 46. 

= 3\Í3 tnong dnong vói phnong trinh: 


( A 


í 2^3 

XH- 

+ tan 

X H- 

l 3 J 


l 3 J 
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A. cotx = V3. 


B. cot3x = V3. 


C. tanx = V3. 


D. tan3x = V3. 


Cáu 20: Giái phuang trinh : sin 4 x + eos 4 x = I 

A. x = — + k —, & 

4 2 

C. x = ±— + k2n, 

4 

Cáu 21: Giái phuang trinh sin x.cosx.cos2x = 0 

A. kn ■ 


n 


B. x =- vkn. 

4 


n 


B. k-, 
2 


D. x — k —, k eZ. 
2 


C. Jfe-. 
4 


1 


Cáu 22: Nghiém cúa phuang trinh cosxcos5x = — cosóx (vái k <= Z ) lá 


A. x = — + kn . 
8 


„ kn 

B. x = —. 
2 


kn 

C. x = —. 
4 


7 

Cáu 23: Phuang trinh sin 6 x + eos 6 x = — có nghiém lá: 


* i 71 

A. x = ±—b&—. 
3 2 


.. 7r , n 

B. x = ±—t-&—. 
4 2 


C. x = ±- + Jfe-. 
5 2 


D. k-, 
8 


_ n kn 

D. x = —l-. 

8 4 


_ n , n 
D. x = ±—i -k—. 
6 2 


/v *4 • 4 

Cáu 24: Phuang trinh sin2x = eos — - sin — có các nghiém lá; 


A. 

n , 2 n 
x = —Y k — 

6 3 

B. 

n , n 
x = —Y k — 

4 2 

c. 

n . 

x = — Y kn 

3 

D. 


x = — + k2n 


71 i 

x = — Y kn 


x = 3— + k2n 



L 2 


L 2 


L 2 



Cáu 25: Các nghiém thuóc khoáng 


n 5 n 
A. —,— . 
6 6 


B. 


( 0; f) 

n 5 n 

i’T' 


X =-|-K — 

12 2 

3 n , 

x =- vkn 

4 


cúa phuang trinh sin 3 x. eos 3x + eos 3 x. sin 3x = - lá: 


12 12 


D. 


3 
8 

n 5 n 


24 24 


x x 5 

Cáu 26: Các nghiém thuoc khoáng (0;27 t) cúa phuang trinh: sin" — + eos 4 — = — lá: 

2 2 8 


n 5 n 9 n 
A. — ;—;—;. 

6 6 6 

Cáu 27: Phuang trinh 2 sin 


A. 


^ v , sin3x cos3x 

Cau 28: Phuang trinh-h - 


n 2n 4n 5n n n 3n 

Al* ? 7 ? 7 •> 7 • • 

3 3 3 3 4 2 2 

4 ) 


D. 


= Vi + 8 sin 2x. cos° 2x có nghiém lá: 


n 

x = — Y kn 

71 , 

x =- Y kn 

n 

x =- Ykn 

6 

12 „ 

18 

B. 

C. 

D. 

5n 

5n 

5;r 

x = -h kn 

x = - Ykn 

x =- 1 kn 

L 6 

L 12 

L 18 L 


* 71 / 71 
A. x = —l-Ar —. 

8 4 


cos2x sin2x sin3x 

.. n i n 
B. x = —i -k —. 

6 3 


có nghiém lá: 


„ n n 
C. x = —hfc —. 
3 2 


n 3n 5n In 

~8’T’T’T 


n , 

x =- vkn 

24 

5 n , 

x = 1 - kn 

24 


^ n , 

D. x = —vkn . 
4 


Cáu 29: Phuang trinh sin 3 x + eos 3 x + sin 3 x. cot x + eos 3 x. tanx = V2sin2x có nghiém lá: 
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A. x = — + kn. 
8 


„ n 

B. x -—vkn . 
4 


n 

C. x = — + k2n. 
4 


Cáu 30: Phirong trinh s ^ n - Y + cos * = — (tan x + cot x) có nghiém la: 

sin 2 x 


A. x = — + kn. 
2 


.. n 

B. x- — -vk2n. 
3 


K K 

C. x = —h k — . 
4 2 


n 3n ,. 

D. x =- vk2n . 

4 


D. Yo nghiém. 


Cáu 31: Cho phirang trinh eos 2x. eos x + sin x. eos 3x = sin 2x sin x - sin 3x eos x va các ho so thirc:. 


n 


n. x — — — + k 2k , ke7j. 
2 


I. x = — vkn, ieZ. 

4 

HI . x = -—+k — , ksZ. IV. x = - + k —, keZ. 

14 7 7 7 

Chon trá lái dúng: Nghiém cúa phu’ang trinh la 

a. i, ii. b. i, ni. c. n, ni. d. n, iv. 

Cáu 32: Cho phuxmg trinh cos 2 ^x-30 0 )-sin 2 ^x-30 0 ^ = sin^x + 60°) vácáctaphop so thvrc: 
I. x = 30° + /el 20° k e Z. II. x = 60° + k\ 20°, k e Z. 

III. x = 30° + /:360 o k e Z. IV. x = 60° + /:360 o , k e Z. 


Chon trá lái dúng ve nghiém cúa phu’ong trinh 

A. Chí I. B. Chi II. C. I, III. 


D. I, IV. 


n ^ 
x -¡— 
2y 


Cáu 33: Phirong trinh sin 4 x-sin 4 

3 TT 

A. x =- vkn, k eZ. 

4 

37r 

C. x =- vkn, / eZ. 

12 

7 

Cáu 34: Phuxmg trinh sin 6 x + eos 6 x = — có nghiém la: 


X X 

= 4sin—eos—eosx có nghiém la 

B. x = —— + k — , k^Z. 
8 2 

D. x = —— + k —, ieZ. 
16 2 


A. x-±— + k —, keZ. 
3 2 

C. x-±—+k — , / eZ. 
5 2 


B. x-±— + k —, / gZ. 
4 2 

D. x = + — + k —, / gZ. 
6 2 


Cáu 35: Giái phirong trinh sinx.cosx(l + tanx)(l + cotx) = 1. 
A. Vó nghiém. B. x = k2n , / gZ. 


C. x = , k g Z. 

2 


D. x = kn , / eZ, 


Cáu 36: Trong núa khoáng [0; 2n ), phirong trinh sin 2x+sin x = 0 có so nghiém la: 

A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 


Cáu 37: Dé phirong trinh 


sin 6 x+cos 6 x 


tan 


í ■O 


í 


tan 

x- 

l 4 J 


l 4 J 


= m có nghiém, tham so m phái thóa man diéu kién: 


A. -1 < m < - —. 

4 


B. -2 < m < -1. 


C. 1 < m < 2. 


D. — < m < 1. 
4 
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( n 2 


( n\ 

X H- 

.eos 

x - 

l 3 J 


l 6 J 


Cáu 38: Dé phirong trinh: 4sin 
phái thóa diéu kién: 

A. -1 < a < 1 . B. -2 < a < 2 . 


= a 2 + 


V3sin2x-cos2x có nghiém, tham so 


C. ~-<a<~. 
2 2 


2 - ■ ~ 2 2 


Cáu 39: Dé phirong trinh —-—-— = sin x + a 

1 - tan“ .r eos 2x 


D. -3 < a < 3 • 

có nghiém, tham so a phái thóa man diéu kién: 


A. 


\a | > 1 

Ir/1 ^ 


B. 


\a\ > 2 
\a\ ^ V3 


C. 


\a\ > 3 
\a\ ^ V3 


D. 


\a\ > 4 
\a\ ^ V3 
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PHAN II: HÜÓNG DAN GIÁI 


A. sin x = sin y <=> 

B. sin x = sin y <=> 

C. sin x = sin y <=> 

D. sinx = sin y <=> 


Cáu 1: Chon kháng dinh dúng trong các kháng dinh sau 

x-y + kn 

_x-n-y + kn' 
x -y + k2n 
_x-n-y + k2n' 
x -y + k2n 
_x--y + k2n' 
x-y + kn 
x--y + kn' 


(keZ). 
(ifceZ). 
(ke Z). 
(ifceZ). 


Hueñis dan siái: 

Chon B. 


Áp dung cóng thúc nghiém sin x - sin _y <=> 


x = y+k2n 


x-n-y + k2n 
Cáu 2: Phuong trinh s i nx = sin a có nghiém la 


(ke Z) 


A. 

C. 


<e Z 

\k e Z. 


x -a + k2n 
x-n-a+k2n 
x-a + kn 
x--a + kn 

Huáns dan siái: 

Chon A 

x = a + £2;r 
x-n-a + k2n 
Cáu 3: Chon dáp án dúng trong các cáu sau: 
n 


B. 


D. 


x-a + kn 
x-n-a + kn 
x-a + k2n 
x--a + k2n 


\k e Z. 
\k eZ. 


sinx = sina <=> 


(ke Z). 


A. sin x = 1 <=> x = —h k2n,k e 7L. 
2 

C. sinx = l<=>x = fc27r,£eZ. 


B. sm.x = \<¿>x = n + k2n,k eZ. 


n 

D. smx = l<=>x = — + kn,keZ. 
2 


Huáns dan siái: 

Chon A. 

Dáp án dúng lá A, các dáp án con lai sai vi thiéu ho nghiém hoác sai ho nghiém. 
Cáu 4: Nghiém cúa phuong trinh sinx = —lia: 
n „ n 


A. x- -1 -kn. 

_ 2 

Huáns dan siái: 

Chon A 


B. x =- \-k2n 

2 


C. x = kn 


3 n . 

D. x =- vkn. 

2 


n 


sinx = -l<=>x =- vk2n, ke Z. 

2 


Cáu 5: Phuong trinh sin x = 0 có nghiém lá: 
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A. x = — + k2n. 
2 


B. x = kn. 


Huáng dan giái: 

Chon B. 

Cáu 6: Nghiem dác biet náo sau dáy lá sai 

• -i 7T 

A. sini = -l<=>i =- \-k2n. 

2 

C. únx = Qox = klK. 

Hu’&ng dan giái: 

Chon C. 

sin x = 0 <=> x = kn,(k e Z). 


Cáu 7: Phirong trinh sin 


2x n 


C. x = k2n. 


n , 

D. x = — + kn. 
2 


B. sin x = 0 o- x = kn. 


i i r\ 

D. sinx = 1 <=> x = — + k2n. 

2 


= 0 (vói k e Z) có nghiem lá 


A. x = kn. 

C. X = — + k7T. 

3 

Hwóng dan giái: 

Chon D 


sin 


2x n 


2x n 


2x n 


n 2 n k2n 

B. x = — +- 

3 2 

_ n k2n 

D. x = —+-. 

2 2 


= 0 -= kn — = —i-&7T <=> x = — + 


n k2n 


(.k e Z) 


Cáu 8: Nghiem cúa phirang trinh sin x = — lá: 


K 


A. x- — + k2n. 
3 

Huáng dan giái: 

Chon D 


1 . .71 

sin x = — <=> sin x = sin — <=> 

2 6 


„ 7 T , 

B. x = — + kn. 
6 


x = — + k2n 
6 

K , _ 

x = n - \- k2n 

6 


C. x = kn. 


<=> 


x = J — + k2n 
6 

x = — + k2n 
6 


(JteZ). 


1 un 

Cáu 9: Phirang trinh sin x = — có nghiem thóa man — < x < — lá : 


_ n , „ 

D. x = —h A:2 tt . 
6 


5tT 7T 

A. x =-hx2^- B. x = —. 

6 6 

Hiv&iig dan giái: 

Chon B. 

Ta có sin x = — <=> sin x = sin 
2 




<=> 


x = — + k 2 k 
6 

x = n~ — + k2n 
6 


<=> 


voy 

x = — + k2n 
6 

x = — + k2n 
6 


K 

C. x = — vk2u. 
3 


(keR). 


_ 7T 

D. x = —. 
3 
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TC 7T 7T TC 7T TC 11 

Troong hap 1: x = - + ¿^.Do-< x < — nén-< — Vk2n < — <=> — <k< —. 

6 22 26 236 

K 

Vi k e R nén ta chon dirgc k = 0 thóa man. Do dó, ta dirgc nghiém x = —. 

5 Ji 71 71 71 5 71 71 2 1 

Traong hap 2: x - - vk2n . Do — < x < — nén-<- v k2n <— <=> — <k< —. 

6 22 26 23 6 

Vi k e IR nén ta khóng chon dirgc giá tri k thóa man. 

n 

Vay phirong trinh da cho có nghiém x = — . 

'6 


Cáu 10: Nghiém phirong trinh 


■ 9 ^ 

sin 2x = - 

2 lá: 


A. 


(keZ). 


x = — + k2n 

4 

3 n 

x =- vk2n 

4 

71 7 

x = —vkn 
8 

3 n 

x =- vkn 

8 


Hieáng dan giai: 

Chon C. 


V2 

Ta có sin 2x =-<=> sin 2x = sin 

2 


B. 


(ke Z). 


D. 


n . 

x = —vkn 

4 

3 n 

x = - vkn 

4 

x = — + k2n 
8 

3 Je 

x =- vk2n 

8 


(ke Z). 


(ke Z). 


f n^ 




<=> 


2x = — + k2n 
4 

2x = n- — + k2n 

4 


<=> 


/r . 

X =-b/í7r 

8 

3^r 

x =- vkn 

8 


(fcel). 


Cáu 11: Nghiém cúa phirong trinh sin (x + 10°) = -1 lá 

A. x = -100°+/:360 o . B. x = -80° + M80°. 

C. * = 100°+ £360°. D. * = -100° + £180°, 

Hu'áng dan giái: 

Chon A. 

Ta có: sin (x + 10°) = -1 <=> sin (x + 10°) = sin (-90°) 

<=> x+10° = -90° + /:360 o <=> x = -100° + k360°, ke Z. 


Cáu 12: Phirong trinh sin 


í x + n^ 


V o J 


Un ,, „ 

x =- vklOn 

6 

29 n 

x = - vklDn 


(k e Ti). 


= - ^ có táp nghiém lá 


B. 


x = — 


6 

117T 

~6~ 

29 n 


1 lrr , 

x = - vklQn 


6 
29;r 


(keZ). 


x = - 


+ kl0n 


+ kl0n 


(ke Z). 


D. 


x = — 


+ kl0n 


1 br ,. „ 

x =- vklOn 

6 

29n 

x =- vklOn 


(keZ). 
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Huóns dan siái: 

Chon B. 


sin 


í x + n^ 


= — <=> 
2 


x + n n 

-=- vkln 

5 6 

x+k ln 

-= — + k2n 

5 6 




1 ln ... 
x =- + klOn 


x = 


6 
29tt 


(JfceZ). 


+ klOn 


V3 


Cáu 13: So nghiém cúa phirong trinh sin 2x = — trong khoáng (0;37¡r) la 


A. 1. 

Hiváns dan siái: 

Chon C. 


1 -p s • r\ V3 

Taco: sin2.x = — <=> 
2 


B. 2. 


2x = — + k2n 
3 

2 K 

2x =— + k2n 
3 


C. 6. 


D. 4 . 


,k e Z <» 


7T 7 

x = —vkn 
6 

71 7 

x = —l-K7r 
3 


k € Z. 


^ Cách 1: Dya váo dirong tron lrrong giác ta có so nghiém cúa phirong trinh la 6. 
; - v ’Cách 2: Giái lán lirot: 

1 i r i 

0 < — + &7T < 3;r <=> — <k< — =4> & = 0,1,2 . 

6 6 6 
i o 

0< —vkn <3n — <k< — => & = 0,1,2. 

3 3 3 

Mói ho nghiém có 3 nghiém thuoc (0;3;r) nén PT có 6 nghiém thuoc (0;3;r). 

= 1 


sin 


Cáu 14: Nghiém phirong trinh 


f n ^ 

X H- 

2 


la 


A. x-—+k2n. 
2 

Hu'áns dan siái: 

Chon D. 


n 


B. x =- vk2n . 

2 


C. x = kn 


D. x = k2n. 


Tír sin 


n ^ 

X H- 

2y 


TCTC 7 _ 

= 1 <» x + —= —hA:27T x-k2n. 

2 2 


Cáu 15: Phiíüng trinh: 1 + si n 2x = 0 có nghiém la: 

A. x = -— + k2n. 

2 

Hiváns dan siái: 

Chon B. 


„ n 

B. x =- vkn. 

4 


n 

C. x =- vk2n . 

4 


^ n , 

D. x =- vkn. 

2 


—n n 

Tir l+sin2x = 0 <=> 2x =- vk2n x =- vkn. 

2 4 


Cáu 16: So nghiém cúa phirong trinh: sin 

A. 1. B. 0. 

Hu'áns dan siái: 

Chon D. 


f n ^ 

XH- 

v 4 j 


= 1 vói n<x<5n la 

C. 2. 


D. 3. 
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sin 


X H- 

v 4 j 


= 1 <» x + — = — + k27i x = — + kln (k e Z). 
4 2 4 v ’ 


k 3 19 

Má n <x<5n => n < —vkln < 5/r <=> — < k < — => k e ÍO; 1;2}. 

4 4 8 1 j 


Váy phirang trinh có 3 nghiém trong [7r;5/r]. 


Cáu 17: Nghiém cúa phirang trinh 2 sin 


71 71 ln 71 

A. x = — + k— ;x =- 1 k — , 

8 2 24 2 


C. x = kn\x = n + k2n . 

Hitóme dan siái: 

Chon A. 


f . n ^ 

4x- 

3 


■1 = 0 la: 


K 


B. x = k2n\ x- —b k2n 
2 

7 _ . Tí 

D. x = n + k2n\x = k —. 

2 


2 sin 


( 71 3 

-1 = 0 <=> sin 

( K 3 


4x- 

l 3 J 


l 3 J 


= — <=> 
2 


. 7Í Tí . _ 

4x-= — vkln 

3 6 

.71 71 . 

4x - = n - + k2/c 

3 6 


<=> 


Cáu 18: Phirang trinh a/ 3 + 2sinx = 0 có nghiém la: 


A. x — k 2n 

71 , „ 

v x =-bA:27r . 

„ TZ . . 

B. x- -b ac27T v x = 

3 

3 

3 

TI 

2 71 

71 

C. x = — vk27i 

v x =- vk2n . 

D. x- -b ac27T v x = 

3 

3 

3 


n , n 
x = —\- k — 

8 2 

7k , n 

x =-b k — 

24 2 


2 n 

T 

4 n 

T 


(¿eZ) 


Hitóme dan siái: 

Chon D. 


s 


\¡3 + 2 sin x = 0 <=> sin x =-<=> sin x = sin 

2 


V 3 y 


<=> 


x = - — + k27t 
3 

4 n . . 

x =- \-k27t 

3 


(teZ). 


Cáu 19: Nghiém cúa phirang trinh sin3x = sinx la: 


A. x- — + kn. 

2 

71 

X = — + k7í\k =k27í , 
2 

Hitóme dan siái: 

Chon D. 


71 71 

B. x-kn\x~— + k —. C.x = klK. 
4 2 


D. 



3x = x + k2n 

II 

*r- 

sinx <=> 

<=> 

<=> 


x = 7i-x + k2n 

2x = n J rk2n 


x = kn 

n (k g Z). 
x = —b kn 
2 


1 


Cáu 20: Phirang trinh sin 2x = - — có bao nhiéu nghiém thóa 0 < x < n . 


A. 1. 

Hitóme dan siái: 

Chon B. 


B. 3. 


C. 2 . 


D. 4 . 
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Ta có sin 2x = <=> sin 2x = sin 

2 


f n' 


V o y 


<=> 


2x = - — + k2n 
6 

2x = n + — + k2n 
6 


n i 

x = - vkn 

12 

Irc 

x =- vkn 

12 


[k e IR). 


n k 1 13 

Trnong hop 1: x =-h^.Do 0<x<^ nén 0<- vkn <n <=> — <k< —. 

12 12 12 12 


Vi k e M nén ta chon ctu’O'c k= lthóa man. Do dó, ta du’O'c nghiém x ■ 


11 n 

12 


In In 7 5 

Trnáng hop 2: x - -h^.Do 0<x<^ nén 0 <- vkn <n <=>- <k< —. 

12 12 12 12 

7 n 

Vi k g M nén ta chon diroc k = Othóa man. Do dó, ta dirgc nghiém x = . 

Vay phnong trinh da cho có hai nghiém. 

Cáu 21: So nghiém cúa phnong trinh sin 


x -¡— 

V 4 j 


A. 1. 

Huáns dan siái: 

Chon A. 


B. 0, 


= 1 vói n<x<3n la : 

C. 2 . 


D. 3. 


Ta có sin 


ó 7Z-Ó 
X H- 


. 7T TC t 

= lo x + —= — vk2n 
4 2 


n 


<=> x = — + k2n (leí). 

3 11 

Do n<x<3n nén n < — + k2n <3n <=>-<£< —. 

4 8 8 

9 n 

Vi k e M nén ta chon dugc k =1 thóa man. Do dó, ta dugc nghiém x = —. 

, 9n 

Vay phnong trinh da cho có mót nghiém duy nhát x = . 


Cáu 22: Nghiém cúa phnong trinh 2 sin 


A. x = kn: x = n + k2n. 


f n ^ 

4x - 

V 3 y 


-1 = 0 la: 


n , n In , n 

B. x = —i -k—\ x- - vk —. 

8 2 24 2 


n n 

C. x = k2n\ x — — vk2n. D. x = n + k2n\ x = k — , 
2 2 

Hiváns dan siái: 

Chon B. 
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Ta có: 2sin 


, Tí Tí , _ 

4.x -=- Vk2n 

3 6 

„ k 5tc , „ 

4x -= — + klK 

3 6 


( Ti'] 


( 71 3 

1 

. 71 


-1 = 0« sin 

4x- 


= sin — 

l 3 J 


l 3 ) 

~ 2 

6 


. Tí 7 _ 

4.x = — + k2n 
2 

. In 

4.x = -b£27r 

6 




k . n 
x = —h k — 

8 2 

1k . n 

x =- Yk — 

24 2 


Cáu 23: Ho nghiém cúa phirong trinh sin 
lbr 


f X + 7T^ 


X = ■ 


6 

-29 n 


C. 


x = ■ 


x = — 


x = — 


6 

lbr 

~6~ 

29tt 


+ kl07t 
+ k\07t 
+ kl07t 

+ klOx 


(keZ) 


= -- la 
2 


B. 


Wu i t r\ 

x = - \-klOn 


(keZ). 


D. 


x = - 


x = ■ 


x = ■ 


6 
29tt 
6 

1 \n 
~6~ 

29 n 


(ke Z) 


+ kl07t 

+ k\0x 
+ klOx 


(ke Z) 


Hiváns dan siái: 

Chon B. 

Ta có 


sin 


í x + n^ 


1 

= — «sin 
2 


f X + 7T^ 


= sin 


í n 3 


V oy 


+ n 

-=-1- A:2tt 

5 6 

x + ;r In 

-= — + £27T 

5 6 


« 


-IItt ,, „ 
x =- \-k\0n 


x = ■ 


6 

29tc 


(keZ) 


+ k lOr 


Cáu 24: Phirong trinh 2sin(2x-40°) = V3 có so nghiém thuóc (-180°; 180°) la: 

A. 2 . B. 4 . C. 6. D. 7 

Hiváns dan siái: 


Chon B. 




Tacó 2sin(2x-40°) = \Í3 « sin(2x-40°) =—<=>sin(2x-40°) = sin60° 



" 2x - 40° = 60° + £360° 

~2x = 100° +£360° 

<=> 

<=> 

<=> 


2x - 40° = 120° + £360° 

2x = 160° +£360° 


jc = 50°+Jfel80° 
jc = 80°+Jfel80° 


Vói k = 0 thi x = 50°,x = 80° 

Vói k=— 1 thi x = -130°,x = -100°. 

Vay có 4 nghiém thuóc (-180°; 180°) la 4 

Cáu 25: Tim so nghiém nguyén dirong cúa phirong trinh sau sin 

A. 1 B. 2 C. 3 

Hiváns dan siái: 

Chon B. 

Diéu kién: 9x 2 - 16x -80>0«x>4. 


-Í3x-V9x 2 -16x-80 
4 \ 

D. 4 


0. 
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Phrrong trinh <=> ^3x-V9x^-16x^-80 j = kn, ke Z 

<^>3x-\¡9x 2 -16x-80 = 4 k <=> V9x 2 -16x-80 -3x-4k 

4 k 


o < 


4 k 
x> — 
3 


<=> < 


9x 2 - 16x - 80 = (3x - 4k) 2 

'lk 2 +10 4 k 


x> 


x = - 


3 

2k 2 +10 
3k-2 


Yéu cáu bái toán <=> 


> 


3k-2 3 

2k 2 +10 


x = ■ 


3k-2 


>4. 


2k 2 + 10 


3k-2 


Z 


Ta có: • 


2k 2 +10 ^ 4/c 

3k-2 ~~3 

2/c 2 +10 „ 

x =->4 




3k-2 
Vi /ceZ=>/c = 1,2,3 . 
2k 2 +10 


-6/r + 8/c + 30 


>0 


3fc ~ 2 o-<k< 3 

2k 2 — 12/c +18 ^ 3 

3k-2. 


* k = 1: 

* k=2: 

* fc=3: 


3k-2 


= 12 e Z 


2k 2 +10 9 ^ 

-= — g Z 

3k-2 2 


2 fc 2 +10 


= 4 £ Z 


_ 3k-2 

Két hop diéu kien, ta có x = 4,x = 12 la nhrrng giá tri can tim. 
Cáu 26: Nghiem cüa phu’ang trinh sin 2 x = 1 la: 


„ n , 

B. x = — + kn. 
2 


C. x = n+k2n, 


A. x = k2n. 

Hiváng dan giái: 

Chon B. 

_ , . , , l-cos2x , „ , „ n , 

Ta co: sin" x = 1 <=>-= 1 <=> eos 2x = -!<=> 2x = ;r + k 2n <=> x - — + kn, 


D. x = 


n , „ 
—+k2n. 
2 


Cáu 27: Vói giá tri nao cüa m thi phrrong trinh s ' n x = m có nghiem: 

A. m<1. B. m>-1. C. — 1 < m< 1. D. m <-1. 

Hiváng dan giái: 

Chon C. 

Vói moi x e R, ta luón có -1 < sin x < 1 

Do dó, phrrong trinh sin x = m có nghiem khi va chi khi — 1 < m < 1. 

Cáu 28: Phirong trinh 2sinx— m—0 v g nghiem khi m la 

A. -2<m<2. B. m<-l. C. m>l. D. m<— 2 hoác 

m> 2. 

Hiváng dan giái: . 
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Chon D. 


IYL 

Tacó 2sinx-m = 0<=>sinx =— (*). 

2 v ’ 

Phirang trinh (*) vo nghiem khi va chí khi 


>!«• 


m < -2 
m> 2 


Cáu 29: Nghiem cúa phirang trinh cosx = 1 la: 


A. x = kn. 


.. n , „ 

B. x =—+k27T. 
2 


Hu'áns dan siái: 

Chon C 

eos x = l <=> x = k2n, k e Z . 

Cáu 30: Giá tri dac biét náo sau dáy lá dúng 

A. eos x ^ 1 X^—+k7T . 

2 

71 

C. cosxí¿-1<=>xíé- vk2n. 

2 

Hiráns dan siái: 

Chon B. 

7Z 

eos x ^1<^> x ^ — + kln, {k e Z) nén A sai. 

eos xí¿0<=>x^^- + kn, ( k e Z) nén B dúng. 
eos x ^-1 <=> x -7r + k2n,{k e Z) nén C sai. 
eosx^0<=>x^y + kn ,(¿eZ) nénD sai. 

Cáu 31: Phirong trinh: eos 2x = 1 có nghiem la: 


A. x — — + k 2u . 
2 


B. x = kn. 


Hiráns dan siái: 

Chon B. 

Tir eos 2x = 1 <=> 2x = k2n <=> x = kn 

Cáu 32: Nghiem cúa phuxmg trinh cosx = -1 lá: 


A. x = n + kn. 


.. n 

B. x =- vk2n 

2 


Hu'áns dan siái: 

Chon C 

eosx = -1 <=> x = n + k2n, k eZ . 


1 


eos x = — 

Cáu 33: Nghiem phirong trinh 2 pe 


x = —+ £27r 
6 

x = — + k2n 
6 


(iteZ). 


C. x = k2n. 


n n , 

D. x = — + k7T . 
2 


n 

B. eosx ^ 0 <=> x ^ —b kzr. 

2 

K 

D. eos x^0<=>xíé — + k27r 
2 


C. x = k2n. 


C. x = n + k2n. 


B. 


x = — + k2n 
6 

x = —— + k2n 
6 


^ n 
D. x- — + k7Z. 
2 


3 n , 

D. x =- vkn. 

2 


(ifceZ). 
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x = — + k2n 
3 

2 n , . 

x =- \-k2n 

3 

Hu'óns dan siái: 

Chon D. 


(k eZ). 


D. 


x = — + k2n 
3 

x = - — + k2n 
3 


(ifceZ). 


x = — + k2n 
3 

x = - — + k2n 
3 

Cáu 34: Nghiem cúa phuong trinh 2cos2x+l =0 la: 


] n 

Ta co eos x = — <=> eos x - eos — <=> 
2 3 


(ifceZ). 


TC 1 _ 71 7 

A. x =- \-k27r;x = ~ + k2n . 

3 3 

2k 2 k 

C. x =— + k2n\x = - + k2n. 

3 3 


K 1 _ 27Z” 7 _ 

B. x = - bx27r;x = - Vk2n . 

6 3 

^ n n , 

D. x =—b/:7r;x = - 1- Ac7T . 

3 3 


Huóns dan siái: 

Chon D. 

. _ _ 1 _ 27T * 2 k t _ 71 

Ta co: 2cos 2x +1 = 0 <=> eos 2x = — <=> eos 2x = eos — <=> 2x = ±-f k2n <=> x = ± — + kn . 


Cáu 35: Phircmg trinh eos 

n kn 
A. x = —b —. 

2 2 

Huáiis dan siái: 

Chon A. 


'te-*' 

2y 


2 3 

= 0 có nghiem la 


B. x=7l + k7l. 


C. x = kn . 


eos 


r n ^ 


2 x- 

2y 


= 0 o2x-— = — + k7r x = — + k—,(k eZ). 
2 2 2 2 v 


eos 


Cáu 36: Nghiem phirong trinh 


f K ^ 
Xt— 

2 


= 1 


la: 


A. x- — + k2n. 
2 

Hwóns dan siái: 

Chon B. 


71 


B. x - - vk2n . 

2 


C. x = kn 


71 

x -\— 

2y 


K K 

1 x + — = k27T x = -— + k2n (feel). 


Ta có eos 

Cáu 37: Phirang trinh lu'ong giác: 2cosx + V2 =0 có nghiem la 


Hu’&ns dan siái: 

Chon B. 


D. x = k2n. 


D. x = k2n. 


x = — + k27t 


x = — + k27t 


x = — + k27t 


4 

3ti 

x = -hx2^ 

L 4 

B. 

4 

-3 n . - 

x =-l-A:2;r 

4 

C. 

4 

x= ~ 5n +k2n 

4 

D. 


x = — + k2n 

4 

x = —- + k27t 
4 
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rr \Í2 3 K 

2cosx +V2 = 0<=>cosx =-<»cosx = cos—<=> 

2 4 


9 ^ 

eos 2x =- 

Cáu 38: Nghiem phirong trinh: 2 ]a 


X = —+k2n 
4 

3tt ,. 

x =- vk2n 

4 


,{k e Z). 


A. 


C. 


x = — + k2n 

4 

x = - — + k2n 
4 

n 1 

x = —vkn 
8 

x = - vkn 

8 


B. 


D. 


n / 

x = —vkn 

4 

71 7 

x = - vkn 

4 

x = — + k2n 
8 

x = - — + k2n 
8 


Huáns dan siái: 

Chon C. 


y¡2 n 

Tir eos 2.x =-= eos — 

2 4 


TC . 

x = —vkn 
8 

71 7 

x =- vkn 

8 


1 


Cáu 39: Nghiem cüa phirong trinh eos x = - — la: 


B. x = ±—+k 2n 
6 


n 

A. x = ± — vk2n . 

3 

Huáns dan siái: 

Chon C 

1 2 n 2n 

cosx =— <=>cosx = cos—<=>x = +- vk2n, ksZ. 

2 3 3 

V3 

Cáu 40: Nghiem cúa phirong trinh eos x + — = 0 la: 


2 n 

C. x-± - vk2n. 

3 


A 57T 1 

A. x =- vkn . 

6 

Huáns dan siái: 

Chon D. 


s 


.. n , „ 

B. x =-h ^27 t 

3 


n 

C. x — —vk 2n. 
6 


s 


eos X H-= 0 <=> eos x =-= eos 

2 2 


í 2n^ 


\ J J 


2n 

x = — + k2n 
3 

2 n , . 

x =- vk2n 

3 


(iteZ) 


Cáu 41: So nghiem cúa phirong trinh: V2cos 

A. 0 . B. 2 . 

Huáns dan siái: 

Chon B. 


XH- 

V 3y 


= 1 vói 0 < x < 2 n la 

C. 1. 


n 

D. x = i— vkn. 
6 


2 n 

D. x = ±- vk2n. 

3 


D. 3. 
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eos 


( 71 3 

= 1 <s> eos 

^ 71 ^ 

XH- 

x -\— 

l 3 ) 


l 3 J 


V2 


n K i o 
x-í — =- Vk2n 

3 4 

n n 

xh— =- vk2n 

3 4 


x = + k2n (l) 

12 v ’ 

x = - — + k2n (2) 
12 V ’ 


,{k e Z). 


7T 1 

0 < x < 2 jt nén tír (l) ta duoc 0<-h k2n < 27T <=> — <k< —, chon k = 1. 

w 12 24 24 

tc 7 31 

Tuong tu tü (2) ta duoc 0 <-b k2n <2 7r <=> — <k< —, chon k = 1. 

v ’ 12 24 24 

Do các nghiém cüa ho (l) va ho (2) khóng trúng nhau nén phuong trinh da cho có hai nghiém. 
Cáu 42: Phuong trinh 2 eos x — \Í3 = 0 có ho nghiém la 


A. ,í = ±y + ^(ieZ). 


B. x = ±y + k2n(k e Z) . 


C. x = +^- + ^2^(¿eZ). 

Huáng dan giái: 

Chon C. 


D. x = ±^r + k7r(k e Z) . 


V3 


Tacó 2cosx-V3 =0 <íí> cosx =— <=>cosx = cos— <=> x = ± — + k27i(k e Z) 

2 6 6 

Cáu 43: Giái phuong trinh luong giác : 2cos2x- V3 = 0 có nghiém la 


71 


A. x = + — vk2n. 
6 

Huáng dan giái: 

Chon C. 


B. x = i —— + k 2u. 
12 


C. x = ± — + k7T. 
12 


D. x = + — + k2n. 
3 


V3 n n k 

2cos 2x- V3 = 0 <=> eos 2x = — eos 2x = eos — <=> 2x = ± — + k2n <=> x = ±— + k7r, (k e Z). 


2 6 6 
x 


Cáu 44: Giái phuong trinh luong giác: 2cos — + \¡3 = 0 có nghiém la 


5/r 


5 n 


5 n 


5 n 


A. x = +-H¿:47r. B. x = ±-h A:4 tt. C. x = ±-b£2;r. D. x = ±-f&27r. 


Huáng dan giái: 

Chon B. 


„ x /— x V3 x 5/r x , 5/r , . , 5/r . , /. 

2cos —+ V3 =0 <w-eos— =-<=>cos— = cos— <=> — = ±-I-Ar2/r <=> x = +- \-k47i,[k e Zj. 


5/r 


5/r 


5/r 


eos x = eos - 


2 

S 


Cáu 45: Giái phuong trinh 

k 

A. x = ±- \-k27r,k eZ . 

2 

71 

C. x = ±arccos—b&2/r;&eZ. 
6 

Huáng dan giái: 

Chon A. 




B. x = ± árceos-1- k2n\k e Z . 

2 

D. x = + — + k2K\k eZ. 

6 
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■S 


Ta có eos x = eos — <=> 
2 


x = ^- + k2x 
2 

x = -^- + k2x 
2 


e Z. 


Cáu 46: Nghiém cúa phirong trinh eos - j = eos \Í2 (vói k e Z) la 


A. x-±\Í2+kx . 

C. x = ±V2 + £4;r. 

Huáns dan siái: 

ChonD 

- = 42 + k2x 
x r— 3 

eos — = eos v 2 <=> <= 

3 — = -V2 + A: 2;r 

|_3 

Cáu 47: Nghiém cúa phirong trinh eos 3x = eos x la: 
A. x = k2n. 


C. x = k — , 
2 


B. x = 3y¡2 + k6n. 
D. x = +3V2 + k6n. 


= 3\¡2 + k6n 
; = -3V2 + k6x 


(ke Z) 


K 

B. x-k2n\x~— + k2n. 
2 

7 7T _ 

D. x-kn\x- — \-k2n . 

2 


Huáns dan siái: 

Chon C. 


cosx <=> 

3x = x + k2x 

<=> 

2 x = k2n 

<=> 


3x = -x+k2x 

4x = k2n 


x = kn 

77 - <=> x = k—(k e Z). 
x = k — 2 

2 


Cáu 48: Phirong trinh 2\Í2 eos x+Vó =0 có các nghiém la: 


/r 


B. x-± — + k2n [k e Z) . 


;r 


D. x = ± — + k2x [k <= Z) . 


5x 

A. x = i+ k2 k (k (= Z). 

5x 

C. x = i —+ k2 k (k e Z) . 

Huáns dan siái: 

Chon A. 

2 V 2 eosx + Vó = 0 <=>eosx =-<=>eosx = eos — <=>x = ±- \-k2x(k eZ) 

2 6 6 

n 

Cáu 49: Phu'ong trinh cos4x = eos— có nghiém la 


x = — + k2n 
5 

x = —— + k 2n 
5 


(^eZ) 


B. 


x = — + k2n 
20 

x = —— + k2n 
20 


(k e Z), 
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n . n 
x = — h/c — 


n , n 

x =- h/c — 

5 5 


(/c € Z) , 


D. 


n , n 

x =- h/c — 

20 2 

n , n 

X =-h/c — 

20 2 


(ifceZ). 


Hiróng dan giái: 

Chon D. 


. n 

cos4x = cos— <=> 
5 


Ax = — + k2rc 
5 

a 7T T _ 

4x =-h/c2;r 

5 


<s> 


K , 7T 

X =-h/c — 

20 2 

n , n 

X =-h/c — 

20 2 


(¿gZ) 


Cáu 50: Giái phuang trinh lirang giác 2eos — + V3 = 0 có nghiém la: 


v ¿y 


A. 


C. 


x = — + k27t 
3 

x = -— + k2K 
3 

5;r , - 

x =-h Ac47t 

6 

5n , - 

^ =- + kAn 

6 


(ke Z). 


B. 


(ifceZ). 


D. 


x = — + /c27r 
6 

;c = -^- + /c2;r 
6 

5^ , . 

x = - vkAn 

3 

57¡r , , 

x = - vkAn 

3 


(ke Z). 


(keZ). 


Hiráng dan giái: 

Chon D. 


Ta có 2cos 


x 5n 
— =-h ac2tt 



r 

M 

V3 

fU 


(5n\ 

— 

+ V 3 = 0 <=> eos 

— 

=-<=í> eos 

— 

= eos 

— 

UJ 


UJ 

2 

UJ 


1 6 J 


«> 


2 

X 5 7T , „ 

— =-h/c27r 

2 6 


.<=> 


5;r , , 

x =-h/c47T 

3 

57T 7 „ 

x =-h/c An 

3 


(ügR), 


Cáu 51: So nghiém cüa phirong trinh V2cos 

A. 3. B. 2 . 

Hu&ng dan giái: 

Chon B. 


x -\— 
3 


= 1 vói 0 < jc < 2 n la 

C. 0. 


u 


eos 


f n 3 

=1<=>eos 

( n^ 

x -\— 

x -\— 

l 3J 


l 3 J 


y¡2 n 

— = eos — <=> 
2 4 


n 71 i o 
x + — = — vk2n 


77 71 

x-í — =- vk2n 

3 4 


D. 1. 


x 


<=> 




~ — + k2n 
12 


7 n , . 

- vk2n 

12 


(ifceZ) 
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TC 237T 

Xét x =- \-k2cc : Vi O < x < 2 n nén x =- 

12 12 

1k 17 k 

Xét x =-b k2n : Vi O < x < 2n nén x =- 

12 12 

Vay tap nghiém cüa phirong trinh thóa man diéu kién la 

_ f 237T 17^1 

5 = \ -;-> => Co 2 nghiem. 

[ 12 12 J 

Cáu 52: So nghiém cúa phuomg trinh eos 

A. 2. B. 4 . 

Hueñis dan siái: 

Chon C. 


f x n ^ 
-1- 

2 4 


= 0 thuoc khoáng (tt , 8tt ) la 

C. 3. D. 1. 


Ta có eos 


x ve 


x n TC 


n 


— H— = 0 <=> —H— = — + k7T <^> x = — vk2n\k e Z 


2 4 


2 4 2 


5;r 9k 13 n 


Vi xg(tc, 87t) nén n <—+k2n < <=> — < k < — ;keZ=>k=l;2;3=> x = —, —, — 

2 4 4 2 2 2 


2 eos 


Cáu 53: Nghiém cúa phirong trinh 

Mf# MSI' 

Hueñis dan siái: 

Chon C. 


r n' 

x - 

3 


v 


— y¡2 = 0 


í n 


trong khoáng 

4 

12 I 


2 2 


la 


C. — 


D. 


n _ 7/r 
12 ’ 12 


2 eos 


f TC 3 

x- 

- y¡2 = 0 <=> COS 

( TC ^ 

x - 

l 3 ) 


l 3 J 


4~2 


Cáu 54: Phirong trinh 2eos" x = 1 có nghiém la 

n 


A. x = k~. 

_ 4 

Huáns dan siái: 

Chon B. 


B. x = ±— vkn. 
4 


x — — = — + k2n 
3 4 

n n , n 

3 4 


C. x = k-, 
2 


x = — + k2rc 
12 

x = — + k2n 
12 


(keZ) 


D. vo nghiém. 


Ta có: 2cos x = 1 <=> 


cosx = 




cosx = -- 




<=> 


x = — + k2rc 
4 

x = - — + k2n 

^ (k e Z) <tí> x = ± — + kn,(k e Z). 

x =- vk2n 

4 

3tc 

x =-b k2rc 

4 


Tí 

Cáu 55: Tim tóng các nghiém cúa phrrong trinh: 2cos(x —) = 1 trén (—n; n) 

3 


A. 


2 ti 


B. 


C. 


4tt 


D. 


7tt 
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Hwóng dan giái: 

Chon A. 


, . 71. 1 71 

Phuong trinh cos (x —) = — = eos — •«> 

3 2 3 


x = k2n 

x = — + k2n 
3 


Vi xe(-n;n) nén: 

* Vái x = k2n ta chí chon duoc k = 0 => x = 0 . 

271 271 

* Vói x = — + k2n ta chi chon duoc k = 0 => x = —. 

3 ' 3 


Váy tóng các nghiém báng 


2 71 


Cáu 56: Tim so nghiém nguyén du'ong cúa phuong trinh: eosn(3 - V3 + 2x- x 2 ) = -1. 

A. 1 B. 2 C. 3 D. 4 

Hiróng dan giái: 

Chon C. 

Phuong trinh <=> 7t Í3 - V 3 + 2x-x 2 ) = n + k2n, keZ o2—2k = \¡3 + 2x-x 2 


Ta có: 0 < ^4-(l-x) 2 <2 va 2—2 k la so chán nén ta có các nghiém la: x = -í,x = 3,x = 1. 


2, 1 
eos 2x = — 

Cáu 57: Giái phuong trinh 4 . 

U 7T 

A. x = ± — + k2n,x = ± — Ykn;keZ. 
6 3 

C. x = +— + kn,x = ± — + kn‘,ke. Z. 

6 3 


7T 2 K 

B. x = ± —h kn, x — ±-t- kn\ k e Z. 

6 3 

7T 7T 

D. x = + —b kn,x-± — Ykn;keZ. 
6 2 


Hiráng dan giái: 

Chon C. 


2 „ 1 

Ta có eos 2x = — <=> 


eos 2x = — 
2 


eos 2x = - — 
2 


<=> 


2x = — + k2n 
3 

2x = - — + k2n 
3 

2 K 

2x = — + k2n 
3 

2n 

2x =- + k2n 

3 


<=> 


n . 

x = —b&;r 


7T 7 

X =-bK7T 

6 

7T 7 

X =-bK7T 

3 

x =- Y kn 

3 


k e Z. 


Cáu 58: Phuong trinh cos m 0 v g nghiém khi m la: 
m <—1 

. B. m > 1. C. -1 < /77 < 1. 

m > 1 

Hir&ng dan giái: 

Chon A. 

Vói moi x e R, ta luón có -1 < cos x < 1 


D. 777 <—1. 
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Do dó, phuong trinh cosx = m có nghiém khi vá chi khi 


m<— 1 
m> 1 


Cáu 59: Cho phuong trinh: V3 COS x + m — l = 0.Vói giá tri nao cúa m thi phu’ang trinh có nghiém: 
A. m<l-y¡3. B. m> 1+V3. 

C. 1-V3<m<l + V3. D. -V3<m<V3. 

Hitóme dan siái: 

Chon C. 

Ta có: eos x = có nghiém khi vá chi khi -1 < i” < 1 <=>l-'j3<m<l + y¡3. 

V3 ‘ V3 

Cáu 60: Phuong trinh mcosA' +1 =0 có nghiém khi m thóa diéu kién 

m < -1 

m > 1 

Cáu 61: Phuong trinh eos x = m +1 có nghiém khi m la 

A. -1 <m< 1. B. m< 0. C. m>— 2. 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Áp dung diéu kién nghiém cúa phuong trinh eos x = a . 

^ PT có nghiém khi |a| < 1. 

^ PT có nghiém khi |a| > 1. 

Ta có phuong trinh eos x = m +1 có nghiém khi \m + 1| < 1 <» -1 < m +1 < 1 <s> -2 < m < 0 . 


B. m > 1. 


C. m>- 1. 


D. 


m < 1 

m > -1 


D. -2 < m < 0. 


n 


Cáu 62: Cho x — — + kn la nghiém cúa phuong trinh nao sau dáy: 


A. sin.x: = l. 
Huáns dan siái: 

Chon D. 


B. sin.v = 0. 


C. cos2x = 0. 


D. cos2x = -l. 


n 


Thay giá tri x- — + kn váo tírng phuong trinh o các phuong án dé thü lai. 


Tacó: Sin 


K 


+ kn 


fl neá k chao 


cos(2x) = cos2 


V ^ 

{n , 

— + kn 
V 2 


-1 neá k leu 

y 


nén các phuong án A vá B sai. 


= eos+ k27i) = -1 nén C sai, D dúng. 


Cáu 63: Cho phuong trinh: V3cosx + m-l = 0 . Vói giá tri náo cúa m thi phuong trinh có nghiém 
A. m < 1 - V3. B. 7?i>1+V3. 

C. 1-V3<m<l + V3. D. -~J?> <m<y¡3 . 

Hu’óng dan siái: 

Chon C. 

Tacó: v/3cosx + m-l = 0<íí>cosx = 


1 -m 

7T 


PT có nghiém <=> -1 < — -j=- <m<l + y¡3. 

v 3 
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Cáu 64: Cho phrrong trinh eos 

A. Khóng ton tai m. 

C. m g [—3; — l]• 

Hu’áns dan siái: . 

Chon C. 


V 3y 


-m = 2 . Tim m dé phirong trinh có nghiém? 

B. m g [— 1; 3]. 

D. moi giá tri cúa m. 


Ta có:eos 

-1< eos 


r n'' 



2x - 

-m = 2 <=> eos 

2x - 

l 3 ) 


l 3 J 


3y 


= m + 2. 

< 1 => phu'O'ng trinh có nghiém khi -1 < m + 2 < 1 <=> -3 < m < -1. 

í „ 


Cáu 65: Dé phrrong trinh eos' 


x n 
v2~4 y 


= m có nghiém, ta chon 


A. m < 1. 
Hiváns dan siái: 

Chon B. 


0 <cos' 


x n 
2 4 


< 1, Vx G ' 


2 n 


B. 0 < m <1. 


0 < m < 1 


C. -1 < m < 1. 


D. m> 0. 


Cáu 66 : Cho biét x = ±— + k2n la ho nghiém cúa phrrong trinh nao sau dáy ? 


B. 2cosx+l = 0. 


C. 2sinx+l = 0. 


A. 2cosx-l = 0. 

Hu'áns dan siái: 

Chon B. 

1 7T 7Z / \ 

2cosx-1 = 0<=>eosx = — <=>eosx = eos — <=>x = ± — + k2n, (k eZ .. Loai A. 

2 3 3 v 

1 2n 2n / \ 

2cosx +1 = 0 <=>eosx = - — <=> eosx = eos — x = ± — + k2n, [k e Zj.. Chon B. 


D. 2sinx-V3 = 0. 


n 


Cáu 67: Cho biét x = + — + k2n la ho nghiém cúa phrrong trinh nao sau dáy ? 


C. 2sinx+l = 0. 


A. 2cosx-V3=0. B. 2cosx-l = 0. 

Hu'áns dan siái: 

Chon B. 

\Í3 7r n 

2cos 2x- y¡3 = 0 eos 2x = — <=>2x = + —bk27r<=>x = ±- \-kn,{k ^'L). Loai A. 

2 6 12 

1 7T 7T / \ 

2cosx-1 = 0 <=> eosx = — <=> eosx = eos — <=> x = + — + k2n,[k e ZJ. Chon B. 

Cáu 68: Nghiém cúa phrrong trinh sin3x = cosx la: 

71 71 K 

A. x- — vk — ;x = —vkn . 

8 2 4 

C. x-kn\x~ — + kK. 

4 


D. 2sinx-V3 = 0. 


n 


B. x-k2n\x = —-vk2n. 
2 

^ K 

D. x = kn\x = k —. 

2 


Hiváns dan siái: 

Chon A. 
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sin 3x = eos x <=> sin 3x = sin 


C 71 ^ 

- X 

v2 y 


3x = — - x + klTt 
2 

_ Tí T _ 

3x -k - + x + kln 

2 


4x = — + k2n 
2 

2x = — + k2n 
2 


k , n 
x = —hk — 
8 2 

71 7 

x = —vkn 

4 


(JteZ). 


Cáu 69: Nghiém cúa phirang trinh cosx+sinx = 0 la: 


A. x = ~— + kn. 
4 


„ n , 

B. x- — + kn. 
6 


C. x-kn. 


D. 


n 

x- — + kn. 

4 


Hicáng dan giai: 

Chon A. 

cosx+sinx = 0 <=> V2sin 


( K ^ 


( 71 ^ 

X H- 

= 0 <=> sin 

x-í — 

l 4 ) 


l 4y 


= 0 <=> x + — = kn <=> x = -— + k7t(k <e Z). 
4 4 y 


n 


Cáu 70: Nghiém ám lán nhát va nghiém dirong nhó cúa phrrang trinh si n 4x +eos 5x = 0 theo thú tu: 
la: 


n n 

A. x =-; x = — . 

18 2 

„ n n 

C. x- - x = — . 

~ 18 6 

Hicáng dan giai: 

Chon C. 

sin 4x+ eos 5x - 0 eos 5x - - sin 4x 


„ n 2n 

B. x- -; x =—. 

18 9 

^ 71 71 

D. x - -; x = — . 

18 3 


cos5x = eos 


f n ^ 

— + 4x 

v 2 y 


Tí 

5x = — \-4x+k27t 
2 

5x = - — -4x J rk2n 
2 


x = — + k27t 
2 

K , 2 K 

x =-1 -k — 

18 9 


(keZ) 


71 • • 3 TI K 

Vúi nghiém x- — + k2n ta có nghiém ám lón nhát va nhó nhát la —— va — 

7T 2 7Z r r 7T TZ 

Vói nghiém x - b k — ta có nghiém ám lón nhát va nhó nhát la-va — 

18 9 18 6 

' ' 71 71 

Váy hai nghiém theo yéu cáu dé bái la va — 

? 71 71 

Cáu 71: Tim tóng các nghiém cúa phrrang trinh sin(5x + —) = cos(2x-) tren [0; 7 t] 


A. 


7n 


B. 


4n 

18 


18 

Hiróng dan giai: 

71 571 

Phrrang trinh <tí> sin(5x + —) = sin(-2x) 

3 6 


C. 


47 n 


D. 


47 n 
18 
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5x + — = — - 2x + k2n 
3 6 

5x H— — —b 2x + k2ji 


n , 2 n 

X = -b k — 


14 

71 

18 


n , 2n 
x = -b k — 


_ n , 2n 

O <-b k — < n 

14 7 


3 6 

n 2n 

• Vai x = — +k — 

14 7 

n , 2ti 13tt: 1 , 13 __ , „ 

14 7 14 4 4 

. , .„ n 5n 9n 13n 

Suy ra cae nghiém: x = —,x = — ,x = — ,x = - 

14 14 14 14 

„,,. n , 2n „ n , 2n 

• Ven x = - + k — =>0<-+ k — <n 

18 3 18 3 

n , 2ti 19tt: 1 , 19 __ T „ , 1 

<=> — < k —<-— <k< — .Do /ceZ=>/c = l 

18 3 18 12 12 


ke {04,2,3} 


Suy ra các nghiém: x = 


Htt; 


Váy tóng các nghiém la: 


18 
4 7n 
18 


í 


Cáu 72: Goi X la táp nghiém cúa phu’ong trinh eos 

B. 250° e X • 


A 


A. 290° e X ■ 
Huóiis dan siái: 

Chon A. 


- + 15° 

v2 

C. 220° eI. 


= sin x. Khi dó 


J 


D. 240° e X • 


Ta có eos 


—+ 15 

v2 y 


= smx <=> eos 


—+ 15 

v2 y 


= cosx 


(90°-x) 


— + 15° =90° -x + &360° 

2 

— + 15° =-90° + x + &360° 
2 


<=> 


x = 50° +&240° 
x = 210° -kl20° 


:k eZ 


Vay 290° eX. 

Cáu 73: Trong nu'a khoáng [0; 2 n), phirong trinh cos2x+sinx = 0 có táp nghiém la 


[n n 5/r ] 

A - Í6+ ; Tj 

H 1 V &112 dan 2iái: 

Chon D. 


B. 


-n n _ In _ 1 \n 


[n 5n ln\ 

c - +T+ 


D. 


yr _ 7yr _ 1 lyr 
2 ’~ 6 ~’~ 6 ~ 


eos 2x + sin x = 0 <=> eos 2x = - sin x <=> eos 2x = eos 


XH- 

V 2 y 


<=> 


71 

2x = xH- vk2n 

2 

2x = -x- — + k2n 
2 


<=> 


x = — + k2n 
2 

n k2rc 

x = -1- 

6 3 


(ke Z)- 
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r„ _ >, \n In \\n ] 

Má ie[0;2^)=>ie -; —;- \ 

[2 6 6 J 

Cáu 74: So nghiem cüa phirong trinh si n a - eos a trong doan [-;r;7r] la 

A. 2. B. 4. C. 5. 

Hu’áng dan siái: . 

Chon A. 


D. 6. 


Ta CÓ sinx = eos x <=> sinx - eos x = 0 <=> Sin 


x - 

V 4y 


n 


= 0 <=> x = —b kn,k e Z. 
4 


k = 0 
k =-1 


r i 7Z" ^ 5 . 3 

Do xe -K\n =>-7r < —vkn <n <=> — <k< — 

L J 4 4 4 

[-*r;*r] 

Cáu 75: Nghiem cüa phirong trinh sin ascos A' = 0 la: 

K 71 

A. a = — J \-k2n. B. x = k —. C. x = k2n. 

2 2 

Huáng dan giái: 

Chon B. 

1 TC 

sin a. eos a = 0 <=> — sin 2a = 0 <=> sin 2a = 0 <=> 2a = kK <=> a = k—(k e Z). 


> phirong trinh có 2 nghiem trong doan 


.. n , „ 

D. a = — \~k2u . 
6 


Cáu 76: Các ho nghiem cüa phirong trinh sin2A-cosA = 0 la 

71 . 2 71 71 


A. — + & —; — + k2n\k e Z. 

6 3 2 

C. —+ ^- + &2;r;/: e Z. 

6^3 2 

Hu’áng dan giái: 

Chon A. 


Ta có sin2A-cosA = 0<»cosA(2sinA-l) = 0<» 


Cáu 77: Nghiem phirong trinh: 1 + tanA — 0 ]£ t 


B. —^+ k —;— k27r;k el* 

6 3 2 

—71 2 71 —K 

D. — + k — ; — + k27i;keZ. 
6 3 2 


COS A = 0 

1 <=> 
sin a = — 

2 


n , 

x = —vkn 
2 

x = ^- + k27T (/ce Z) 

a = — + k2n 

6 


A. x = — + kK. 
4 

Huáng dan giai: 

Chon B 


n , 

B. A =-b/c7T. 

4 


71 

C. x = — + k27t. 
4 


D. A = 


n , „ 

-b£2;r 

4 


7r 


Tir l + tanA = 0 <=> a =-b£7r. 

4 

Cáu 78: Ho nghiem cüa phirong trinh tan 


n 

AH- 


x/3 =0 la 
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A. — + kn\k e Z. 
15 


B. -—+ kn\k ¡= Z 
15 


Hiráng dan giái: 

Chon B. 


Ta có tan 


^ n ^ 
x -\— 

5 


v 


87T 87T 

C. ■ +ic2^eZ. D. — + k2n-,k <e Z . 

15 15 


=0 <$■ x+ — = - — +kn <$■ x = - — + kx-,k e Z . 


A 

Cáu 79: Phirang trinh tanx = tan — có ho nghiem la 

A. x = k2n (leZ). 

C. í = s + 12ff(leZ). 

Hiráng dan giái: 

Chon A. 

^ X TC 

Diéu kien -/-+koi^^ + 12^(leZ). 

Ta có tan x = tan — <=> x = — + kn <=> x = k2n ( k e Z) 

Cáu 80: Nghiem cüa phirang trinh \¡3 + 3 tan x = 0 la: 

A. x = — + kn . 

3 

Hiráng dan giái: 

Chon C. 


15 

B. x = kn [k e Z). 

D. x = -n + 12/r(leZ). 


„ n , „ 

B. x = —+ £27r. 
2 


„ n , 

C. x =-h Attt . 

6 


^ 7r , 

D. x = — + kn. 
2 




V3+3tanx = 0<» tanx =-x = - — + kn{k eZ). 

3 6 


Cáu 81: Phu’ong trinh \¡3 + tan x = 0 có nghiem la 

A. x = — + kn. 

3 

n 2 Jt 

C. x- — + k2n;x = - \-k2n. 

3 3 

Hiráng dan giái: 

Chon B. 

V3 +tanx = 0 <=> tan x = -^¡3 <=> tan x = tan 


n 


B. x- -h kn. 

3 

n 


4 n 


D. x- - vk2n\x = - vk2n. 

3 3 


í n ^ 


v j J 


<=> x = - 7 ^+kn,(k e Z). 


Cáu 82: Phu’ong trinh lirong giác: y¡3. tan x + 3 = 0 có nghiem la 


A. x = — + kn. 
3 

Hu'áng dan giái: 

Chon A. 


n 


B. x =- vk2n. 

3 


C. x = — + kn. 
6 


K 


D. x =- vkn. 

3 


y¡3. tanx + 3 = 0<=>tanx = —73 <=>x = -^ + kn, (leZ), 


X 

Cáu 83: Phu'ang trinh tan — = tanx có nghiem la 

A. x = k2n,k e Z . 

C. x = n + k2n,k eZ. 


B. x - kn,k e Z. 

D. Cá A,B,C ctéu dúng. 
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Huáng dan siúi: 

Chon A. 

X 

DK: eos— ^ 0,cosx ^ 0 
2 

XX _ 

tan — = tanx <=> — = x + kn <=> x - k2n, k e Z (thóa man). 

Cáu 84: Nghiem cüa phuong trinh \¡3 tan 3x—3 = 0 (vói k e Z) la 


n kn 

A. x =— V —. 
9 9 

Huáng dan giai: . 

Chon D. 


.. n kn 

B. x =— V — 
3 3 


„ n kn 

C. x = —+— 
3 9 


_ n kn 

D. x -—h — 
9 3 


Ta có V3 tan 3x -3 = 0 <=> tan3x = V3 <=> 3x = — + kn O x = — + k — ,(k e Z). 

3 9 3 V ’ 

Cáu 85: Nghiem cúa phuang trinh tan x = 4 la 
A. x = arctan4 +kn. 


C. x = 4+ kn. 


B. x = arctan4+£27r. 

^ n , 

D. x = — vkn. 

4 


Huáng dan giai: 

Chon A. 

Su' dung cóng thúc nghiem tóng quát cúa phuang trinh tan x = a <=> x = arctan a + kn, {k <= Z). 
Cáu 86: Ho nghiem cúa phuang trinh tan 2x - tan x = 0 la: 


A. —+ kn,k e Z. 
6 _ 

Huáng dan giai: . 

Chon D. 


icos 2x^0 

Diéukién: < <=> <; 

cosx ^0 


B. — + kn,k e Z. 
3 


C. — + kn,k e Z. 
6 


D. kn,k e Z. 


n kn 
x ^ —l- 

4 2 

n 

x^— + kn 
2 


k e Z 


Phuang trinh tan2x-tanx = 0 <=> tan 2x = tan x <=> 2x = x+ kn <n>x = kn,k e Z 
Cáu 87: Phuang trinh luang giác: V3.tan x-3 = 0 có nghiem la 


A. x- — + kn. 
2 

Huáng dan giai: 

Chon A. 


n 

B. x = - \-k2n. 

3 


C. x-—+kn. 
6 


^ n , 

D. x- - vkn. 

3 


■s/3. tan x - 3 = 0 <=> tan x = \Í3 <=> tan x - tan — <=> x = — + kn {k e Z). 


V3 tan 


Cáu 88: Giái phuang trinh 
n n 

A. x-— + k — ;k eZ. 

8 4 

C. x = -—+k — :keZ. 
5 2 


, 3>r 

3xh- 


= 0 


n n 

B. x =- vk — \k & Z. 

5 4 

TC 7 7T 7 „ 

D. x =- vk — ;k&Z, 

5 3 


/Ú7<? Word lien he: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com 

F acebook: https://www.facebook.com/dongpay 


Trang 42 















ST&BS: Th.S Dáng ViétDóng Trirong THPT Nho Quan A 


Lirpng giác - DS va GT11 


Hiróns dan siái: 

Chon D. 

Ta có yÍ3 tan 


r 3 n 2 


^ 3;r^ 

3x4 - 

ii 

o 

ú 

r—f- 

P 

P 

3x4 - 

l 5 ) 


l 5 J 


_ „ 3n n kn 

= 0 <=> 3x -\ - = kn <¿> x = -h-, k e Z. 

5 5 3 


\n 3n I 

c W 


D. 


2 n 


Cáu 89: Nghiémcúa phrrong trinh 3tan — - ^3 = 0 trong núa khoáng [0;2 n) la 
\n 2n\ f3 tt 1 

Mj-tI- b - {—| - 

Hu'áng dan siái: 

Chon D. 

_ x rr n x \¡3 x n 1 2n , . , „ 

3 tan-V3 = 0 <=> tan — = — <=> — = — v kn x = — + k4n,k e Z. 

4 4 3 4 6 3 

Má x e [0; 2n) <=> x - . 

Cáu 90: Phu’ang trinh tan(2x + 12°) = 0 có nghiém la 

A. x = -6 o + k90°, (k e Z). B. x = -6 o + H80°, (k e Z). 

C. x = -6 o + k360°, (k e Z). D. x = -12° + £90°, (k e Z). 

Hu'áns dan siái: 

Chon A. 

tan(2x + 12°) = 0« 2x + 12° = iL180 o <=> x =-6 o + k.90°,(k eZ). 

Cáu 91: Nghiém cúa phrrong trinh tan(2x-15°) = 1, vói -90° < x < 90° la 
A. x = -30 ü B. x = -60 ü 

C. x = 30° D. x = -60° x = 30° 

9 

Hu&ng dan siái: 

Chon C 

tan(2x-15°) = 1 o 2x --15° = 45° + M80° 2x = 60° + ¿180° <=> x = 30° + k90° (k e Z). 

Xét x = 30° + k90°: Vi -90° < x < 90° nén x = 30° (k e Z) 


, 3 71 

Cáu 92: So nghiém cúa phrrong trinh tan x = tan — tren khoáng 


— ;2 n 
4 


A. 1. B. 2. 

Hu'áng dan siái: 

Chon B. 

3 j[ 3 j[ 

Tacótanx = tan— <=>x =- vkn (ke Z) 

11 11 V ’ 

jt 2>n 

- < — + kn < 2n - 0,027 < k < 1 , 72 => k = 0 ; 1 . 

4 11 

Cáu 93: Giái phrrong trinh: tan 2 x = 3 có nghiém la 
n . „ . /r 


C. 3. 


D. 4. 


A. x =-h kn. 

3 

Ha&ng dan siái: 

Chon B. 


B. x = ±— vkn. 
3 


C. vó nghiém. 


^ n , 

D. x = —h kn. 
3 
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Tacó: tan“x = 3<=> 


tan x = V3 
tan x = —y/3 


x 1 

x =— vkx 


n 1 
x = + kx 

3 


,{k e Z). 


Cáu 94: Nghiém phu'ang trinh 1 +cot x — O ]? i: 


A. x-—+kn. 
4 

Hiváns dan siái: 

Chon B. 


x , 

B. x- - 1 -kn. 

4 


Ta có l+cotx = 0 <=> cotx = -l <s> cot x = cot 


ó ^3 


V 


x 

C. x-—+k2x. 
4 


x , . 

<=> x =- \-kx(ke 

4 v 


_ x 

D. x =- vk2x 

4 


0 - 


Cáu 95: Nghiém cüa phmrng trinh cotx+\/3 = 0 la: 


x 


A. x =- vkn. 

_ 3 

Hiváns dan giai: 

Chon B. 

Tacó cotx+V3 = 0 <=>cotx = -V3 


„ x , 

B. x =-h ACTT . 

6 


X 

C. x — —vk 2x . 
3 


ó 


<=> cot X = cot 


x 


^ 7r , 

D. X = — + X7T. 
6 


ox = -^- + k(^eZ) 

Cáu 96: Phu'ang trinh lu’O'ng giác: 3cotx-V3 = 0 có nghiém la 


A. x = — + kx. 

6 

Hu'áns dan siái: 

Chon B. 


„ x , 

B. x = — vkn. 
3 


C. x = — + k2x . 
3 




3cotx-V3 =0 cotx = — <=> cotx = cot — <=> x =— + kx,(k eZ). 

3 3 3 v ’ 

Cáu 97: Phirang trinh lu’O'ng giác: 2cotx-V3 = 0 có nghiém la 
: = — + k2x r- 

6 .. ,V3 


x — —— + k 2x. 
6 


„ „ x 

B. x = are cot-b&7r. C. x = —l-£7r, 

2 6 


Hu'áns dan siái: 

Chon B. 

y¡3 y¡3 

2cotx-\^3 = 0 cotx = — ox = are cot —+ £;r,(& e Z). 


Cáu 98: Nghiém cúa phu’ang trinh cot 


f x ^ 

XH- 

v 4 j 


= yÍ3\k 


A. x = —— + kK. 
12 

Hu’áns dan siái: 


x 


B. x- — + kx. 
3 


C. x = —— + kx. 
12 


D. Yo nghiém. 


^ n , 

D. x- — -vkx. 
3 


D. x = —■ + kx . 
6 
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Chon C. 

Ta có cot 


xH— 

4y 


v 


= V3 <=> cot 


n 


n 


n n 


TI 


x -\— = cot — x — = — + kn, k e Z <=> x =-+ kn, k eZ 


Cáu 99: Giái phirong trinh V3cot(5x-) = 0 . 

8 


A. x = — + kn;k e Z. 
8 

x = —+k — ;keZ. 

8 2 


B. x = — + k — ;keZ. 
8 5 


K TI 

C. x = — \-k — ;k e Z. 
8 4 


12 


D. 


Hu’áng dan eiái: 

Chon B. 

Ta có V3cot 


Í5*-Z| 


\ 5x-F] 


\ 5x-F\ 

II 

0 

0 

0 

O 

r-b 

II 

0 

ú 

0 

0 

OO 


OO 


OO 


= 0 


- TC TT . n kn j rj? 

<=> 5x-= —b kn o x = —b —; k e Z . 

8 2 8 5 

Cáu 100: Nghiem cüa phirong trinh cot(^ +10 o ) = -\¡3 (vói k e Z) la 

A. x — —200° + k 360°. 

C. x = -20° + £360°. 

Hiváng dan giái: 

Chon D 

,x 


B. x = -200° +£720°. 
D. x = -160° +£720°. 


cot(— +10°) = S = cot (-30° )<=>- = -40° + ¿180° <-> x = -160° + £720° (k e Z) _ 


Cáu 101: Giái phirang trinh tan x - cot. 

A. x = - + ¿-;ieZ- 
4 2 

n 

C. x- — lkn\k eZ. 

4 

Hiváng dan giái: 

Chon A. 


K 

B. x - -b kn;k e Z. 

4 

D. x = — + k — ',k gZ» 
4 4 


Ta có tan x = cot x <^> tan x = tan 


v 


n 

-x 

2 


n n 

<=> x = — + k — ;k e Z . 
4 2 


Cáu 102: Phirong trinh tanx.cotx = 1 có táp nghiem la 
A. r = R\|^;Jkez|. 

C. T = IR \ {n + kn;k e Z}. 

Huáng dan giái: . 

Chon A. 

fcosx^O kn 

Dieu kien: < <=> sin 2x * o <=> x * —. 

sin x ^ 0 2 


n 


B. T = M\|— + kn\k e Z|. 
D. t = M. 


Ta có: tanx.cotx = 1 luon dúng=> táp nghiem cúa phirong trinh cüng chính la táp các giá tri cúa x dé 
phirong trinh có nghia. 

Cáu 103: Giái phirong trinh tan3xtanx = 1 
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TC TC TC TC TC TC 

A. x = — \-k — ;ksZ. B. x = — \-k — :ksZ. C. x = —bl —;leZ. D. 
8 8 4 4 8 4 

x = — + k — \k eZ. 

8 J 2 

Hiváns dan siái: 

Chon C. 


Biéu kién 


[cos3x^ 0 
cosx^ 0 




3x^ — + kn 
2 

TC 7 

x* —vkn 
2 


<s> { 


n kn 

x —l- 

6 3 

71 7 

x ^ — + kn 
2 


£eZ. (*) 


Ta có 

tan 3 x. tan * = 1 <=> tan 3x ■ 


1 


tan.x 


: cot xc = tan 


í n ^ 

- x 

2 


^ 77 i 77 kn „ 

<^>3x = - x + kn x = — H- ;k e Z. 

2 8 4 

So vói diéu kién (*) ta duoc x = — + k — -,k eZ. 

’ 8 4 

Cáu 104: Nghiém cúa phuong trinh tan3xcot2jc = 1 la 

K 


A. k — ieZ. 

2 

C. kn,k e Z. 

Huáns dan siái: . 

Chon D. 


B. ~— + k — ,ks Z. 
4 2 

D. Yo nghiém. 


Biéu kién: 


|cos3x ^0 
I sin 2 x ^ 0 


<=> i 


n , n 
x ^ —l -k — 


X ^ ■ 


kn 


le Z. 


Phuong trinh tan3xcot2x = 1 -w> tan3x 


1 


cot 2 x 


<=> tan 3x = tan 2x 3x = 2x + kn <T> x = kn loa.1 


do diéu kién x ^ 


kn 


Cáu 105: Nghiém cüa phuong trinh tan 4x cot 2.x; = 1 la 
A. kn,k e Z. 


C. k — ,k e Z. 
2 _ 

Hiváns dan siái: . 

Chon D. 


Biéu kién: 


[eos 4.x; ^0 
I sin 2 x * 0 




n , n 
x —Vk — 
8 4 


x ^ ■ 


kn 


k e Z. 


B. — + k — ,ks Z. 
4 2 


D. Vo nghiém. 
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1 kjc 

Phirong trinh tan4x.cot2x = 1 <=>tan4x =-<=> tan 4x = tan 2x <=> 4x = 2x + kn <=>x =— loai 

cot 2 x 2 

do diéu kién x ^ 

2 

Cáu 106: Phirong trinh nao sau dáy vo nghiem 
A. tanx = 3. B. cotx = l. 

Hiráng dan giái: 

Chon D. 


C. eos x = 0. 


D. sin x = — , 
3 


Áp dung diéu kién nghiem cúa các phirong trinh lirong giác co bán, dé tháy phirong trinh sin x = — vo 


nghiem vi — > 1 . 

Cáu 107: Phirong trinh: tan 
A. x = ^+k2n(k eZ) 

C. x = ^- + /t y (k e Z) 

Hiráng dan giái: 

Chon B. 



(n 2 


( n^ 

tan 

-X 

+ 2 tan 

2x^ — 


12 ) 


l 2 J 


= 1 có nghiem la: 


B. x = -^- + k;r(k eZ) 


D. x = + -^+k(^eZ) 



(n \ 


' n ^ 

tan 

-X 

+ 2 tan 

2x -\— 


12 ) 


l 2 ) 


„ ^l-tan 2 x . 

= 1 cotx-2cot2x = l < w‘ COt X — 2-— 1 


2 tanx 


<»cotx-(cotx-tanx) = 1 <^> tan x = 1 <=> x = -^ + kx (k e Z) 
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PHÜONG TRINH QUY VÉ BÁC NHÁT VÓIMQT HÁM SO LÜONG GIÁC 

Cáu 1: Phirang trinh (sin x + 1) (sin x -ñ)= 0 có nghiem la: 


A. x = -y + A:27r(Á:eZ). 

K 

C. x =—+k 2n. 

2 

Huáns dan siái: 

Chon A. 


B. x = ±— + k2K,x = - — + k.K{k<E r L). 


K 

D. x = ± — \-k2n . 
2 


sin x = 


(sinx + l)(sinx-V2) = 0 - 
Cáu 2: Phirang trinh sin2x.(2 sin x - j = 0 có nghiem la 


sinx = -1 n 

r- <=>x =- \-k2n[k ^’L) 

V2 (L) 2 K ’ 



x = k — 

2 


x = k- 
2 


x = kn 


A. 

x = — + k 2n . 

4 

B. 

n r 

x =—vkn . 

4 

C. 

jt , „ 

x = — + k2n . 

4 

D. 


3 n , _ 

x =- vk2n 

4 


3 n 

x = 1 - kn 

4 


x = — + k2n 

L 4 



x = k- 
2 

x = — + k2n . 
4 

n 

x =-1- k 2 k 

4 


Huáns dan siái: 

Chon A. 


sin2x.(2sinx-V2) = 0 <» 


sin2x = 0 
2sinx-V2 = 0 


x = 


kn 

~2 

n 


x-'-^ J rk2n i = y + k^,(fceZ). 

3 n , _ 

x =- vk2n 

4 


Cáu 3: Nghiem cüa phuong trinh 2.sinxcosx = l la: 


„ n 

B. x — —h ku. 
4 


C. x = k — , 
2 


A. x = k2n. 

Huáns dan siái: 

Chon B. 

* * jl / __ \ 

Ta có 2.sinxcosx = l <=>sin2x = l <=> 2x = — + k2jt <=> x = — + kn\k e Z) 
Cáu 4: Giái phirang trinh 4 sin .reos.reos 2.r +1 = 0 


D. x = kn. 


n 

A. x = - vk2n\k . 

8 

C. x--—+k — \k^Z. 
8 4 


n 

B. x = - vkn\k eZ. 

8 

TC 7 TC 7 „ 

D. x = - tk-;¿€Z, 

8 2 


Huáns dan siái: 

Chon D. 

K K 

4sin .reos .reos 2x +1 = 0 <=> 2sin2.rcos2.r = -1 <=> sin4x = -1 <=> x = - Yk—-,ksZ- 

8 2 
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Cáu 5: Giái phirong trinh eos x(2eos x + y¡3) = 0 . 

A. x = — + k7t,x-± — + k7t;ks Z. 

2 6 

C. x = — + kx,x = ± — + k27i;k e Z . 

2 6 

Hiráng dan giái: 

Chon C. 


Tacó cosx^ 2 cosx + V3) = 0<íí> 


eos x = 0 


cosx = — 


V3 


B. x = — + kn, x = — + k27r,k eZ. 
2 6 

D. x = — + &/r,x = ± — + k2n\k eZ 


x = —vkn 
2 

x = — + k2n ;keZ. 
6 

x = - — + k 2n 
6 


Cáu 6 : Nghiém cüa phirong trinh sin 4 x-cos 4 x = 0 la 


.. k , K 
B. x = — + k —. 
4 2 


3tt 

C. x =-h k 2 k. 

4 


D. x = ± — + k2n. 
4 


A. x = —— + kn. 

_ 4 

Hiráng dan giái: 

Chon B. 

Cách 1: 

sin 4 x - eos 4 x = 0 <=> eos 2 x - sin 2 x = 0 <=> eos 2x = 0 <=> 2x = — + £/r <=> x = — + k—,(k sZ). 

2 4 2 v 

Cách 2: 


sin 4 x-eos 4 x = 0 <»sin 2 x-cos 2 x = 0 <t=>sin 2 x = — 

2 


x = — + k2n 
4 

x — —— + k 2 k 

4 71 71 s \ 

<=> =—\-k — ¿eZ . 

x = -—+k2n 4 2 

4 


sin x = ■ 


sin x = 


V2 


V2 


<=> 


. n 

sin x = sin — 
4 


sin x = sin 




v 4 y 


x = —+ ¿ 2 ;r 
4 

Cáu 7: Phirong trinh nao tirong dirong vói phircmg trinh sin 2 x-cos 2 x - 1 = 0. 

A. cos2x = l. B. cos2x = -l. C. 2cos 2 x-l = 0. D. 

(sin x-eos x ) 2 = 1 . 

Hwóng dan giái: 

Chon B. 

Ta có sin 2 x - eos 2 x -1 = 0 <=> - eos 2x -1 = 0 <=> eos 2x = -1 • 

Cáu 8 : Phirong trinh 3 - 4eos 2 x = 0 tircmg dirong vói phirong trinh nao sau dáy? 


A. cos2x = 


1 


B. cos2x = - 


1 


C. sin2x = 


1 


D. sin2x = -—. 

2 
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Huáns dan siái: 

Chon A. 

Ta có 3-4cos 2 x = 0<»3-4 


1 + cos2x 


= 0 <=> 1 - 2 eos 2x = 0 <=> eos 2x = —. 

2 


Cáu 9: Nghiém cüa phirong trinh sin x. (2 eos x - y¡3 j = 0 la : 
x = kn 

.(iteZ) 


A. 


x = ± — + k2n 
6 

x = k2n 

n (k eZ). 
x = ±- + k2n y ’ 

3 


B. 


x = kn 

x = ± — + kn 
6 

n 


(keZ). 


D. x = ± — + k2n (leZ). 


Huáns dan siái: 

Chon A. 

sinx.^2cosx-V3) = 0 <=> 


sin x = 0 


cosx = 




x = kn 

x = ± — + k2K 
6 


(ke Z) 


Cáu 10: Phirong trinh (sin x +1)(2 eos 2x - yÍ2 ) = 0 có nghiém la 


A. x = ~ — + k2K,k e Z . 
2 

C. x = — + kx,k eZ, 

Huáns dan siái: 

Chon D. 


(sinx + l)(2cos2x-V2) = 0<» 


7T 


B. x =- \-kn,k eZ. 

8 

D. Cá A,i?,Cctéu dúng. 


sinx = -1 

x = - — + k 2n 

„ V2 <=> 

2 

<=> 

eos 2x =- 

L 2 

2 x = ± — + k2n 

L 4 L 


x = - — + k2n 
2 

x = ±—vkn 
8 


(ke Z) 


Cáu 11: Nghiém cüa phirong trinh sinx.cosx.eos 2x = 0 la: 
A. x = kn . 


„ , 7r 

B. x-k — . 
2 


C. x-k — . 
8 


^ , n 

D. x = k — . 
4 


Huáns dan siái: 

Chon D. 

sin x.eos x.eos 2x = 0 <=> — sin 2x. eos 2x = 0 <=> — sin 4x = 0 <=> sin 4x = 0 <=> 4 x-kn 

2 4 


Ox = i^((eZ). 

Cáu 12: Cho phrrong trinh cosx.cos7x = cos3x.cos5x (ü) 

Phirong trinh nao sau dáy tu'ong ctirang vái plurang trinh (1) 

A. sin5x = 0. B. cos4x = 0. C. sin4x = 0. D. cos3x = 0. 

Huáns dan siái: 

Chon C. 
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cosx.cos7x = cos3x.cos5x <=> ^(cos6x + cos8x) = ^-(cos2x + cos8x) 


<»cos6x-cos2x = 0 <tí>-2sin4x.sin2x = 0 <=> 


sin 4x = O 
sin 2x = O 


<?4>sin4x = 0 (Do sin4x = 2sin2xcos2x ) 

_ _ , v , sin3x 

Cau 13: So nghiem cua phirong trinh 


= 0 thuóc doan [2tt; 4 n\ la 

cosx+1 

A. 2. B. 6. C. 5. 

Hu'áng dan siái: 

Chon B. 

Diéu kien: cosx+1 ^O^x^ n + k2n. Tren [2 /t,47t], diéu kien x + 3 n. 

sin 3x tc _ 

Tacó --— = 0<=>sin3x = 0<=>3x = k7T<=>x = k — \k ^7L. 

eos x +1 3 

Vi x e [27r,4;r]nén 2n < < An <=> 6 < k < 12; A: e Z =^> k = 7;8;9;10;11 

_ 7/r 8;r „ 10 n 11 n . 

x = 2;r, —, —, 3x, -,-, 4 n . 

3 3 3 3 

..x , ,, „ „ 7/r 8 n 10/r ll;r 

So voi dieu kien, ta chi con x = In, —, —,-,-, 4 n . 

3 3 3 3 

sin 2x -1 

Cau 14: Tát cá các nghiem cüa phirong trinh —¡= -= 0 la 


V2.cosx-l 


3tz _ 

A. x =- vk2n,k e Z. 

4 


C. x = — + kn,k e Z. 
j4 

Hu'áng dan siái: 

Chon A. 

1 K 

Diéu kien eos x + —^ x + ± —I -k 2n. 

V2 4 


B. 


n 


x = — \-k2n,k e Z 

4 

3 TT 

x = — + k2x,keZ 

4 

D. x = —+ /c2;r,k g Z . 
4 


K 


K 


sin 2x—1 

Ta có —¡=— -= 0 C4> sin 2x = 1 C4> 2x = — + k2n <£> x = — + kn. 

V2.C0SX-1 2 4 

, , 37T 

Két hop diéu kien, suy ra x = - — + k2n,k e Z. 


D. 4 


Cau 15: Giái phirong trinh 4(sin 6 x + cos 6 x) + 2(sin 4 x + cos 4 x) = 8-4cos 2 2x 


n kn 

A. x = +— 1 -, k eZ. 

3 2 

kn . 

C. x — ± - 1 -, k eZ. 

_ 12 2 

Hu'áng dan siái: 


„ n kn , 

B. x—± - h —, k eZ. 

24 2 

.. n kn , „ 

D. x = +—1 -, keZ. 

6 2 
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Chon C. 

Ta có: 4(sin 6 x + cos 6 x) + 2(sin 4 x + cos 4 x) = 8-4cos 2 2x 
<=> 4(l-3sin 2 xcos 2 x) + 2(l-2sin 2 xcos 2 x) = 8-4cos 2 2x 

<»6-4sin 2 2x = 8-4cos 2 2x 

, 1 
<=> eos 4x = — 

2 

Cáu 16: im so nghiem x e [t);14j nghiem dúng phirong trinh : cos3x—4cos2x + 3cosx—4 = 0 


A. 1 B. 2 C. 3 

Huóng dan siái: 

Chon D 

Phirong trinh <=> 4eos 3 x-3cosx-4(2cos 2 x-l) + 3cosx-4 = 0 


<=> 4cos 3 x- 8 cos 2 x = 0 <=> cosx = 0 <=> x = + kn 

Vi x e [0; 14] ; 


n 

2 

7n 


n 3 n 5n 

x = — ,x = —,x = —, x = — 

2 2 2 2 


D. 4 


Cáu 17: Giáiphirong trinh sin x.cosx (1 + tanx)(l + cotx) = 1 . 


A. Vó nghiem. 

Hu'áng dan giái: 

Chon A 

fsinx^O 

Diéu kién: 


B. x = k2n, k eZ. 


<=> sin 2 x ^ 0 <=> x ± k — 
eos x ^ 0 2 


pt <=> sin x.cosx 


^sinx + cosx'' 

^sinx + cosx'' 

v COSX y 

v sin x. > 


= 1 


C. x = —, k eZ. 
2 


<=> (sinx + cosx) = 1 <=> sin 2x = 0 (loai). Phuxmg trinh vo nghiem. 

n _ 69 k A 
14 ’ 10 y 


Cáu 18: So nghiem thuóc 


D. x = kn , &eZ. 


cüa phirong trinh 2 sin 3x. (l -4 sin 2 x j = 1 la: 


A. 40. B. 32. C. 41. 

Hu’óng dan giái: 

Chon C 

2sin3x.(l-4sin 2 x) = 1 <=> 2sin3x.(4cos 2 x-3) = 1 
TH1: cosx = 0(=>sin 2 x = l). PT có dang: 

2sin3x.(4cos 2 x-3) = 1 <íí> 2(3sinx-4sinx.l)(4.0-3) = 1 <=> sinx = 
TH2: eos x ^ 0. PT có dang: 

2 sin 3x. (4 eos 2 x - 3) = 1 <=> 2 sin 3x. eos 3x = eos x <=> sin 6x = eos x <=> 


D. 46. 


— Vó ly vi sin^ x = 1 
2 


n , 2 n 
x =-h k — 

14 7 

n , 2 n 

x =- 1 - k — 

104 5 
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Vi xe 


n 69 n 


14 10 


<=> 


n n , 2n 69 n 

— <— + k — <- 

14 12 7 10 

n n . 2n 69n 

— < — + h — <- 

.14 10 5 10 


<=> 


1 2863 

- <k< - 

24 120 

-— </z<17 
14 


Có 24 giá tri k va có 17 giá tri h 
n kn 

<=> X = +— + —. 

12 2 


Cáu 19: Phirang trinh tan x + tan 

B. cot3x = %/3. 


( A 


f 2x) 

XH- 

+ tan 

X H- 

l 3 J 


l 3 J 


= 3\Í3 tuong clu'O'ng vái phirang trinh: 

C. tanx = V3. D. tan3x = V3. 


A. cotx = V3. 

Hiváns dan giái: 

Chon C. 

Trirác hét, ta km y cóng thúc nhán ba: sin3a =3sina-4sin 3 a; eos3a = 4eos 3 «-3cosa ; 
3 tan a-tan 3 a 


tan 3a = ■ 


1 - 3 tan" a 


ti 2 n 

tan x + tan — tan x + tan 

PT -w> tan x H-— H- 


n 


1 - tan x tan 1 - tan x tan 

3 3 


3 r- tanx + \/3 tanx ->/3 

í — = 3V3 tan x H- -¡= - 1 - -¡= -= 3V3 

2n 1-V3tanx 1 + V3tanx 


<=> 


<=>■ 


= 3^3 


tan x(l-3tan° x) + ^tanx + V3 j^l + V3 tanxj + ^tan x — y/s^l — yfs tanxj 

1-3 tan 2 x 

tan x - 3 tan 3 x + tan x + y¡3 tan 2 x + V3 + 3 tan x + tan x-x¡3 tan 2 x - y¡3 + 3 tan x 

1-3 tan 2 x 


= 3^3 


9 tanx-3tan 3 x „ rr 3tanx-tan 3 x rr „ rr 

«• —-— ---= 3V3 <i>---= V3 <i> tan 3x = V3. 


1-3tan" x 


l-3tan"x 


Cáu 20: Giái phirang trinh : sin 4 x + eos 4 x = 1 

A. x = — + k —, 

4 2 

C. x = ±— + k2n, 

_ 4 

Hiváns dan giái: 

Chon D. 


re 


B. x =- ikn, & 

4 


n 


D. x — k —, ¿eZ. 
2 


sin 4 x + cos 4 x 


= M 


sin 1 x + cos 1 x 


2 J 

) -2sin 2 xcos 2 x = l<=>l—sin 2 2x = l 
/ o 


1 TC 

<=> 1 — (l - eos 4x) = 1 <=> eos 4x = 1 <=> 4x = k2K 44 > x = k — 
4 V ’ 2 

Cáu 21: Giáiphuang trinh sin x.cosx.cos2x = 0 
A .len¬ 


to. k-, 

2 


C. k-, 

4 


D. k-, 
8 


Hu'áng dan siái: 

Chon C 

1 kjt 

Ta có : sin x. eos x.cos 2x = 0 <=> — sin2xcos2x = 0 <=> sin4x = 0 <=> x = — (k e Z), 
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Cáu 22: Nghiém cúa phirong trinh eos x eos 5x = — cos 6 x (vói k <= Z ) lá 


n 


.. kn 

B. x = —. 
2 


C.xJ-+. 

4 


_ n kn 
D. x =—b— . 
8 4 


A. x = —b kn. 

% 

Hicáns dan siái: 

ChonD 

Ta có : cosxcos5x = —cos 6 x <=> — (cos 6 x + cos4x) = —cos 6 x <=>cos4x = 0 <=> x = — + — (k e Z) 


2 

,6 


Cáu 23: Phirong trinh sin x + eos x = — có nghiém lá: 


.. n , n 
B. x-± —h k— . 
4 2 


a n - n 

A. x = ±—h k—. 

3 2 

Hu’átis dan siái: 

Chon D 

■ 6 6 7 3 . 2o 7 

sin x + cos x = — <=> 1—sin 2x = — 


C. x = ±- + k-, 
5 2 


16 


16 


• *> r* 3 . 1 n , n ¡ rjj 

<»sin“ 2 x = —<»cos4x = — <=> x = ±—i -k—,k eZ 
4 2 6 2 

X X 

Cáu 24: Phirong trinh sin 2x = eos 4 — - sin 4 — có các nghiém lá; 


A. 


Huáns dan siái: 

Chon A 

Phirong trinh sin 2x = eos 4 ^ - sin 4 ^ <=> sin 2x = eos x 


<»cos 


f n ' 
-x 

2 


= cosx <=> 


n 


n 


-2x = x + kln 




- 2 x = -x + kln 

2 


n , 2 n 

x =- k — 

6 3 

x = --k2n 
2 


( k e Z) 


Cáu 25: Các nghiém thuóc khoáng 


n 5 n 
A. —,— . 

6 - 6 

Hir(hiQ dan siái: 

ChonD 


B. 


( 0; f) 

n 5 n 


8 


.. n , n 
D. x = ±—b k—. 
6 2 


n , 2 n 
x = — vk — 


n , n 
x = —b k — 


n , 

x = — b kn 


6 3 

x = — + k2n 

L 2 

B. 

4 2 

71 1 

x = — b kn 

L 2 

C. 

3 

x = 3 — + k2n 

L 2 

D. 


n , n 

x = -b k — 

12 2 

3 n . 

x = -b kn 

4 


cúa phirong trinh sin 3 x. eos 3x + eos 3 x. sin 3x = — lá: 


8 8 


C.+1-+. 
12 12 


D. 


3 
8 

n 5 n 


24 24 


Phirong trinh sin 3 x. eos 3x + eos 3 x. sin 3x = — 


<=> 


sin 3 x (4cos 3 x - 3cos x) + eos 3 x (3 sin x - 4 sin 3 x) = 


<^> 3sinx. eos 3 x - 3eos x. sin 3 x = - <=> sin x. eos 3 x - eos x. sin 3 x = - 
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<=> 8 sin xeos .X (eos 2 x - sin 2 x) = 1 <=> 4 sin 2x. eos 2x = 1 <=> sin 4x = — <=> 


n kn 

x =-1- 

24 2 

5 n kn 

x =-1- 

24 2 


(k e Z) 


Do x e 


;° ; C 


nén nghiém thuóc khoáng 


;° ; C 


cúa phirong trinh la —, —. 

24 24 


x X 5 

Cáu 26: Các nghiém thuóc khoáng (0;2 n) cüa phirong trinh: sin" — + eos 4 — = — la: 

2 2 8 


n 5 n 9 n 
A. —;—;—;. 
6 6 6 

Hiráng dan giái: 

ChonB 


n 2n An 5n n n 3n 

7 ? 7 ? 7 • ~7~ ? "T” 9 ~7 • 

3 3 3 3 4 2 2 


D. 


n 3 n 5 n In 

i’T’T’T 


. 4 X 4 x5 i 1-2 5 . . 2 „ - 1 

sin — + eos - = -<=> 1 — sin x = -<=>4sin x = 3 <=>eos2x = — <=> 
2 2 8 2 8 2 


n , 

x = —i- kn 
3 

n 

x- -h kn 

3 




71 2 71 471 57T 

Do xe(0;27r) nén nghiém thuóc khoáng (0;2 n) cúa phirong trinh la — ; — ; — 


( /- 2 - 

Cáu 27 : Phirong trinh 2 sin 3x H— = v 1 + 8 sin 2x. eos" 2x có nghiém la: 

4 J 


71 7 

x = — Y kn 

n , 

x =- Y kn 

n 

x =- Ykn 

6 

12 ^ 

18 

B. 

C. 

D. 

5 n 

5n 

5;r 

x = -h kn 

x = - Ykn 

x =- y kn 

L 6 

L 12 

L 18 L 


A. 


Hiváng dan giái: 

ChonB 

Diéukién 1+ 8sin2x.cos 2 2x > 0 


n , 

x =- Ykn 

24 

5 n . 

x = Y kn 

24 


2 sin 

3xh— 

= Vl + 8 sin 2 x.cos 2 2 x <=>4sin 2 

f, ^ 


l 4 J 


l 4 J 


<=>2 


1 — eos I 6 x + — 

l 2, 


= l + 8 sin 2 x.cos 2 2 x. 


1 + 8 sin 2 x. eos" 2 x <=> 8 sin 2 x. eos 2 x - 2 sin 6 x -1 = 0 . 


<=> 8 sin 2x (l - sin 1 2x) - 2 (3 sin 2x - 4 sin 3 2x) -1 = 0 <=> 2 sin 2x -1 = 0 


• „ 1 

sin 2 x = — <» 
2 


n , 

x =- Y kn 

12 

5;r , 

x =- Y kn 

12 


, k e Z . 


Thú lai diéu kién, 


n , 

x =- Y kn 

12 

5 n , 

x = - Y kn 

12 


, k <= Z déu thoá. 


Cáu 28: Phirong trinh - —l-— =- có nghiém la: 

cos 2 x sin 2 x sin3x 
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. 71 / 71 
A. x =—h k —. 

- 8 4 
Hiráns dan siái: 

Chon B. 


Diéu kién < 


.. n , n 
B. x = —h k —. 
6 3 


„ n 1 n 
C. x -— h k —. 
3 2 


^ n , 

D. x = —i -kn. 
4 


cos 2 x ^ 0 


0 k n 

2x ^ — 

sin 2 x ^0 

<=> < 

2 <»< 

sin 3x^0 


3x kn 


x ^ ■ 


x ^ ■ 


kn 

4 

kn 


<=> 


sin 3x. sin 2x + eos 2x. eos 3x 


sin 2 x.cos 2 x 


sin3x 


2cosx 2 1 , . N . „ 

- —-<=> sin 3x. eos x = sin 4x — í SlVi2x + sin4x) = sin4x 

sin4x sin3x 2 


<=> sin 2x - sin 4x 


2x = 4x + k2n 
2x - n - 4x + k2n 


x = -kn 

n kn 

x = —i- 

6 3 


, n n 

So sánh vói diéu kién, ta nhán x = — \-k —. 

6 3 


Cáu 29: Phu'ang trinh sin 3 x + eos 3 x + sin 3 x. cot x + eos ’ x. tanx = V2sin2x có nghiém la: 


n 


n 


B. x = —i -kn . 
4 


n 


C. x — — i- k2n. 
4 


n 3n ,. 

D. x =- hk2n . 

4 


A. x = —i -kn. 

Hiráns dan siái: 

Chon B 

Diéu kién: sin 2x > 0 (do có diéu kién cüa tan x, cot x ) 
sin 3 x + eos 3 x + sin ’ x. cot x + eos 3 x. tan x = V2sin2x 
<=> sin 1 x + eos 3 x + sin 2 x eos x + eos 2 x. sin x = V2sin2x 

<=> (sinx + eosx)(l - sin xcosx) + sin xcosx(sinx + eosx) = V2sin2x <=>sinx + cosx = \l 2sin2x 

2 yj 1 yj 1 yj 1 

=> (sinx + cosx)~ = 2sin2x => i = sin 2x <=>2x = — + kn <=> x = — + k —,(k e Z) 

So sánh diéu kién ta có nghiém phirong trinh la: x = ^ + kn , (k e Z) 

Cáu 30: Phuong trinh s ^ n Y + cos Y - —(tan x + cot x) có nghiém la: 

sin 2 x 2 


A. x = — + kn . 
2 

Huáns dan siái: 

Chon D 


Diéu kién sin 2x ^ 0 <=> x ^ k — 

2 

sin 4 x + eos 4 x 1 / s 

-= — tan x + cot x 

sin 2 x 2 V 


.. n 

B. x = —h k2n . 
3 


n 


„ n n 
C. x = —hk —. 
4 2 


D. Vó nghiém. 




(sin 2 x + cos 2 x) -2 si 
2 sin xcos x 


sin 2 xcos 2 x 


1 


2 sin x eos x 
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<¿> l-2(sinxcosx)~ = 1 <»sinxcosx = 0 <=> sin2x = O <=> x = k^,(k e Z) 

So sánh diéu kién ta có phrrang trinh vo nghiém. 

Cáu 31: Cho phrrong trinh eos 2x. eos A' + si n x. eos 3x = si n 2x sin x - sin 3x eos A' va các ho so thirc:. 


n 


I. x =— vkn, 

4 

III. x = -—+k — , keZ. W. x = - + k — , keZ. 

14 7 7 7 

Chon trá loi dúng: Nghiem cúa phirong trinh la 
A. í, II. B. I, III. C. II, m. 

Hu'áns dan siái: 

Chon C 

eos 2x. eos x + sin x. eos 3x = sin 2x sin x - sin 3x eos x 
(eos 2xeos x - sin 2x sin x) + (sin x.eos 3x + sin 3xeos x) = 0 


n 


II. x =- + kln , k gZ. 

2 


D. II, IV. 


eos 3x+sin 4x = 0 <íí> sin 4x = - eos 3x <íí> sin 4x = sin 


2y 


í 


<=> sin 4x = sin 


Tú x = - 7 ^+kln nén (/) dúng. 

3^ k^TC TC 2 Tcl 

Tú x =-1-, so sánh vói nghiem x =-1-nhir sau: 

14 7 14 7 

2 tt"/ 

+ Ta tháy x = - — + —ho nghiem náy khi biéu dién tren dirong tron lirong giác déu drroc 7 diém. 

3tt k2?c tc 2tt/ , , 

+ Cho — + —— = - —+ ^— ^ k-l = -1. Diéu náy có nghra, úng vói mot so nguyén k luón có mot 

só nguyén / 

3 k2jc tc 2 Tcl ' 

Do dó 2 ho nghiém x =-1-va x =-1-la báng nhau. 

14 7 14 7 

Chú y: 

eos 3x = - sin 4x <» eos 3x = eos —h 4x <» 


3x- 


n 


4x = 3x- — + klK 
2 

n 

4x = 7T-3xh — + k 2n 
2 


n 


x =- vkln 

2 

3 n kln 
x =- 1 - 

14 7 


keZ. 


í n ^ 
—+ 4x 

v 2 y 


3x = — + 4x + k27r 
2 

3x = - — -4x + k27r 
2 


x = - — -k2n 
2 

n klrc 
x = - 1 - 

14 7 


Cáu 32: Cho phirong trinh eos 1 (x-30°)- sin 1 (x-30°) = sin(x + 60°) va các táp hop só thirc: 
I. x = 30° + £120° k e Z. II. x = 60° +H20 Ü ,k e Z . 

III. x = 30° + £360° k e Z. IV. x = 60° + £360°, k e Z . 

Chon trá loi dúng vé nghiém cúa phirong trinh 

A. Chil. B. ChíII. C. I, III. D. I, IV. 

Hiváns dan siái: 

Chon C 
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eos 2 (x-30°)-sin' (x-30°) = sin(x + 60°) 

<=> cos(2x-60°) = sin(x + 60°) <t=>cos(2x-60 n ) =eos(30° -x) 
"x = 30° + /d20° 


<=> 


x = 30 +&360 


(k e Z) 


Cáu 33: Phirong trinh sin 4 x-sin 4 

3 77 " 

A. x =-b Ictt, k eZ. 

4 

3k 

C. x =- vkn, k eZ. 

12 

Huáns dan siái: 

ChonB 


n ^ 
x -\— 

2 j 


X X 

= 4 sin — eos—eos x có nghiem la 

B. x = — — + k —, k<EZ. 
8 2 

D. x = + k — , k e Z. 

16 2 


• 4 -4 

sin x-sin 


f n ^ 

XH- 

V 2y 


= 4 sin — eos—eos x <» sin 4 x - eos 4 x = 2 sin x eos x 


<» sin 2 x - eos 2 x = sin 2 x <» sin 2 x+eos 2 x = 0 




V 2 sin 


f n ^ 

2xh— 

4y 


= 0 <=> x = - — + &— (k sZ). 

8 2 v 2 


Cáu 34: Phrrang trinh sin 6 x+eos 6 x = — có nghiem la: 


A. x-±—+k — , keZ. 
3 2 

C. x = + — + k —, k^Z. 
_ 5 2 

Hiráns dan siái: 

Chon D. 


B. x = + — + k —, keZ. 
4 2 

D. x = ± — + k —, k eZ. 
6 2 


1 


3 t 7 5 3 

Phirong trinh <=>1—sin 2 2x = — <=> — + -cos4x = — <=>cos4x = -— 

4 16 8 8 16 2 

V 77" 77" 77" 

<=> 4x = +- b £27t <=>x = ± — \-k — 

3 6 2 

Cáu 35: Giái phrrang trinh sin x.cos x(l + tan x)(l + cot x) = 1. 

A. Vó nghiem. B. x = k2n , k e Z. 


C. x = ——, k eZ. 
2 


D. 


= kx , k <eZ . 


Hiríais dan siái: 

Chon A. 

[sin x 4*0 . ybr 

Diéu kién: t <=> sin 2x ^ 0 <=> x ^ —, k e Z 

[eos x ^ 0 2 

Phrrang trinh dé bái eos x(l + tan x). sin x(l + cot x) = 1 

<»(cosx+sinx)(sinx + cosx) = l <=> sin 2 x = 0 (vó nghiem). 

Cáu 36: Trong nrra khoáng [(); 2n) , phrrang trinh sin 2x+sin x = 0 có so nghiem la: 

A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 

Huáns dan siái: 

Chon A. 
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Phirong trinh dé bái -o sin 2x — sin (—x) <=> 


/ \ 

2 x = -x + k27r 

(-x)«- 

<=> 

2x = n + x+k2n 


_ kln 
3 , 

x = n + k2n 


1271 

+ Vói x = —— .Vi x e [0; 2n) => 0 < —— <27r<=>0<A:<3=>k = 0;l;2 (vi k e Z ). 

+ Vói x = n+k2n . Vi x e [0;27 t) =>0< n + k2n <2n <=> -^ < A: = 0 (vi k & Z ). 

2 77 /[ 77 

Vay trong nu'a khoáng [0; 2n) , phirang trinh có 4 nghiém lá: x = 0 ; x = ; x = ; x = n 


Cáu 37: Dé phrrang trinh 


sin 6 x+cos 6 x 


tan 


( A 


í A 


tan 

x- 

l 4 J 


l 4 ) 


= m có nghiém, tham so m phái thóa man diéu kién: 


A. -1 < m . 

4 

Hu'&ns dan siái: 

Chon A. 


B. -2< m< -1. 


C. 1 <m< 2. 


D. — < m < 1. 
4 


DK: 


sin 


eos 


^ n 3 

X H- 

v 4 y 


sin 


eos 


JH- 

4y 

x- 

V 4 y 

^ n 3 

x- 

4 


+ 0 

+ 0 

+ 0 

+ 0 


i 


7 r kn 

x -\—+ — , 

42 . n kn 

<=> x * ± — + — 
n kn 4 2 

x-+ — 

4 2 


sin 6 x + cos 6 x 


tan 


A Z' 

7T 

x -\— 

V 4 y 


tan 


x- 


/r 


= m <=> 


(sil 


sin ' 4 x + eos 4 x) (sin’ x - sin 4 xcos 4 x + eos’ x J 
tanx + 1 tanx -1 
1 -tanx 1 + tanx 


= m 


<=> 


(•> 


\ 2 

J -3 sil 


sur x + cos x -3sin xcos x 


-1 


,3.2. . 2 . 4/77 + 4 

= —sin 2 x = —m <=> sin 2 x =- 

4 3 


Phirong trinh có nghiém 


<=> i 


n kn 
x + + —+ — 

4 2 

sin 2 2 x =- coinghieÉn 


<=> i 


f 

^ n 

kn\\ 

2 

[+ 

1 

+ 

V 

l 4 

2 jj 


sin' 


_ 4/77 + 4 

0 <- <1 




4/77 + 4 


<=> i 


1 + 


4m + 4 


0 < 4/77 + 4 < 3 


13 + 4/n + 4 
I -4 < 4/n < -1 


<=> < 


1 

777 +- 

4 , . 1 

<=> -1 < 777 <- 

, 1 4 

-1 < 7/7 <- 

4 


Cáu 38: Dé phirong trinh: 4 sin 
phái thóa diéu kién: 


( 



X H- 

.eos 

x - 

l 3 J 


l 6 J 


= Í7 2 + 


V3sin2x-cos2x có nghiém, tham so 
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A. -1 < a < 1 ■ 

Huáns dan siái: 

ChonB 


B. -2 < a < 2 . 


<=> 4 sin 

r 




.eos 



l 3 J 


l 6 J 


~a 2 + 


C. -~<a<~. 
2 2 


V3sin2x-cos2x 


D. -3 < a < 3 ■ 




' n'' 


( n 2 


fy¡3. 1 „ 1 

<=> 2 

sin 


+ sin 

2x4— 

— a +2 

—sin 2 x-cos 2 x 





l 6 J 


2 2 

k z z y 


^2 


1 + sin 


r n 2 

o _ 

n 

. n 

2x4— 

11 

0 

t' 

4 - 

10 

eos — 

sin 2 x - sin—. eos 2 x 

V 6 J 


l 6 

6 J 


■0 2 4- 2 sin 

2x4— 

= a 2 4- 2sin 

^2x-— 1 


l 6 J 


l 6 J 






<=> sin 

2x4— 

-sin 

2 x- 


l 6 J 


l 6J 


1 


1 7 . _ _ . 7T 1 9 , —. 1?-, 

= —a -1 2 cos 2 x.sin — = —a -1 <=>cos 2 x = —a' -1 

2 6 2 2 

1 


Vi -1 < eos 2 je < 1 nén -1<— fl--l<l<=>0< — a <2<=>0<a <4<=>-2<a<2. 

2 2 

CÁCH KHÁC: 

Chon a = -3 e [-3;3] cúa dáp án D. 


Ta tháy phirong trinh 4 sin 




12 /r3 

X 4- 

.eos 

x- 

l 3 J 


l 6 J 


= 9 + y¡3 sin2x-cos2x khóng có nghiém qua chúc 


náng giái nhanh |SOLVE| cúa máy tính cám tay. 
Chon a = -2 e [-2; 2] cúa dáp án B. 


Ta tháy phirong trinh 4 sin 


r /O 




.eos 

x- 

l 3 J 


l 6 J 


= 4 + V3 sin 2x - eos 2x có nghiém qua chúc náng giái 


nhanh |SOLVE| cha máy tính cám tay. Váy dáp án B dúng. 

sin 2 x + a 2 — 2 


Cáu 39: Dé phirong trinh 
\a\ > 1 

\a\ ^ V3 

Huáns dan siái: 

Chon A 

r cosx * 0 

Biéu kién: < 


a _ 

1 - tan 2 x eos 2 x 
a\>2 

a\ i 1 V3 


B. 


có nghiém, tham so a phái thóa mán diéu kién: 

a\ > 3 [\a\ > 4 

r- a 

a\ ^ V3 a ^ 




tan x ^ ±1 (1). Phirong trinh dá cho tirong duxrng: 
cos 2 x ^ 0 


a\cos 2 x 
eos 2 x-sin 2 x 


sin x + a 
cos 2 x 


C^2 | 

<»£z 2 .cos 2 x = sin 2 x + a 2 -2 o (a 2 4 -1).eos 2 x = a 2 - lo eos 2 x = 


a 2 +1 


Vi eos 2 x * 0 nén 2cos 2 x-1 ^ 0 <=> eos 2 x ^ (2) 

Do dó, theo diéu kién (1) vá (2), phirong trinh trén có nghiém khi 
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0 < 


a 1 — 1 
a 1 +1 


<1 


<=> 


a 2 -1 1 

la +1 2 

CÁCH KHÁC: 


í \a \ > 1 

||a| ^ \¡3 


Chon a = 1,5 cúa dáp án A, ta tháy phirang trinh có nghiém qua chúc náng giái nhanh [SOLVE 
máy tính cám tay. Vay dáp án A dúng. 


cua 
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PHAN I: DÉ BÁI 

PHÜONG TRINH BÁC HAI VA QUY YÉ BÁC HAI YÓI MOT HÁM SO LÜONG GIÁC 
A - LY THUYÉT VA PHÜONG PHÁP 


1. Phinmg trinh bác hai vói mot hám so lirong giác 


Dang 

Dát 

Diéu kien 

2 

asin~x + b sin x + c = 0 

t = sinx 

-l<r <1 

a eos 2 x + b cosx + c = 0 

t = cosx 

—1 < r < 1 

a tan 2 x + b tan x + c ~ 0 

t = tanx 

x X —h kK (k e Z) 

2 

x hoaé t= sinx thí ñieá kieá 




B- BAI TÁP 


Cáu 1: Trong các phrrong trinh sau, phrrang trinh nao la phrrong trinh bác 2 theo 1 hám so lrrong giác 

.2 , rv B. 2sin 2 2x-sin2x = 0. 

.2 


A. 2súr x + sin2x-l = 0. 

C. cos 2 x + cos2x-7 = 0. D. tan 2 x + cotx-5 = 0. 

Cáu 2: Nghiem cúa phrrong trinh sin 2 x - sin x = 0 thóa diéu kien: 0 < x < n . 

B. x = n . C. x = 0 . 


a n 

A. x = —. 
2 


D. x =-. 

2 


/V 2 A Jl 

Cáu 3: Nghiem cúa phrrong trinh lrrong giác: 2sin“ x - 3sin x +1=0 thóa diéu kien 0 < x < — la: 


A. x = - 
3 


„ n 

B. x = — 
2 


n n 
C. x = — 

6 


n 
2 
5 n 

D. x = — 

6 


Cáu 4: Phrrong trinh sin 7 x + 3sin x- 4 = 0 có nghiem la: 


A. x = — + k2n,k^ r L 
2 

C. x = kn,k eZ 


B. x-TC + k2íc,k e Z 


D. x = — + kn,ke Z 
2 


' TC TC 

Cáu 5: Nghiem cúa phrrong trinh sin 2 x + sin x = 0 thóa diéu kien: < x < — . 


n n 
C. x = —. 

3 


A. x = 0 . B. x = n . 

Cáu 6 : Trong [0; 2n ), phrrong trinh sin x = 1 - eos 2 x có táp nghiem la 
A. j-^-;7r;27rj. B. {0;^}. 

Cáu 7: Phrrong trinh: 2sin 2 x + V3sin2x = 2có nghiem la: 


n 


c C; i ; T 


TA U 

D. x = —. 

2 


D. j();-^-;7r;27r l. 
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k e Z 


x = — + k2n 
6 

n 

x = — + k2n 
2 

C. x = — + kn,k e Z 
2 


B. 


,k e Z 


71 7 

x = —vkn 
6 

71 7 

x = —vkn 
2 

D. x = — + k2n,k^Z 
2 


Cáu 8: Nghiém cúa phrrong trinh sin 2 x-4sinx + 3 = O la : 


A. a: = —— + k2n,k e Z 
2 

C. x = — + k2n,k^Z 
2 


n 


B. * = ±— vk2n,k e Z 
2 

D. x-k2n,k e Z 


Cáu 9: Nghiém cúa phrrong trinh 5 -5sin x- 2eos’ x — 0 la 


A. kn,k<E Z. 


B. k2n,k e Z. 


7T 


C. — \-k2n,k e Z. 
2 


7r 


D. — vk2n,k e Z. 
6 


Cáu 10: Tim tát cá các ho nghiém cüa phirong trinh: sin 2 x - 2 sin a + — = 0. 


A. a: = — + k2n (Ce Z). 

6 

C. x = — + k2n\x = '^- + k2n (k e Z). 
6 6 


B. a: = — + kn\x = — + fc;r (keZ). 
6 6 

D. x = — + kn\x = - — + kn (/re Z) . 
6 6 


Cáu 11: Phirang trinh 2sin 2 x + sinx-3 = 0 có nghiém la: 


A. kn,k e Z . 


n 


B. —vkn A e Z . 
2 


7T 


C. — vk2n,k e Z. 
2 


n 


D. - vk2n,k e Z 

6 


Cáu 12: Các ho nghiém cúa phrrong trinh eos 2x-sin x = 0 la 


A. — + k^7L; — + k27r,keZ. 

6 3 2 

C. - + k —; — + /c2^;/reZ. 
6 3 2 


—71 2 7T — Tí 

B. — + k — ; — + k27T,keZ 
6 3 2 

—71 LTC Tí 

D. — + k — \- + k2n\k^7L. 
6 3 2 


n 


Cáu 13: Nghiém cúa phrrong trinh 2 sin" a - 3 sin a +1 = 0 thóa diéu kién: 0 < x < — . 


A U 

A. A = —. 

6 


„ n 
B. a = —. 
4 


C. a = —. 
2 


n 


D. a =-. 

2 


Cáu 14: Nghiém cüa phrrong trinh 2sin 2 a - 5 sin a - 3 = 0 la: 


A. a = — — + k2n\x — —— + k2n . 
6 6 


n 


C. a = — vkn\x = n + k2n . 

2 

Cáu 15: Nghiém cúa pt sin 2 x = -sinx + 2 la: 


B. a = — + k2n',x = — + k2n . 

3 6 

D. a = — + k2n\x = — + k2n . 

4 4 


A. x = — + k2n. 
2 


B. x=—+kn. 
2 


C. x = —+k2n. 
2 


D. a = kn. 


Cáu 16: Tim tát cá các ho nghiém cüa phrrong trinh: sin 2 x - 2 sin x + — = 0. 
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A. x = — + k2n (k e Z). 

6 

C. x = — + £2jt;x = — + k2n (ieZ). 
6 6 


B. x = — + kn\x = — + for (fceZ). 
6 6 


D. x = — + kn\x = - — + kn (¿eZ). 
6 6 


Cáu 17: Nghiém cúa phrrang trinh eos" x+sin x +1 = 0 la 


A. x = — + k2n,k e Z . 
2 


7T 


B. x =- Ykn,k e Z. 

2 


7T 


C. x =- vk2n,k e Z . 

2 


D. x = + — + k2n,k e Z . 
2 


Cáu 18: Nghiém cúa phrrang trinh sin 2 x = - sinx + 2 la 


A. x-kn,k eZ. 


7r 


g x = — + k2n,k^’L' 


n 


C. x =- vk2n,k e Z . 

2 


D. x = — + kn,k^ Z. 
2 


Cáu 19: Phu’OTig trinh 2sin 2 x + 3sinx-2 = 0 có nghiém la 


A. krc,k eZ. 

C. — + k2n,k e 7L , 
2 


B. — + k7t,k e Z . 

2 

D. - + k2n\ — + k2n,ktZ, 
6 6 


n 


Cáu 20: Nghiém cúa phrrcmg trinh lrrgng giác: 2cos x + 3sinx-3 = 0 thoa diéu kién 0 < x < — la: 


A U 

A. x = —. 


B. x = —. 
2 


C. x = —. 


5n 

D. x = —. 

6 


Cáu 21: Nghiém cúa phrrang trinh 1 -5sin x+ 2cos 2 x = 0 la 


x = — + k2n 
6 

x = - — + k 2n 
6 

x = — + k2n 
3 

x = - — + k 2n 
3 


,k e Z. 


B. 


n 


,k e Z. 


D. 


x = — + k2n 
6 

x = —+ k2^: 
6 

x = — + k2n 
3 

27T , . 

x =- ^k2K 

3 


ie Z. 


ie Z. 


Cáu 22: Nghiém cha phrrang trinh 5 -5sin x- 2cos 7 x = 0 la: 


A. kn,k eZ, 


B. k2n,k eZ. 


7T 


C. — vk2n,k e Z . 
2 




D. — \-k2n,k e Z . 
6 


Cáu 23: Ho nghiém cúa phrrang trinh sin 2 2x-2sin2x + l = 0 la : 


n 


A. - vkn. 

4 


B. — + kn 
4 


n 


C. — vk2n. 
4 


n 


Cáu 24: Mót ho nghiém cúa phrrong trinh eos 2 2x + sin 2x -1 = 0 la 


A U 1 

A. —h kn . 
2 


B. k-. 


C. ~-+k~. 
2 2 


D. - \-k2n 

4 


D. k-, 
2 


Cáu 25: Mot ho nghiém cúa phrrang trinh 2eos 2x + 3 sin x -1 = 0 la 
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A .n + aresin 

í 

+ k2n. 

B. ^--aresin 

í M 


v 4, 



V 4 y 


71 1 

f n 

T ^ 

( n 

- aresin 

— 

+ kn . D. - aresm 

— 

2 2 

1 4 J 

2 

1 4 J 


+ kln. 


+ kn 


Cáu 26: Nghiém cúa phrrong trinh sin 2 2x + 2 sin 2x +1 = 0 trong khoáng (- 7 r; 7 r) la : 


-f-T ‘ 




c f'T - 


Mí-t • 


Cáu 27: Giái phrrong trinh: sin 2 x + 2sin x - 3 = 0. 
A. kK . A 


n 


B. - 1 -kn . C. — vk2n . 

2 2 

Cáu 28: Giái phirong trinh lrrong giác 4sin 4 x +12 eos 2 x - 7 = 0 có nghiém la: 


n 


D. - vk2n . 

2 


n 


A. a: = ±— Vk2n . 

4 

Cáu 29: Phu'ang trinh eos 2 


n TC , TC 

B. x = —\-k — 
4 2 


n 


( A 


Í7T 3 

x -\— 

+ 4 eos 


l 3 J 


1 6 ) 



x = - — + k2n 


x = — + k2n 


A. 

6 

x = — + k27i 

B. 

6 

3 7t 

x =— +k2n 

c. 


L 2 


L 2 



C. x = — l -kn . 
4 


= — có nghiém la: 


x = - — + k2n 
3 

x = — + k2n 
6 


n 


D. x =-1 -kn. 

4 


D. 


x = — + k2n 

3 

x = — + k2n 

4 


Cáu 30: Tim m dé phirong trinh 2 sin 2 x - (2m + \ jsinx + m = 0 có nghiém .í e 

A. -1 < m < 0. B. 1 < m <2. C. -1 < m < 0. 

Cáu 31: Tim tát cá các ho nghiém cúa phuxmg trinh: eos 2 x-4 eosx + 3 = 0 . 


f 


n 


\ 


z y 


D. 0 < m < 1. 


n 


B. x = —I- k 2n {k e Z). 
2 

D. x = kK (k e Z). 


B. |&27t, ±^- + k2n, k e Z|. 
D. x-k2n , k £ Z. 


A. x = 7i + k2n (k e Z). 

C. x = k27r (k £ Z). 

Cáu 32: Giái phirong trinh 2cos 2 x-3cosx + 1 = 0 

A. x = - — + k2n,k£ , L. 

3 

C. x = — + k27r, k £ Z . 

3 

Cáu 33: Phuxmg trinh eos 2x + 2 eos x -11 = 0 có táp nghiém la: 

A. x = árceos (-3) + k2n, k £ Z, x = árceos (- 2 ) + k2n, leZ. 

B. 0. 

C. x = árceos(- 2 ) + k2r:, leZ. 

D. x = árceos(-3) + k2n, leZ. 

Cáu 34: Phirong trinh nao sau dáy vó nghiém: 

A. sinx + 3 = 0. B. 2cos 2 x-cosx-l = 0. 

C. tan x + 3 = 0. D. 3 sin x - 2 = 0 . 

X X 

Cáu 35: Phirong trinh: sin 2: — 2 eos — + 2 = 0 có nghiém la: 


A. x-k7C,k eZ 


3 3 

B. x-k3n,k e Z 


C. x-k27T,k £ Z 


D. x-k67r,k£ Z 
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Cáu 36: Phrrong trinh : eos 2 2x + eos 2x - — = 0 có nghiém la 


A. i = lb,leZ. 
3 

C. x = ± — + kn,k e Z. 

6 


n 


B. x = ±—I -kn,k e Z . 
3 


n 


D. x = ±— 

6 


Cáu 37: Nghiém cúa phirong trinh eos 2 x - eos* = 0 thóa diéu kién 0 <x<n \ 


A K 

A. x = —. 
6 


.. n 

B. x - —. 

2 


C. x = ~. 
4 


.. n 

D. x- -. 

2 


' TC 

Cáu 38: Nghiém cúa phirong trinh eos 2 x + eos x = 0 thóa diéu kién: — < x < —. 


„ n 

B. x = —. 
3 


3k 

G. x = —. 

2 


A. x = n . 

3 

Cáu 39: Nghiém cúa phirong trinh 3 eos 2 .r = - 8 eos x-5 la: 

A . x = kn. Y$.x = n + k2n. C. x = k2n 

Cáu 40: Nghiém cúa pt 2cos2x + 2cosx-V2 = 0 


n 

A. x = ±— + k2n 
4 


K 

B. x = ±—vkn 
4 


C. x-± — + k2n 
3 


Cáu 41: Phirang trinh 2eos 2 .r+ 3eosx-2 = 0 có nghiém la 


A. ± — + k2n,k & . 

6 

C. ± — + k27r,keZ. 
3 


B. ±— + k27T,keZ. 
3 

D. — + k2n,k e Z . 

3 


Cáu 42: Phirong trinh lrrong giác: sin’ x-3cosx-4 = 0 có nghiém la 

71 71 

A. jc =- vk2n,k<^7L B. x = — 7T + k27C,k e Z C. x = — vkn, 

2 6 

Cáu 43: Phirang trinh lrrong giác: eos 2 x + 2cosx - 3 = 0 có nghiém la 


A. x-k2n,k e Z 


B. x = 0 


C. x = — + k2n,k^Z 
2 


Cáu 44: Phrrong trinh sin 2 2x - 2 eos 2 x + — = 0 có nghiém la 


A. x = ± — + kn,k <e Z. 
6 

C. x = ± — + kn,,ke Z. 
3 


n 


Cáu 45: Ho nghiém cúa phrrong trinh eos 1 2x-cos Zx-2-0 la 


A U 1 

A. —Vkn . 
2 


_ n kn 

B. -+ —. 

2 2 


C. — + k2n. 
2 


Cáu 46: Ho nghiém cúa phrrong trinh 3 eos 4x + 2 eos 2x - 5 = 0 la 

n 


A. k2n . 


B. — vk2n. 
3 


C. kn . 


Cáu 47: Các ho nghiém cha phrrong trinh 3 sin 1 2x + 3 eos 2x - 3 = 0 la 


3 n 

D. x =-. 

2 


D. x = ± — + k2n . 
2 


n 

D. x = +— vkn 
3 


D. Vó nghiém 


D. Vó nghiém 


B. x = ±— I -kn,k e Z . 
4 

D. x = ±-^- + kn,k eZ. 
3 


n 


D. — vk2n. 
2 


n 


D. - vk2n 

3 
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A. kn\- + k~. 
4 2 


ni K , n 

B. kn; - Yk — . 

4 2 


C. kn; —b kn . 
4 


D. kn;-—+kn. 

4 

^ 3n 3n ^ 


Cáu 48: Nghiém cüa phirong trinh 2cos 2 
la: 


f n 2 


( 71 ^ 
2x^ — 

+ 3 eos 

l 3 ) 


l 3 J 


! In n 5n\ 

uvir 


\ln n 5n\ 

B - ■ 


-5 = 0 trong khoáng 


v 


2 2 


J In _ n _ 5^1 J In _ n _5n\ 

‘ T’TT ' ' T7’il 


Cáu 49: Giái phirong trinh 3 eos x + 2 eos x 5-0 

A. x = kn . B. x = — + kn. 

2 

Cáu 50: Phirong trinh sin 2 x + sin 2 2x = 1 có nghiém la: 


n 


C. x = — vk2n 
2 


n 1 

x = —Y kn: 

2 

x = ±—Ykn 
6 

n . n 

x =- Yk — 

12 3 

71 1 

x =- Ykn 

3 


(k e Z). 


B. 


n , n 
x = —Yk — 
3 2 

71 1 

x = - Ykn 

4 


D. Yo nghiém. 


Cáu 51: Phirong trinh tan 2 x + 5 tan x - 6 = 0 có nghiém la: 


A. x = ^ + kn;x = arctan(-6) + kn (leZ) 


7Z 

C. x = — + k2n;x = arctan(-6) + k2n (ieZ) 


B. x = ~^ + kn;x = arctan(-6) + k2n (leZ) 

D. x = kn;x = arctan(-6) + kn (leZ). 

Cáu 52: Giái phirong trinh yj3 tan 2 x - (l + \Í3 jtan x +1 = 0 


71 71 

A. x = — Ykn,x = — Ykn, k eZ. 

4 6 

C. x = — + k2n, x = — + k2n, k e Z . 
4 6 


n 


D. x = k2n. 


n 


B. x = —l- k2n, x = —b k2n, k e 7L . 
3 4 

71 71 

D. x = —b kn, x = — Ykn, k eZ. 

3 6 


Cáu 53: Phu'ong trinh tan x + 3cot x = 4 (vói. ^ e ^ .) có nghiém la: 


n 


A. — + k2n,arctan3 + k2n . 
4 

C. arctan4 -Ykn . 


B. — + kn. 

4 

71 

D. —b kn, arctan 3 + kn . 
4 


Cáu 54: Phu’ong trinh tanx + 3cotx = 4 (vói k e Z) có nghiém la 


n 


A. — + k2n, arctan 3 + k2n . 
4 


n 


B. — Ykn. 
4 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dansvietdons.bacsians.vn@smail.com 

F acebook: https://www.facebook.com/dongpay 


Trang 6 
















ST&BS: Th.S Dáng ViétDóng Tneóng THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS va GT11 


71 

D. — + /c;r, arctan 3+ /c;r . 
4 


C. arctan 4 + kn. 

Cáu 55: Phrrong trinh V3 tan 2 x - (3 + V3) tan x + 3 = O có nghiem la 

A. 


71 7 

x = — vkn 


n 

x =- vkn 


71 7 

X =- b/C7T 


4 

71 7 

x = — vkn 

L 3 

B. 

4 

71 7 

x = —vkn 
l 3 

C. 

4 

x = - — -kn 

L 3 

D. 


71 7 

x = - + kn 

4 

71 7 

x = - vkn 

3 


Cáu 56: Phrrong trinh 2 tan 2 x + 3 tan x + 1 = O có nghiem la 
A. kn (k e Z). 


B. ^ + kn ; arctan(-^-) (/ce Z). 
n 1 

D. - — + kn; arctan(- — ) + kn (leZ). 


1, 


C. + k2n, arctan(-^-) (/ce Z). 


Cáu 57: Mót ho nghiem cüa phrrong trinh tan 2 2x - 3 tan 2x + 2- 0 la 


A. ~— + kn. 

8 8 

Cáu 58: Ho nghiem cúa phirong trinh 3 tan 2x + 2 cot 2x - 5 = 0 la 

„1 2 . n 1 2 . n 

C. —arctan — + k — . D. — arctan — + k —. 

2 3 2 2 3 2 

Cáu 59: Trong các nghiem sau, nghiem ám lón nhát cúa phirong trinh 2 tan 2 .r + 5 tan jc + 3 = 0 la : 

B. . C." 57f 

4 6 


B. — + kn 


C. ~- + k~. 

8 2 


p. 7T 7 TC 

D. — + k — . 

8 2 


n , n 
— + k —. 
4 2 


n n . n 
B. — + k — . 
4 2 


A. 

3 


Cáu 60: So nghiem cüa phrrong trinh 2tan x-2 cot x -3 = 0 trong khoáng 

A. 2 . B. 1. C. 4 . 

. 2 


n 

- \n 

2 


D. 

A 

) 


la: 

D. 3. 


Cáu 61: Giái phrrong trinh : tan x + 2 tan x +1 - 0 

i l 77 77 

A. — + k — , B. ~— + kn . 

4 2 4 

Cáu 62: Nghiem cúa phrrong trinh tan x + cot x = -2 la 


C. — + k2n. 
2 


D. kn . 


A. x = — + k2n,k e Z . 

4 

C. x = — + kn,k e Z. 

4 

Cáu 63: Phrrong trinh —— = — cot 

1-tan 2 x 2 


B. x = —— + k2n,k e Z . 

4 

D. x = —— + kn,k £ Z. 

4 


í n ^ 

X H- 

4 


có nghiem la: 




A. X =-h ^7T . 

3 


.. n i n 
B. x = —b/c— . 
6 2 


„ n n 
C. x -—b k — . 
8 4 


_ n , n 

D. x = b k—. 

12 3 


Cáu 64: Phrrong trinh 2\Í2 (sin x + eos x).cosx = 3 + eos 2x có nghiem la: 


n 


/L 

A. x = —b kn , k £ Z . 

6 


/r 


;r 


C. x — —h k 2n , keZ. 

3 

Cáu 65: Giái phtrong trinh 5 




sin x + ■ 


V 


sin3x + cos3x 
l + 2sin2x 


B. x =- vkn, k £ Z . 

6 

D. Yo nghiem. 


= eos 2x + 3. 
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A. x~± — + k2n, ke7j. 
3 


n 


C. x = ± — + kn, ke Z. 
3 


B. x = ± — + k2n, ke7j. 
6 

D. x = ± — + kn, k eZ . 

6 


1 4 tan x , , 

Cáu 66: Cho phirang trinh — eos 4x -\ -^— = m. Dé phuong trính vo nghiém, các giá tri cüa tham so m 

2 1 • tan x 

phái thóa man diéu kién: 


A. — <m< 0 . 

2 

3 

C. 1 < m < —. 

2 

Cáu 67: Phuong trinh: 48 


eos 4 x sin 2 x 


B. 0 < m < 1. 

5 3 

D. m < —hay m > —. 

2 2 

(l + cot 2x.cot x) = 0 có các nghiém la 


A. 

n , n 
x =- V k —. 

16 4 

, k e Z . 

B. 

n , n 

x =- Vk —. 

12 4 

, k e Z 

C. 

n , n 
x = —v k — , 
8 4 

k El Z . 

D. 

n , n 
x = —vk — , 
4 4 

k e 7L 


Cáu 68: Phirong trinh eos 2x + sin 2 x + 2 eos x +1 = 0 có nghiém la 
x = k2n 

, k e Z . B. x = K + k2n , k e Z . 


x = — + k2n 
3 


n 


C. x = — vk2n , k e Z . 
3 


D. 


n , 

x = —vkn 
3 

71 i 

x = - vkn 

3 


, k e Z . 


x + cos 

( n ^ 

x- 

.sin 

3x- 


l 4 J 


l 4 J 


- — = 0 có nghiém la: 


A. x = k2n(k e Z). 

C. x = e Z). 


B. x = k3n{k e Z). 


D. r = ^+te(^eZ), 


Cáu 70: Phuong trinh sin 3x + eos 2x = 1 + 2 sin xeos 2x tuong du'ong vói phuong trinh: 


A. 


sin x = 0 
sin x = 1 


B. 


sin x = 0 
sinx = -l 


C. 


sin x = 0 
1 

sin x = — 


D. 


sin x = 0 


sin x = — 


1 • 


Cáu 71: Tóng tát cá các nghiém cüa phirong trinh eos5x + eos 2x + 2sin3xsin 2x = 0 trén [0; 2n\ la 


A. 3 n . 


B. 4 n . 


C. 5 n. 


r cos4x 

Cáu 72: So nghiém cüa phuong trinh-= tan2x trong khoáng 


cos2x 


( 

0; i 

V L J 


la: 


C. 5. 


A. 2 . B. 4 

eos x (eos x + 2 sin x) + 3 sin x (sin x + V5) 


D. 6 n 


D. 3 


Cáu 73: Nghiém phuong trinh 


sin2x-l 
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A. x = ± — + k2n . ke Z. 

4 

C. x = - — + k2n, x = —— + k2n, keZ. 
4 4 


n 


B. x =-b kn, k e Z . 

4 


7r 


D. x =-bfc2;r , k e Z . 

4 


Cáu 74: Cho phrrong trinh cos5xcosx =cos4xcos2x +3cos 2 x +1. Các nghiém thuoc khoáng 
(-7r;;r) cüa phirang trinh la: 

/r 27T 

3~’T' 


2k n 

A. -. 

3 3 


B. 


c.A-. 

2 4 


D. 


n n 
2 ’ 2 


Cáu 75: Phu’OTig trinh: sin 4 x + sin 4 


r 

JT^ 

• 4 

r 


x + 

— 

+ sm 

x - 

— 

V 

4 ) 



4 J 


= — có nghiém la: 


* 71 i 71 

A. X =-b K — . 

8 4 


„ n 1 n 
B. x = —\-k — . 
4 2 


n 


C. x = —b kn. 
2 


Cáu 76: Phrrong trinh: eos 

( n 3 

2xh— 

+ eos 

(ix-Fi 


l 4 J 


l 4 J 


A. 


n , _ 

x =-b k2n 

12 

B. 

x = — + k2n 

6 

C. 

x ~— J rk2n 

3 

D. 

x = ^-^- + k2n 

12 


x = —— + k 2u 

6 


2 n , _ 
x = — + k2K 

3 



D. x = n + k2n . 
+ 4 sin x = 2 + \¡2 (1 - sin x) có nghiém la: 


n , _ 
x = — Vk2n 
4 

x — —— + k 2 tí 
4 


Cáu 77: Cho phirong trinh: 

khoáng (0; 2 tt ) lá: 

n 5n 

A. — ,— . 

12 12 


r 


sin x + ■ 


v 


sin3x + cos3x 
1 + 2sin2x 


3 + cos2x 


. Các nghiém cúa phirong trinh thuoc 


n 5n n 5n n 5n 

B. — ,— . C. — ,— . D. 

4 4 


6 6 4 4 3 3 

Cáu 78: Tim tát cá giá tri cüa m dé phirong trinh sin 2 x-2(m -l)sinxcosx-(m-l)cos 2 x = m có 

nghiém? 

A. 0 < m < 1. B. m > 1. C. 0 < m < 1. D. m < 0. 

Cáu 79: Dé phirong trinh: sin 2 x + 2 (m + l)sin x - 3 m (m- 2) = 0 có nghiém, các giá tri thích hop cüa 

tham so m lá: 

i r i i 

-1 < m < 1 
3 < m < 4 

Cáu 80: Dé phrrong trinh sin 6 x + eos 6 x = a I sin 2x I có nghiém, diéu kién thích hop cho tham so a lá: 

A. 0<a<-. B. -<£/<-. C. a < —. D. a> —. 

8 8 8 4 4 

Cáu 81: Cho phrrong trinh: 4 (sin 4 x + eos 4 x) - 8 (sin 6 x + eos 6 x j - 4 sin 2 4x = m trong dó m lá tham 

só. Dé phrrong trinh lá vo nghiém, thi các giá tri thích hop cüa m lá: 



1 1 

1 1 


A. 

— <m<— „ 

2 2 B. 

— <m<— 

3 3 ■ C. 

-2 < m < — 1 

D. 

0 < m < 1 


1 < m < 2 

1 < m < 3 



A. - 1 < m < 0. 


C. -2 <m< — . 

2 


B. 


< m < -1 . 

2 


D. m < -2 hay in > 0. 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dansvietdons.bacsians.vn@smail.com 

F acebook: h ttps://www. facebook. com/don gpay 


Trang 9 




























ST&BS: Th.S Dáng Viét Dóng Tru'img THPT Nho Quan A Lu'ffiig giác - DS va GT11 


Cáu 82: Cho phirong trinh: 


sin 6 x + cos 6 x 
eos 2 a:-sin 2 x 


nghiém, các giá tri thích hop cúa m la 

A. m <—— hay m > —. 

8 8 

1 , 1 

C. m < — hay m > — . 

8 8 


= 2m. tan 2x , trong dó m la tham so. Dé phirong trinh có 


B. m < —— hay m > —. 
4 4 

„ 1 , 1 

D. m< — hay m > —. 
4 4 
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PHÜONG TRINH DÁNG CÁP VÓI SIN VA COSIN 
A - LY THUYÉT VÁ PHÜONG PHÁP 


+ Lá phrrong trinh có dang /(sin x, eos x) = 0 trong dó luy thrra cüa sinx va cosx cüng chán hoác cüng 
lé. 

Cách giái: Chia hai ve phrrong trinh cho eos' x^O (k lá so mü cao nhát) ta drrpc phirong trinh án lá 
tan x. 

Phuong trinh dáng cáp bác hai: a sinx + b sinx.cosx + c cos 2 x = d (1) 

Cách 1 : 

• Kiém tra cosx = 0 có thoá man (1) hay khóng? 

Luuy : cosx = 0 <=> x = — + kn <» S¡n 2 x =1 sinx =±1. 

2 

r n 

• Khi COSX ^ 0 , chia hai ve phrrong trinh (1) cho COS x ^0 ta diroc: 

a. tan 2 x + b.tanx + c = d(l+tan 2 x) 

• Bát: t = tam, dirá ve phrrong trinh bác hai theo t: 

(a-d)t 2 + b.t + c-d = 0 

Cách 2 : Düng cóng thúc ha bác 

l-cos2x , sin2x l+cos2x . 

1 <» a. - +b. - +c. -= d 

2 2 2 

<^> ¿).sin2x + (c - a). COS 2 x = 2d - a - C (dáy lá PT bác nhát dói vói sinlr vá cos2.r) 


B- BÁITÁP 


Cáu 1: Phrrong trinh 6sin 2 x + 7>/3 sin2x-8cos 2 x - 6 có các nghiém lá: 


A. 


C. 


71 i 

x = —vkn 
2 

n , 

x = —vkn 


n i 

x = —vkn 
8 

71 i 

x = —vkn 
12 


k ¡e Z. 


B. 


71 i 

x = —vkn 

4 

n 

x = —vkn 


k e Z. 


, k e Z . 


D. 


3 n 

x = - v kn 

4 

2n , 

x = - vkn 

3 


, k e Z . 


Cáu 2: Phrrong trinh ^y¡3 +l)sin 2 x-2>/3 sinxcosx + ^V3-ljcos 2 x = 0 có các nghiém lá: 


K . 

x =- vkn 


—vKn ¡ r\ 

4 (voutana =-2 + V3J, k eZ . 

x = a + kn 


C. 


71 , 

x =- vkn 

8 

x = a + kn 


( A A 

VOL 


VOU tana =-l + 


Vi), 


k e Z. 


B. 


D. 


71 7 

x = — + kn 
4 

x = a+kn 

x = —vkn 
8 

x = a -vkn 

2 , 


^ VÓÜ tana = 2 — ^3 j, ke Z. 
(vÓLl tana = 1 — VÁj, keZ. 


Cáu 3: Giái phrrong trinh 3shr 2x-2sin 2xcos 2x-4cos 2x = 2. 
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1 _ kn 1 kn „ 

A. x = —arctan3n- ,x = — arctan(-2) +— ,k el 

2 2 2 2 

„ 1 + V73 kn 1 —s/73 kn , ^ 

B. x = arctan- 1 -, x = arctan- 1 -, k e £. 

12 2 12 2 

„ 1 . 1 + V73 , kn I t 1-V73 t k7r 

L. x = — arctan- 1 -,x = —arctan- 1 - ,ke£. 

2 6 2 2 6 2 

3 kn kn 

D. x = arctan — + —,x = arctan(-l) + — ,ksZ. 

2 2 2 

Cáu 4: Phrrang trinh 2sin 2 x + sin xcos x-eos 2 x = 0 có nghiem la: 


n 


A. — i -kn , k e Z. 
4 


n 


f i A 


B. —+kn, arctan 
4 


v^y 


C. - +kn, arctan 

4 


í i A 




+ kn , k e Z . 


7r 


D. - +k2n, arctan 

4 


+ /:7T , k eZ . 

'O 


+ k2n , k e Z. 


v^y 


Cáu 5: Mót ho nghiéhn cúa phrrang trinh 2sin 2 x-5 sin xcos x-eos 2 x =-2 la 


7r 


A. —b&7r , k eZ. 
6 


n 


B. - b kn , k ¡e Z . 

4 


7T 


C. —b/r7r, k e Z . 
4 


7r 


D. -b kn , k e Z 

6 


Cáu 6: Mot ho nghiem cúa phrrang trinh 2^3 eos 2 x+6 sin xeos x = 3 + V3 la 


371 7T 

A. - \-k2n,\keZ. B. —b kn,keZ. 

4 4 

k e Z. 


C. ~ — + kn , k e Z . 
4 


D. -~+k2n, 
4 


Cáu 7: Mot ho nghiem cúa phrrang trinh -3sin xcos x + sin 2 x = 2 la 

B. arctan (-2) + k y, k e Z . 


A. arctan (-2) + kn , k eZ. 


C. --^-arctan(-2) +A:y, keZ. 

Cáu 8: Mot ho nghiem cúa phrrang trinh 2sin 2 x + sinxcosx-3cos 2 x = 0 la 

ó 34 

+ kn , k eZ. 


A. arctan 


C. arctan 


V 2y 
A A 


D. arctan (2) + kn , k eZ. 

2 

r 3^ 

2 


V2y 


+ kn , k eZ. 


B. -arctan 

D. -arctan 


V ¿y 
' 3 a 


v^y 

2 


+ kn , k sZ. 
+ kn, k e Z . 


Cáu 9: Mot ho nghiem cúa phrrang trinh 3sin ’ x - 4sin x eos x + 5 eos 1 x -2 la 


A. -—+k2n, k eZ . B. — + kn,keZ. 

4 4 


n 


n 


C. -b kn, k e Z . 

4 


^3 7T , „ 

D. -b k2n , 

4 


k sZ. 


Cáu 10 : Phrrang trinh : sin 2 x-(V3+1) sin xcos x + >/3cos 2 x = 0 có ho nghiem la 


7T 


A.- b kn , k eZ. 

4 


n 


C. ± —f kn, k e Z . 
3 


3n 

B.-b kn , k eZ . 

4 

n n 

D. —b kn , —b kn , k eZ . 
4 3 


Cáu 11: Phrrang trinh 3eos 9 4x + 5sin 9 4x = 2-2^3 sin4xcos4x có nghiem la: 
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71 

A. x =- vkn, k e Z . 

6 

C. x = —— + k —, keZ. 
18 3 


Cáu 12: Trong khoáng 


k n ^ 


TC K 

B. x- - v k —, k e Z . 

12 2 

7T 7T 

D. x =-b£ —, k eZ. 

24 4 

, phirong trinh sin 2 4x + 3.sin4x.cos4x-4.cos 2 4x = 0có: 


V 0; T 

v 

A. Ba nghiem. B. Mot nghiem. C. Hai nghiem. 

Cáu 13: Phiíüng trinh 2cos 2 x - 3\¡3 sin 2x-4 sin 2 x = -4 có ho nghiem la 


D. Bón nghiem. 


A. 


n , 

x = —vkn 
2 

n , 

x = —vkn 


71 


, k e Z . 


C. x =—vkn , k eZ . 

6 


B. x- — + k2n, keZ. 
2 


K 

D. x- — + kn, k s Z . 
2 


Cáu 14: Phirang trinh 2 sin x + sinxcosx eos x - 0 (y^i k e Z ) c ó nghiem la: 


K 1 

A.- v k2n, arctaní —) + k2n 

4 2 

C. — + kn, arctaní —) + kn . 

4 2 


.. n , 

B. — vkn. 

4 

K 1 1 . 

D. - v kn, arctaní —) + kn . 

4 2 


Cáu 15: Giái phirang trinh eos 3 x + sin 3 x = 2 (eos 5 x + sin 5 x) 


A. x = ± — + k2n 
4 


B. x =±—+k—n 
4 2 


C. x = ± — + k — n 
4 3 


D. x = ± — + kn 
4 


Cáu 16: Giái phircmg trinh sin 3 x + 3tanx = cosx(4sinx-cosx) 

A. x = ^ + &27r,x = arctan(-l±V2) + &2;T B. <=> x = ^ + k-^n,x = arctan(-l± y¡2^ + k^n 

2 2 

C. x = ^ + k — ^,x = arctan(-l + V2j + /c — n D. <=> x = ^ + kn,x = arctan(-l± \¡2 ^j + kn 
Cáu 17: Giái phirang trinh sin 2 x (tan x +1) = 3 sin x (eos x - sin x) + 3 


x = - — + k2n 


n 1 

x =- v k — n 


n . 2 

x =- vk — n 


4 

x = ± — + k2n 

L 3 

B. 

4 2 

, n 1 

x = ±— vk—n 

L 3 2 

C. 

4 3 

n 2 

x = ±—vk — n 

L 3 3 

D. 


Cáu 18: Giái phirong trinh 4sin 3 x + 3cos 3 x-3sinx-sin 2 xcosx = 0 

A. x = — + k2n, x = ±— vk2n 
4 3 

„ n . 1 , n . 1 

C. x = —vk — n, x = ±— vk—n 
4 3 3 3 

Cáu 19: Giái phirang trinh 2eos 3 x = sin 3x 


n 


T» 7T ; 1 i ^ 

B. x = —l- k — n, x = ±—v k—n 
4 2 3 2 

D. x = — + kn, x = ± — + kn 
4 3 


n i 
x =- vkn 

4 

x = i —vkn 
3 


1 
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C. 


x = arctan(-2) + kln 

x = — + k2n 
4 


x = arctan(-2) + k — n 

n . 2 
x =—Y k — 71 
4 3 


B. 


D. 


x = arctan(-2) + k n 
n 1 

x = — + k — 7t 

4 2 


x = arctan(-2) + kn 

n i 

x = — + kn 
4 


Cáu 20: Giái phirong trinh eos 2 x - \Í3 sin 2x = 1 + sin 2 


x 


x = k2n 


r ,1 

X = k — 71 


r , 2 

x = k—n 

r 

x = — + k2n 

L 3 

B. 

2 

n 1 

x = —vk — n 

L 3 2 

c. 

3 

n , 2 
x = — vk — n 

L 3 3 

D. 


x = kn 
n 
3" 


K , 

x = —vkn 


Cáu 21: Giái phirong trinh 2cos 2 .x + 6sin.x:cos.x: +6sin 2 x = 1 


n 

f 

13 

+ k27T 

71 

, 2 


x = -+ k2n\ x = arctan 



B. x = - 

+ k — n\x = arctan 


4 

V 

_ 5 y 


4 

3 

V 5 y 


, 2 

+ k—n 
3 


71 1 

( 

n 

, 1 

^ 71 , 

' n 

x = - + k — 7r\x = arctan 



+ k— n 

D. a: = - h kn\ x = arctan 


4 4 

\ 

5 , 

4 

4 

V 5 y 


+ kn 
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PHÜONG TRINH DÓI XÜNG VA DANG DÓI XÜNG VÓI SIN VA COSIN 
A - LY THUYÉT VÁ PHÜONG PHÁP 


Dang 1 : Lá phuong trinh có dang: 
n(sinx + cosx)+ £> sin xcosx + c = 0 (3) 

Dé giái phuong trinh tren ta su dung phép dát án phu 


Dát: t = cosx +sinx = V2.C0S 


í \ 

n 

x + — 

v 4 y 


; \t\ < V2. 


1 '¡2 


=^> t = l+2sinx.cosx => sinx.cosx = -(r -1). 

2 

Thay va (3) ta dirgc phrrang trinh bac hai theo t. 

Ngoái ra chúng ta con gáp phirong trinh phán dói xúng có dang a(si n X - COSX) + b 5\ n X COSX + C = 0 

(3’) 


Dé giái phirong trinh náy ta cüng dát t = SÍ n X - COSX = \¡2 si n 


Thay váo (3’) ta có dirgc phuxrng trinh bac hai theo t. 

Luu y: 


ó ^ 
x — 

4 


te 


-V2;V2 


sinxcosx = 


1-t 2 


• COSX+SI 


nx = V 2 


• cosx-sinx 


= 4~2 


eos 


eos 


x-— ) = V 2 sin 

v 4 J 
í 


x + — 

4 y 


x + — =-V2sin 

v 4 J 


C 71 3 

X- 

v 4 y 


Dang 2 : a.lsinx ± cosxl + b.sinx.cosx + c = 0 


Icosx ± sinx = V 2 . 


( -rA 

eos 

71 

X +V 



L 4 J 


; Ñ k : 0 < t < V2. 


1 

sinx.cosx = ±-(t -1). 
2 


Tirong tu dang trén. Khi tim x cán luu y phuong trinh chúa dáu giá tri tuyét dói. 


B- BAITÁP 


1 


Cáu 1: Phuong trinh sin x + eos x = 1 - — sin 2x có nghiém lá: 


A. 


C. 


7t , 71 
x = —V k — 
6 2 

x = k- 

4 

n 1 

X = — + kK 

4 

x = kn 


keZ. 


keZ. 


B. 


D. 


k e Z. 


71 / 

x = — vkn 
8 

. n 

x = k — 

2 

x = — + k2n 

2 , k eZ. 

X = kl7t 


1 


Cáu 2: Phuong trinh sin 3 x + eos 3 x = 1 -—sin 2x có nghiém lá: 
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C. 


n , 

x = —+kn „ 
4 , k e Z . 

x = kn 
3n , 

x =- Y kn 

4 


k e Z. 


B. 


D. 


X = fc — 
2 


x = — + k2n 

2 , k eZ. 

x = k2n 
3 n 

X = -b/CTT 

2 , k eZ. 


: = (2k + l) 


K 


Cáu 3: Giái phrrong trinh 2sin 2x - (sin x + eos x) +1 = 0 


A. x = kn,x = — + knho?LC x = — ± árceos 
2 ' 4 


f 1 


2V2 


+ kn 


t, ,1 ^ , 1 , „ n , 

B. x = k — n,x = —h/c—^hoac x = — ±árceos 
3 2 3 ’ 4 


v ¿v¿y 
f 1 ^ 


1 


2 n 2 n 

C. x = k — 7t,x = — Yk — 7r hoác x = — ± árceos 

3 2 3 ’ 4 


v 2V2y 
f 1 ^ 


K 71 

D. x = k2n,x = — Yk2n hoác x = —±arccos 
2 ' 4 


V 2V2 y 

' 1 ^ 


+ k — n 
3 

, 2 

+ &— 7r 

3 


v 2V2 y 

Cáu 4: Giái phrrong trinh sin 2x -12 (sin x - eos x) +12 = 0 


+ k2n 


71 

A. x = —bfc7r,x = -n + k2n 
2 

n n 1 1 1 2 

C. x = —1- A: — 7T, x = —7T + /c — n 
2 3 3 

Cáu 5: Giái phrrong trinh sin 2x + \Í2 sin 


k 2 

B. x = —l- k2n,x = -n + k—n 
2 3 

n 

D. x = —l- k2 k, x = —n + k2n 
2 


x - 

4y 


= 1 


A. x = — + kn,x = — + kn,x = n + k2n 
4 2 


_ 7Z . 1 7T , 1 ,1 

B. x = —t-A — 7r,x = — Yk — 7i,x = n + k — n 

4 2 2 2 2 


71 L 71 L 71 71 

C. x = —Yk — 7t,x = —Yk — n,x = n + k2n D. x = — Ykn,x = — Yk2n,x = n + k2n 

4 3 2 3 4 2 

Cáu 6: Giái phrrong trinh 1 + tan x = 2 V 2 sin x 

7T 11^- , 5^ , 

A. x = —I- kn,x =-l-/c7r,x =-1- A7 z: 

4 12 12 

__ n ,2 \\n , 2 5n , 2 

B. x = —Yk — n,x = - Yk—n,x = - Yk— n 

4 3 12 3 12 3 

C. x = — + k27r, x = ——— -Y k—7T, x = — —— + k2ji 

4 12 4 12 

D. x = — + k2ji, x = ——— + k2jzx =, x = — —— + k27t 

4 12 12 


Cáu 7: Giái phrrong trinh |cos x - sin x| + 2 sin 2x = 1 


A. x = 


k3n 


B. x = 


k5n 


2 2 

3 „ , .-3 


C. x = 


kln 


kn 

D. x = — 
2 


Cáu 8: Giái phrrong trinh eos 3 x + sin 3 x = eos 2x 
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A. x = -—+k2n,x = - vkn,x = kn 

4 2 


n 2 n 

B. x = -1 -k — n,x = -1 -kn,x = kn 

4 3 2 


71 \ 71 2 71 n 

C. x = - 1 -k — n,x = - vk—n,x = k2n D. x = - vkn,x = - v k2n,x = k2n 

4 3 2 3 4 2 


Cáu 9: Giái phrrong trinh eos 3 x + sin 3 x = 2 sin 2x + sin x + eos x 


A. x = 


k3n 


B. x = 


k5n 


Cáu 10: Giái phrrong trinh cosx + - 


- + sinx + - 


C. x = kn 
1 10 


kn 

D. x = — 
2 


eos X 


n 2 +Vl9 

A. x = —± árceos- ^— + k 2n 

4 3V2 

„ n^ 2 + JÍ9 , 

4 V2 


sinx i 

„ n 2 + VÍ9 

B. x = —± árceos- -¡= - vk2n 

4 y¡2 

n 71 2-VÍ9 

D. x = — ± árceos- i^ + k 2n 

4 3V2 


Cáu 11: Cho phrrong trinh sin xcosx -sinx-cosx + m = 0 , trong dó m la tham so thrrc. Dé phirong 
trinh có nghiém, các giá tri thích hop cha m la 

A. — 2< m< - — - \¡2. B. -—-y¡2 <m< 1. C. 1 <m< — + V2. 

2 2 2 

Cáu 12: Phrrong trinh 2 sin 2x - 3^6 |sin x + eos x| + 8 = 0 có nghiém la 


D. — + V2 < m < 2 . 
2 


A. 


C. 


n , 

x = —vkn 
3 

5tt 

x = - vkn 

3 

x = —vkn 
6 

5 n 

x =- vkn 

4 


k e Z. 


B. 


, k e Z . 


D. 


7t , 

X =-h/c7T _ 

4 , k eZ 

x = 57r + /:7r 

x =- vkn 

12 

5;r 

x =-hX7r 

12 


/re Z 
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PHAN II: HÜÓNG DAN GIÁI 

PHÜONG TRINH BÁC HAI VA QUY VÉ BÁC HAI YÓI MOT HÁM SO LÜONG GIÁC 
A - LY THUYÉT VA PHÜONG PHÁP 


1. Phu’OTig trinh bác hai vói mot hám so luong giác 



Dang 

Dát 

Diéu kién 



2 

asin~x + b sin x + c = 0 

t = sinx 

-l<t<l 



a eos 2 x + b eos x + c = 0 

t = cosx 

-1 < t < 1 



a tan 2 x + b tan x + c — 0 

t = tanx 

K 

x ^ —h k7T (k e Z) 


Néudát: t= Sin 2 

x hoaé t= sinx thi ñiea kiea 

: &x^l. 



B-BÁITÁP 


Cáu 1: Trong các phrrong trinh sau, phirong trinh nao la phu’ang trinh bác 2 theo 1 hám so lirong giác 
A. 2sin 2 x + sin2.x-l = 0. B. 2sin 2 2x-sin2.x = 0. 

C. cos 2 x + cos2x-7 = 0. D. tan 2 x+cotx-5 = 0. 

Hu’áns dan siái: . 

Chon B. 

Cáu 2: Nghiem cúa phirong trinh sin 2 jc - sin x = 0 thóa diéu kién: 0 <x<n . 

B. x - n . C. x = 0 . 


A. x = —. 
2 


n 


D. x =-. 

2 


Hie&ns dan siái:: 

Chon A. 

x = kn 

sin 2 x-sin x = 0 <=> . <=> n (ieZ) 

x — i - k 2.71 
2 

TC 

Vi 0 < x < n nén nghiem cúa phu’ang trinh la ..t = —. 


/v 2 . > 71 

Cáu 3: Nghiem cúa phrrong trinh lrrong giác: 2sin x - 3 sin x + 1 = 0 thóa diéu kién 0<x< — la: 


A. x = - 
3 

Hw&ng dan siái: 

Chon C. 


„ n 
B. \ 

2 


n n 
G. x = — 

6 


5 n 

\j. x = — 
6 
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Bát t = sin x (-1 < t < l), phirong trinh tro thánh: 2t 2 - 3t +1 = O <=> 


t = 1 

1 

t = — 
2 


Vói r = l,tacó: sinx = l<» x = ^ + k2n (k eZ). 

Do 0 < x < — nén 0 < — + k2n < — <=> — <k <0. Vi k eZ nén khong ton tai k. 
2 2 2 4 


TT ,. 1 , 1 . 71 

Vüi t = — , ta co: sin x = — = sin — <=> 
2 2 6 


x = — + k2n 
6 

x = — + k2n 
6 


Do 0<a:<— nén x = —, 

2 6 

7T 71 

Vay phirong trinh có nghiém .r = — thóa diéu kién 0 < x < — . 

6 2 

Cáu 4: Phirong trinh sin 2 .i + 3sinx-4 = 0 có nghiém la: 


A. x = — + k2n,k<aZ 
2 

C. x-kn,k eZ 

Hiváns dan siai: 

Chon A. 


B. x = n + k2n,k 


n 


D. x = — \-kn,k e Z 
2 


Dát t = sin x (-1 < t < l), phirong trinh tro thánh: f +3t — 4- — 0 


t = 1 

t = -4(D 


Vói r = 1, tacó: sinx = 1 <=> x = ^ + k2n (k e Z). 

' 71 71 

Cáu 5: Nghiém cúa phirong trinh sin 2 x + sin x = 0 thóa diéu kién: < x < — . 


A. x = 0. 

Hiráng dan siai:: 

Chon A. 

sin 2 x + sinx = 0 <=> 


B. x = n . 


n n 
C. x = — . 


r» n 

D. x = —. 

2 


sinx = 0 
sin x = —1 


x = kn 

n (k e Z) 

x = - hk2^ v 

2 


71 j[ 

Vi •< x < — nén nghiém cúa phrrong trinh la x = 0 . 

Cáu 6: Trong [0; 2n ), phirong trinh sin x-\- eos 2 x có tap nghiém la 


n 


A. \n\2ny 

Hu’áns dan siai:: 

Chon C. 


B. {0; 7T}. 


n 


C 0;-;* . 


n 


D. j0; — \n\2n 1. 
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sin x = 1 - eos 2 .x <=> sin x = sin 2 x <=> 


sin x = 0 
sin x = 1 


x = kn 

x = — + k2n 
2 


(ke Z). 


Má x e [0;2 tt ) <=> x e j0;^-;7r |. 

Cáu 7: Phirong trinh: 2sin 2 x + \¡3 sin 2x - 2 có nghiem la: 

A. 


x = — + k27V 
6 


k e Z 


B. 


x = —+ &2;r 
2 

C. x = — + kn,k e Z 
2 


k eZ 


n 7 

X =-1- /C7T 

6 

71 7 

X =-bK7T 

2 

D. x = — + k2n;,keZ 
2 


Huáns dan siái: 

Chon B. 

Ta có : 

2sin 2 x + v3sin2x = 2 <=>2.-- + v3sin2x = 2 <=> V3sin2x-cos2x = l <=> 

2 


sin 


Üx-Z 

V 6y 


. 7T 

= sin — 
6 


<s> 


_ 71 71 . _ 


2x-= —h k 2n 

_ K . 

6 6 

2x = — + k2n 

«• 

3 <=> 

_ TT 7 

2x-=- vkln 

2x = /r + &2;r 

L 6 6 



TT , 

x =—vkn 
6 

71 7 

x = — + kn 
2 


(keZ). 


Cáu 8: Nghiem cüa phirong trinh sin 7 x-4sinx + 3 = 0 la : 


A. x = —— + k2n,k e Z 
2 

C. x = — + k2n,k & 

2 

Huáns dan siair . 

Chon C 


n 


B. x = ± — vk2n,k ^7L 
2 

D. x = k2n,k e Z 


sin 2 x-4sinx + 3 = 0 <=> 


sin x = 1 
sin x = 3 


u 

Vói sin x = 1 <=> x = — Yk2n,k e Z 
2 

Phirong trinh sin x = 3 > 1 vó nghiem. 

Cáu 9: Nghiem cüa phrrang trinh 5 -5 sin x - 2cos 2 x = 0 la 


B. kn,k^7L. 

Huáns dan siái: : 

Chon C. 


B. k2n,k e 7L. 


n 


C. — \-k2n,k e Z. 
2 


n 


D. — Yk2n,k e Z. 
6 


5-5sinx-2cos 2 x = 0 <=>5-5sinx+2(l-sin 2 x) = 0 <»-2sin 7 x-5sinx + 7 =0 <=> 


sin x = 1 


sin x = - ■ 


71 

Vói sinx = 1 <=> x = — + k2n,k e Z 
2 
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Phirong trinh sin x = - — < -1 vo nghiém. 


Cáu 10: Tim tát cá các ho nghiém cúa phirong trinh: sin 2 x - 2sin x + — = 0. 


A. x = — + k2n (k e Z ). 

6 

C. x = — + k2n\x = — + k2n (/ce Z). 
6 6 

Hu'áns dan giáir . 

Chon C. 


sin 2 x-2sin^: + —= 0 


sin x = — 
2 

3 

sin x = — 
2 


Vái sin* = — <» 
2 


n 


x = — vk2n 

6 

x =—+k2n 

6 


/ce Z 


B. x = — + kn\x = — + kn (k eZ) . 

6 6 

D. x = — + kn\x = — — + kn (/ce Z). 

6 6 


Phirang trinh sin x = — > 1 vo nghiém. 

Cáu 11: Phirang trinh 2sin 2 x + sinx-3 = 0 có nghiém la: 


A. k7t,k e Z , 


B. — + kn,k e Z . 
2 


n 


C. — \-k2n,k e Z. 
2 


D. ~ — + k2n,k e Z 

6 


Huóns dan giáir . 

Chon C. 

2sin 2 x+sinx-3 = 0 « 


sin x = 1 


sin x = 


n 


Vói sinx = 1 <=> x = — Vk2n,k e Z 
2 


Phirong trinh sin x = - — < -1 vo nghiém. 

Cáu 12: Các ho nghiém cúa phirong trinh eos 2x-sin x = 0 la 


A. — + —+ /:2^;/:eZ. 

6 3 2 

C. - + Zc —; — + /r2;r;/ceZ. 
6 _ 3 2 

Hu'áns dan giái: 

Chon C. 


—71 2 K — 71 

B. — + k — ; — + k27T,k£Z 
6 3 2 

—71 2 71 71 

D. —+ /c —;- + /:2;r;/ceZ. 
6 3 2 
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Ta có eos 2x-sin x = 0 <=> l-2sin "x-sin x <=> 


sin x = -1 

1 <=> 
sin x = — 


K , „ 

x =- \-k2n 

2 

x = ^ + k2n (keZ). 

x = — + k2n 

6 

n 


Cáu 13: Nghiémcúa phirong trinh 2sin 2 x-3sin x + 1 = 0 thóa diéu kién: 0<x< — . 


A. x = —. 

6 

Huáns dan siái:: 

Chon A. 


2 sin 2 x - 3 sin x +1 = 0 <=> 


„ n 

B. x = — . 
4 


n n 
C. x = —. 

2 


r» n 

D. x = -. 

2 


sin x = 1 


sin x = ■ 


1 <=> 


K , _ 

x = — \-k2n 
2 

x = ^ + k2n [k e Z) 

x = — + k2n 

6 


71 71 

Vi 0 < x < — nén nghiém cúa phirong trinh la x = —. 

2 ' 6 

Cáu 14: Nghiém cüa phirong trinh 2 sin 2 x - 5 sin x - 3 = 0 la: 


A. x = - — + k2jr,x='^- + k2n. 
6 6 

C. x = — + kn\x = n + k2n . 

2 

Huáns dan siái:: 

Chon A. 


n 


5 n 


B. x =— vk2n\x = - \-k2jz . 

3 6 

D. x = — + k2n\x = — + k2n . 

4 4 


2sin 2 x- 5 sin x -3 = 0 <» 


sin x = 3 > 1 

1 <=> 
sin x = — 

2 


x = - — + k2n 

6 

7tt 

x =-bk27r 

6 


(ke Z). 


Cáu 15: Nghiém cüa pt sin 2 x = -sinx + 2 la: 

71 , _ 71 


A. x = — + k2n. 
2 


B. x- — + kir. 

2 


C. x — —— + k2jz. 

2 


D. x =kn. 


Huáns dan siái:: 

ChonA. 

Bát t = sin x . Diéu kién |f | < 1 

Phirong trinh tro thánh: t 2 =-t + 2<^>t 2 + t-2 = 0<^> 


Vói í = l=>sinx = l<=>x = ^- + k2n (keZ). 


t = 1 (TM) 
t = -2 (L) 


, 2 j 

Cáu 16: Tim tát cá các ho nghiém cüa phirong trinh: sin x - 2 sin x + — = 0 
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A. x = — + k2n (k e Z). 

6 

C. x = — + &2jt;x = — + k2n (fceZ). 
_6 6 

Hu’áns dan siái: : 

Chon C. 

3 

sin x = — 

2 

1 ' 

sin x = — 

2 

3 3 

+ sin x = — => vó nghiem vi — > 1. 


B. x = — + kn\x = — + kn (fceZ). 
6 6 

D. x = — -\-kn\x = - — + kn (k e Z). 
6 6 


sin x-2sinx + —= 0<» 


1 . n 

+ sm x = — <» sm x = sm — <» 

2 6 


x = — + k2n 
6 

x = —+ k2n 
6 


,(hZ). 


Cáu 17: Nghiem cúa phirang trinh eos" x + sin x +1 = 0 la 


A. x = — + k27r,k£7i. 
2 


n 


B. x =-1 -kn,k e Z. 

2 


n 


n 


D. x = + — vk2n,k eZ . 
2 


C. x =- vk2n,k e Z . 

2 

Hu'áns dan siái: 

Chon C 

eos 2 x + sinx + l = 0 <=> 1-sin 2 x+sinx + l = 0 x + sinx + 2 = 0 

sinx = -l n 

<=> x = - 'ck2n,k e Z 

sin v = 2(v«) 2 

Cáu 18: Nghiem cúa phirang trinh sin 2 x = - sin x+ 2 la 


A. x-kn,k g Z. 


n 


n 


C. x =- vk2n,k e Z . 

2 

Hiváns dan siái: 

Chon B 


g x = - + 12ff,leZ i 

D. x = — + k7t,keZ. 

2 


sin" x = -sinx + 2 <^>sin“ x+sinx-2 = 0 <=> 


sin x = 1 n 

<=> x = — \-k2n,k e Z 
sin x = -2(vn) 2 


Cáu 19: Phirang trinh 2sin 2 x + 3sinx - 2 = 0 có nghiem la 


A. kn,k eZ . 


7T 


C. — vk2n,k e Z . 
2 

Hiváns dan siái: 

Chon D 


B. — + kn,k e Z . 

2 

D. - + k2jv, — + k2x,keZ. 
6 6 
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2sirr x + 3sinx-2 = 0<íí> 


sin x = — 

2 

sin x = -2 (vn) 


<s> 


x = — + k2x 
6 

x= — + k2x 
6 


,k eZ 


/v 2 . .' 71 

Cáu 20: Nghiem cúa phirong trinh lirgng giác: 2cos x+3sinx-3 = 0 thoa diéu kien 0 < x < — la: 


A. x = —. 

3 

Hir&ng dan giair . 

Chon C. 


„ n 
B. x = —. 

2 


C. x = —. 
6 


5 n 

D. x = —. 
6 


2cos 2 x + 3sinx-3 = 0<?í> 2^1-sin 1 x) + 3sinx-3 = 0 


<» 2sin 2 x-3sinx + l = 0 <» 


sin x = 1 


sin x = 


1 <=> 


x = kn 

x = — + k2n ,k e Z . 
6 

X = — + k27T 
6 


T-N /-V 7T , 7T 

Do U < x < — nen ta chon x = — . 

2 ' 6 


Cáu 21: Nghiem cüa phirong trinh 1 -5sinx+ 2cos 2 x = 0 la 


A. 


C. 


x — — k 2 k 
6 

x = - — + k2n 
6 

x = — + k2n 
3 

x = - — + k2n 
3 


ie Z 


B. 


7T 


,k eZ 


D. 


x = — \-k2n 
6 

x = — + k2n 
6 

x = — + k 2 tc 
3 

2n . „ 

x =-b&2;r 

3 


,k eZ. 


,k eZ. 


Hu'áiig dan giair . 

Chon B. 

l-5sinx+2cos 2 x = 0 <=>l-5sinx+2(l-sin 2 x) = 0 <íí>2sin 2 x+5sinx-3 = 0 


<=> 


sin x = — 

2 

sinx = -3(VN) 


. n 

<=> sin x = sin — <=> 
6 


x = — + k 2n 
6 

x = — + k27l 
6 


, k eZ . 


Cáu 22: Nghiem cúa phirang trinh 5 -5 sin x- 2 eos 2 x = 0 la: 
A. kn,k eZ. 


B. k2n,k eZ. 


C. - + k2n,keZ. 
2 


n 


D. — vk2n,k e Z 
6 


Hwáng dan giáir . 

Chon C. 

5 -5 sin x - 2cos 2 x-0<=>5-5sinx-2(l- sin 2 x) = 0 2sin 2 x- 5 sin x + 3 = 0. 
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sin x = 1 

71 

3 , N <=>.r =— \-k2n,k eZ. 

%mx = — (VN) 2 

Cáu 23: Ho nghiem cüa phirong trinh sin 2 2x-2sin2r + l = 0 la : 

A. + kn . B .— + kn. C.— + klK. 

4 . 4 4 
Hu'áng dan siái: : 

Chon B. 

sin 2 2x - 2sin 2x +1 = 0 <=> sin 2x = 1 <=> 2x = — + k2n <=> x = — + kn (k e Z). 

2 4 

2 , 


D. ~-+k2n. 
4 


Cáu 24: Mot ho nghiem cüa phu'ang trinh eos" 2x + sin 2x -1 = 0 la 

. n . „ , K 

A. —h kn . B . k—. 

2 _ 3 

Hu áns dan siái: : 

Chon D. 


C. ~- + k~. 
2 2 


D. k-, 
2 


eos 2 2x + sin 2x -1 = 0 <=> - sin 2x + sin 2x = 0 <=> 


sin 2x = 1 
sin 2x = 0 


+) sin2jc = 1 <=> 2x = — + k2n <=> x = — + kn (k Z). 

2 4 

kjz 

+) sin 2x = 0 <=> 2x = kn x = — (k e Z). 

2 

Cáu 25: Mot ho nghiem cüa phu'ang trinh 2eos 2x + 3 sin x -1 = 0 la 


A. ;r + arcsin 

í V 

+ k2n. 

B. Tr-aresin 



v 4, 



V 4 y 


n 1 

f O 

i f-v 7T 

f 0 

-arcsin 

— 

+ kn . D. -aresm 

— 

2 2 

1 4 J 

2 

1 4 J 


+ k2n. 
+ kn . 


Hu’áng dan siái: : 

Chon B. 

2cos2x + 3sinx-l = 0 <=> 2(l-2sin 2 ,r) + 3sin x-l = 0 -4sin 2 x + 3sin x + l <=> 


sin x = 1 

1 • 

sin x = — 
4 


+) sin x = 1 <=> x = ^- + k2n (k g Z). 


+) sin x = — <=> 
4 


f O 


x = are sin 


+ k2n 


x = n- arcsin 


4; 

f n 

4y 


Ote Z). 


+ k2n 


Cáu 26: Nghiem cüa phrrong trinh sin 2 2x + 2sin2x + l = 0 trong khoáng [~n\n) la: 


A - H*-t} 

Hiváng dan giáir . 

Chon B. 


B. - 


n _ 3k 

TT 


c. 


n _ 3 n 

TT 


D. 


n _ 3 n 

T _ T 
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sin 2x + sin2x + \ = 0 sin2.r = -l 


<=> 2x = -y + k2n <=> x = -^ + kn (k eZ) 


Theo dé ra -n < x = + kn < n <=> ~—<k < — - 

4 4 4 


Cáu 27: Giái phrrong trinh: sin 2 x + 2sin x - 3 = 0. 

n 


k= 0 
k = 1 ' 


n 

x — - 

4 


x = ■ 


3 n 


B. - vkn. 

2 


n 


C. — vk2n. 
2 


A. kn . 

Hu'áng dan siái : : 

Chon C. 

Phrrong trinh: 

sin 2 ;r + 2sinx-3 = 0 <t=> 

+ sin x = 1 <=> x = ^ + k2n (k e Z) _ 

+ sin x = -3 phu’ang trinh vo nghiém. 

Cáu 28: Giái phrrang trinh lrrong giác 4sin 4 x + 12 eos 2 .r - 7 = 0 có nghiém la: 


sin x = 1 
sin x = ~3 


T» 71 1 71 

B. x = —l -k — . 
4 2 


n 

A. x = ±— vk2n . 

4 

Hu’óng dan giái: : 

Chon B. 

Ta có: 

4 sin 4 .r + 12cos 2 x-1 = 0 <=> 4 sin 4 x-12sin 2 x + 5 = 0. 


n 


C. x = — + kx . 
4 




sin 2 x = ~ {L) 


sin x = — 
2 


sin x = 






sin x = - 


V2 


Cáu 29: Phirong trinh eos 2 


A. 


Hwáng dan giái: : 

Chon A. 


( A 


í n 

A 

5 

x-l — 

+ 4 eos 


-x 


l 3 J 


v 6 

) 

~ 2 



í >0 

XH- 


(k \ 

- X 

eos 2 

+ 4 eos 


l 3 J 


1 6 J 


= —<=>l-2sin 2 — 

2 l 


+ 4 eos 


' J 


n 

2 


' tu" 
x+ — 

v 3 j j 


5 

2 


n 


D. - vk2n . 

2 


D. x = -— + kn. 

4 


x = —r k 2n 
4 

x = — + k 2n 

^ <=> jc = —+ — ík e Z). 

n 4 2 V ’ 

x =- \-k2n 

4 

x = — n + k2n 
4 


x = - — + k2n 


x = — + k2n 


x = -— + k 2n 


6 

x = — + k2n 

L 2 

B. 

6 

3n 

x = — + k2n 

L 2 

c. 

3 

x = — + k2n 

L 6 

D. 


x = — + k2n 

3 

x = — + k2n 

4 
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<=>l-2snr 


( A 


( n 2 

5 „ ■ 2 

r 



X~i - 

+ 4 sin 

XH- 

= -<=> 2srn 

XH- 

-4 sin 

x-i — 

l 3 J 


l 3 J 

2 

l 3 J 


l 3 J 



( n 3 

3 



n 

n 

sin 

x-i — 

— — 

X H - 


x-i — 

=-h/c2^: 


l 3 y 

2 

<=> sin 

. n 

= sm — <=> 

3 

6 

sin 

f 

_ 1 

l 3 J 

6 

n 

x-i — 

= — + k2n 


l 3 ) 

~ 2 



L 3 

6 L 


+ 1 = 0 . 

2 

x = - — + kln 
6 

n , „ 
x = — \-k2n 
2 


,{k e Z). 


Cáu 30: Tim m dé phirang trinh 2 sin 2 x - (2 m+ \ )sinx + m = 0 có nghiém x < 

A. -1 < m < 0. B. 1 < m < 2. C. -1 < m < 0. 

Hu'áns dan siáir . 

Chon C. 


k n 3 

;0 


D. 0 < 771 < 1. 


Vái a: ■ 


k n 3 

;0 


-1 < sin x < 0 


2 sin 2 x - (2/71 + 1) sinx + ?n = 0 <=> 


1 

sin x — — 
2 

sin x = 771 


Cáu 31: Tim tát cá các ho nghiém cúa phrrong trinh: eos 2 a: - 4 eos a: + 3 = 0 . 


A . x = n J rk2n (k e Z). 

C. x = k2n (k e Z). 

Hu'áns dan siáir . 

Chon C. 

eos 2 a: -4 eos a:+ 3 = 0 <=> 


n 


B. x = — vk2n (kZ). 
2 

D. x = kn (k e Z). 


cosx = l 


cosa: 


= 3(WV) 


<=> x = k2n (k eZ). 


Cáu 32: Giái phrrong trinh 2cos 2 x-3cosx+ 1 = 0 


n 


A. x =- vk2n, k e Z . 

3 


C. x = — + k2n, k e Z . 
_3 

Hu’áns dan siáir . 

Chon B. 

2cos 2 x-3cosx + l = 0 <=> 


7r 


B. j£27r, ± — + k2n, k e Z|. 
D. x-k2n , k eZ. 


eos x = 1 

1 

eos x = — 
2 


Vói cosx = l o x = k2?i,k eZ. 

1 7ZT 

Vói cosx = — <=> x = + — + k2n,k e Z 

2 3 

Cáu 33: Phrrong trinh eos 2x + 2 eos x -11 = 0 có táp nghiém la: 

A. x = árceos (-3) + k2n, k g Z , x = árceos (-2) + &2;r, leZ. 

B. 0. 

C. x = árceos(-2) + &2;t, k g Z . 

D. x = árceos(-3) + £27 t, leZ. 
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Hu&ng dan giair . 

Chon B. 

cos2x + 2cosx -11 = 0 <=> 2cos 2 x — 2cosx —12 = 0 <=> 

Cáu 34: Phirong trinh nao sau dáy vo nghiem: 

A. sin x + 3 = 0. 

C. tan x + 3 = 0 . 

Hu&ng dan giair . 

Chon A. 

sin x + 3 = 0 <=> sin x = -3 < -1 => PT vo nghiem. 

JC X 

Cáu 35: Phirong trinh: sin 2: — 2 eos — + 2 = 0 có nghiem la: 


eos x = 3 
eos x = -2 


vo nghiem. 


B. 2cos 2 x-cosx-l = 0. 
D. 3 sin x - 2 = 0 . 


A. x-kn,k eZ 

Hu&ng dan giai: 

Chon D. 


3 3 

B. x = k3n,k e Z 


C. x-k2rc,k e Z 


D. x = k6n,k<E Z 


f 


Tacó: sin" —-2cos —+ 2 = 0 <=> 
3 3 


* i 

eos — = 1 


1 — eos" — 

3 j 


2cos —+ 2 = 0 <=í> eos 2 — + 2eos — — 3 = 0. 


<=> — = kln <=> x = k6n (k e Z). 

eos — = -3 (vn) 

3 


Cáu 36: Phu’O'ng trinh : eos 2 2x + eos 2x - — = 0 có nghiem la 


A. x = í —+ k,l:e Z. 
3 

C. x = í- + k,leZ. 

6 


Hu&ng dan giair . 

Chon B. 


eos" 2x + eos 2x — = 0 <=> 


eos 2x = — 
2 


eos 2x = — (VN) 
2 


K 


B. x = ±—I- kn,k e Z . 
3 


n 


D. x = ±—hl2ff,leZ. 
6 


j ^ j ^ 

<ü> eos 2x = eos — <=> 2x = ± — + kln x = ± — + kn 
3 3 6 

Cáu 37: Nghiem cúa phuxmg trinh eos 2 x - cosx = 0 thóa diéu kien 0 < x < n : 

A. x = —. B. x = —. C. x = —. 

2 4 

Hu&ng dan giái: 

Chon B. 


D. x = — 


Ta có cos ? x — cosx = 0 <=> cosx (cosx- 1) = 0 
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eos x = 0 
eos* -1 = 0 


Vói 0 <X<7t <=> 


n , 

x = — + kn, . 

2 (fceZ) 

x = k2n 


0 < — + kn<n, . 

2 (ileZ)o 

0<klK < n 


1 / 1 

— < k < — 

2 2 


0 <k< — 
2 


i (leZ)o 


k= 0 
VN 


n 

x = — 
2 


' 7T" StT" 

Cáu 38: Nghiem cúa phirong trinh eos 2 x + eosx = 0 thóa diéu kien: — < x < —. 


A. x = n . 

Hu'áns dan siái:: 

Chon A. 


eos" x + cos x = 0 


B. x = — . 


2n 

C. x = —. 
2 


3 n 

D. x =-. 

2 


eos x = 0 
cosx = -l 


n , 

x = —i -kn , s 
2 (ke Z) 

X = 7V + k27t 


TC 3 TC 

Vi — < x < — nén nghiem cúa phirong trinh la x-n. 

Cáu 39: Nghiem cúa phirong trinh 3eos 2 x = - 8eos x-5 la: 

A . x = kn . B.x = K + k2K. C. x = k2n. 


n 


D. x = ± — vk2n . 
2 


Hiváng dan siái:: 

Chon B. 

3eos 2 x = - 8eos x- 5 <=> 3eos 2 x + 8cosx + 5 = 0 <=> 
Cáu 40: Nghiem cúa pt 2cos2x + 2cosx- \¡2 = 0 


cosx = -l 

5 <=> x = n + k2n (k e Z). 


n 

A. x-±— + k2n 
4 


71 

B. x = ±—vkn 
4 


eos X = — 
3 


C. x-±—+k2n 
3 


n 

D. x = +— vkn 
3 


Hu-óng dan siái:: 

Chon A 

2cos 2x + 2 eos x-\Í2 = 0 

2(2cos 2 x-l) + 2cosx-V2 =0 
<=> 4 eos 2 x + 2 eos x - 2 - V2 = 0 

V2 


<=> 


cosx = 


cosx = - 


(i-m/5) 


( loai ) 


Cáu 41: Phu’OTig trinh 2eos 2 x + 3cosx —2 = 0 có nghiem la 


n 


A. ±— vk2n,k e Z . 
6 


n 


B. ±— vk2n.k e Z . 
3 
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C. ± — + k2n,k^ r L. 
3 

Huáns dan siái: 

ChonB 


2cos x+3cosx-2 = 0 <=> 


D. — + k2n,k e Z , 
3 


1 

eos X = — 
2 


n 


<=> x = ± — Vk2n,k e Z . 
3 


eos x = -2{vn) 

Cáu 42: Phirong trinh hrong giác: sin 2 x-3cos x-4 -0 có nghiem la 

A. x = — — + k2n,k&’L B. x = -n + k2n,k eZ C. x = — + kn,k e Z D. Vó nghiem 

2 6 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Tacó: sin 2 x-3cosx-4 = 0 <íí>(1-cos 2 x)-3cosx-4 = 0 <»cos 2 ,y+3cosa; + 3 = 0 
Dát t = eos x (-1 < t < l). Phirong trinh tro thánh: r + 3/ + 3 = 0 (pt vó nghiem) 

Vay phirong trinh da cho vó nghiem. 

Cáu 43: Phirong trinh luorig giác: eos 2 x + 2cosx - 3 = 0 có nghiem la 


A. x-k2n,k eZ 

Huáns dan siái: 

Chon A. 


B. x = 0 


n 


C. x = — \-k2n,k e Z 
2 


D. Vó nghiem 


Dát t = eos x (-1 < t < l). Phirong trinh tro thánh: t + 2t -3 = 0 <=> 
Vói t = 1 <=> eos x = 1 <^>x = k2n (k e Z). 


t = 1 

t = - 3 (/) 


Cáu 44: Phirong trinh sin 2 2x - 2 eos 2 x + — = 0 có nghiem la 


A. x = ± — + kn,k <e Z. 
6 

C. x = ± — + kn ,,k eZ . 
3 


7T 


B. x = ±—I -kn,k e Z . 

4 

D. x = ±^ L + kn,k e Z . 
3 


Huáns dan siái: 

Chon A 

3 ^ 3 

sin 2 2x - 2 eos 2 x + — = 0 <=>1- eos 2 2x -1 - cos2x+ — = 0 

4 4 


<=> -eos 2 2x - cos2x + — = 0 <=> 


-3 

cos2x = — {vn) 

<y>2x = ±— + k2n<y>x = ±— + kn,k^ r L 
0 1 3 6 

cos2x = — 

2 


-n 


Cáu 45: Ho nghiem cüa phu’ong trinh eos’ 2x-cos 2x- 2 = 0 la 
. n , _ n kn 

2 2 2 
Huáns dan siair . 

Chon A. 


C. - \-k2n . 

2 


n 


D. — vk2n. 
2 
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eos 1 2x-cos2r-2 = 0<4> 


cos2x = -l 
eos 2x - 2 (VN) 


cos2x = -1 <=> 2x = n + k2n <=> x = — + kn (&eZ). 

2 

Cáu 46: Ho nghiem cüa phuong trinh 3 eos 4x + 2 eos 2x - 5 = 0 la 

A. k2n. \3.— + k2n. C. kn . 

3 


D. ~-+k2n. 
3 


Hwáng dan siáir . 

Chon C. 

3 eos 4.x:+ 2 eos 2.x:-5 = 0 


<=> 3(2cos 2 2x:-l) + 2cos2x:-5 = 0 <=> 6eos 2 2.x: + 2cos 2xc-8 = 0 <=> 


eos 2x = 1 


eos 2x = — (VN) 
3 


cos2xr = 1 <» 2x = k2n <s> x = kn (£eZ). 

Cáu 47: Các ho nghiem cüa phuong trinh 3sin 2 2.\' + 3eos 2x-3-0 la 


A 7 ^ 7 Tí 

A. kn\—\-k — . 

4 2 

Hiváng dan siáir . 

Chon A. 

3 sin 2 2x + 3 eos 2x-3-0 


T» 7 71 , 71 

B. kn\ - \~ k —, 

4 2 


C. kn\—\~kn 
4 


D. kn;-— + kn. 
4 


3(l-eos 2 2x:) + 3cos 2x-3 = 0 -3cos 2 2x: + 3cos 2x = 0 <=> 

+) eos 2x = 1 <=> 2x = k2n <=> x = kn (k e Z). 

+) cos2x: = 0<=> 2x = — + kn <=> x = — + (k eZ). 

2 4 2 


Cáu 48: Nghiem cüa phuong trinh 2eos" 
la: 


eos 2.x: = 1 
eos 2x = 0 


( K 2 

2.x: H— 


2x -\— 

+ 3 eos 

l 3 J 


l 3) 


-5 = 0 trong khoáng 


3 n 3 n 


^ í In _ n _ 57t] 

' T’6’I 


g í In _ n 3n 
' \ 6~~6 ’~6 


In' n _ 5;rl J ln _ n .5^] 

T’TTr ' T’7i 


Hu’&ng dan siái : : 

Chon D. 


2cos~ 





2x -\— 

+ 3 eos 

2x -\— 

l 3 J 


l 3 J 


-5 = 0<^ 



' n N 

eos 

2.x: H— 


l 3 J 


^ 7 ^ 

eos 

2.x: H— 


l 3 J 


= 1 


= - — (Lom) . 


eos 


^9 , ^ 

2xM— 

V 3y 


= \<^>2x + — = k2n: <=> x: = - — + kn (k e Z) 


7T 
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2>n n , 2>n 4 5 

Theo de ra-< x =- + kn < — <=> — < k < - 

2 6 2 3 3 


Cáu 49: Giái phirong trinh 3 eos x + 2 eos x 5-0 


k = -1 
k = 0 ; 
k = 1 


X = -- 


7 n 


x = - 


6 
n 
~6 
5n 


x = 


A. x = kn . 

Hwóng dan siái: : 

Chon D. 


B. x = - — + kn. 
2 


C. x = — + kln. 
2 


D. x = k2K. 


Ta có:3cos 2 ;c + 2cos;t-5 = 0 <=> cos.x = l hoác cosx = -- (loai vi-l< cosx< 1). 

Khi dó, eos x = 1 x = k2n [k e Z). 

Cáu 50: Phirong trinh sin 2 x + sin 2 2x = 1 có nghiem la: 


71 7 

x = — vkn 
2 

x = ± — + k7t 
6 

k , n 

x = - Yk — 

12 3 

x =- Ykn 

3 


(k e Z). 


B. 


n , n 
x = —Yk — 
3 2 

n i 

x = - Ykn 

4 


D. Yo nghiem. 


Huáng dan giáir . 

Chon A. 

Ta có sin 2 x + sin 2 2x = 1 <=> 1 - eos 2x + 2(1 - eos 2 2x) = 2 <=> 2cos 2 2x + eos 2x -1 = 0. 


<=> 


eos 2x = -l 

2x = n + k2n 

1 <=> 

n ^ 

eos 2x = — 

2x = ±— Yk2n 

L 2 

L 3 


71 i 

x = —Ykn 
2 

x = ± —Y kn 
6 


(keZ). 


Cáu 51 : Phirong trinh tan 2 x + 5 tan x - 6 = 0 có nghiem la: 


A. x = ^- + &7r;x = arctan(-6) + /:7r (leZ) 


7Z 

C. x = — + k2n\x = arctan(-6) + k2n (leZ) 

B. x = -^ + kn;x = arctan(-6) + k2n (leZ) 

D. x = kn\x = arctan(-6) + kn [k e Z). 

Huáng dan giái: 

Chon A. 

Bat t = tan x , phirong trinh tro thánh: t 2 + 5t - 6 = 0 <=> 


í = l 
t = — 6 
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Vói t = 1 ta có tan x = 1 = ^ + 

Vói t = — 6 ta có tan x = -6 <=> x = arctan (-6) + k;r (k e Z). 
Cáu 52: Giái phuang trinh V3 tan 2 x - (l + \¡3 jtan x +1 = O 


7T 7T 

A. x = — vkn,x = — 

4 6 

C. x = — + k2n, x = — + k2n, k e Z . 
4 6 


B. x = — + k2n, x = — + k2;r, k e Z . 
3 4 

D. x = — l -kn,x = — \-kn,k & 7L. 

3 6 


Hiráng dan eiai: \ 

Chon A. 


\Í3 tan 2 x-^l + jtanx + 1 = 0 


tan x = 1 


tanx = 




n 


Vói tanx = 1 <=> x = —b kn,k e Z 
4 

Vói tan x = <=> x = — + kn,k e Z 

3 6 


Cáu 53: Phuang trinh tanx + 3cotx = 4 (vói. k G ^ .) có nghiém la: 


71 

A. —bk2;r, arctan 3+ k27r . 
4 

C. arctan 4 + kn. 

Hiráng dan giair . 

Chon D. 

Diéu kién x^krz. 


B. - + bT. 

4 

K 

D. — + kn, arctan 3 + kn . 
4 


tan x + 3 cot x = 4 <» tan 2 x - 4 tan x + 3 = 0 <» 

tan x = 3 => x = arctan 3 + kn 

Cáu 54: Phuang trinh tanx + 3cotx = 4 (vói k e Z) có nghiém la 


tanx = l=>x = — + kn , . 

4 (ke Z). 


71 

A. —b kln, arctan 3 + kln 
4 

C. arctan 4 + kn . 

Hiráng dan giair . 

Chon D. 


B. - + kn. 

4 

71 

D. — + kn, arctan 3 + kn . 
4 


n 


Dk: sin 2x ^ 0 <=> x ^ kn <=> x ^ k —. 

2 

Vói diéu kién trén, phuang trinh da cho tuong duang vói. 

tan x = 1 


tan" x - 4 tan x + 3 = 0 <=> 


tan x = 3 


<=> 


4 [k e Z). 

x = arctan 3 + kn 

Cáu 55: Phuang trinh V3 tan 2 x - (3 + y¡3 ) tan x + 3 = 0 có nghiém la 


n 7 

x = — + kn 
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71 7 

x = — vkn 


n 

x = - vkn 


71 7 

x = — vkn 


4 

71 7 

x = — vkn 

L 3 

B. 

4 

71 7 

x = — v kn 
( 3 

C. 

4 

x = -—-kn 

L 3 

D. 


n i 
x =- vkn 

4 

x = - vkn 

3 


Hwáns dan giair . 

Chon A. 


V3tan° x-(3 + V / 3)tanx + 3 = 0<íí> 


tan x = 1 
tan x = \Í3 


+) tan x = 1 o x = — + kn (ke.1i). 
4 


+) tan x = y/3 <=> x = — + kn (k e Z). 

Cáu 56: Phirong trinh 2 tan 2 x + 3 tan x +1 = 0 có nghiem la 


A. kn (k el). 


C. — + k2n, arctan(~—) (k e Z). 
2 2 


n 


1, 


B. — + kn\ arctan(-—) (k e 12). 
n 1 

D. -b kn\ arctant—) + kn (ke Z). 

4 2 


Hu'&ns dan giair . 

Chon D. 


Ta có 2 tan" x + 3 tan x +1 = 0 <=> 


tan x = — 

2 <=> 

tanx = -1 


x = arctan 


í 13 


V 


+ kn 


(k e Z). 


n i 

x = - vkn 

4 


A. - vkn. 

8 


tan 2x-3tan2x + 2 = 0<=> 


B. — + kn. 


C. ~-+k~. 
8 2 


Cáu 57 : Mót ho nghiem cúa phirong trinh tan 2x - 3 tan 2x + 2- 0 la 
n 

+ kn. a. 

8 

Hiráns dan siái : : 

Chon D. 

tan 2x = 1 
tan 2x-2 


n . n 
D. — + k — . 
8 2 


TC TC K.7C 

+) tan 2x = 1 <=> 2x = — vkn x = —l- (k e Z). 

4 8 2 

. „ , arctan 2 kn , , 

+) tan 2x = 2 <=> 2x = arctan 2 + kn <=> x =-+ — (k e Z). 

2 2 

Cáu 58: Ho nghiem cúa phu’ang trinh 3 tan 2x + 2 cot 2x - 5 = 0 la 


1L J L J L TC 

A. ~— + k—. B. — + k — , 

4~ 2 4 2 

Hu&ns dan siái : : 

Chon D. 

DK 2x^k — <^x^k — 

2 4 • 

3 tan 2x + 2 cot 2x - 5 = 0 <» 3 tan 2 2x - 5 tan 2x + 2 = 0 


„ 1 2 n 

C. —arctan — +k — . 
2 3 2 


1 2 n 

D. — arctan — + k — . 

2 3 2 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dansvietdons.bacsians.vn@smail.com 

F acebook: https://www.facebook.com/dongpay 


Trang 34 






















ST&BS: Th.S Dáng ViétDdng Truong THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS va GT11 


<s> 



71 

tan 2x = 1 

2x = —h kn 

4 

2 <=> 

<=> 

tan 2x = — 

„ 2 , 

3 

2x = arctan — + kn 


L 3 L 


n . n 
x = —\-k — 

8 2 

1 2 n 

x = —arctan — + k — 

2 3 2 


(fceZ). 


A. 


Cáu 59: Trong các nghiém sau, nghiém ám lán nhát cúa phuong trinh 2 tan 2 x + 5 tan x + 3 = 0 la 

B. . C. D. . 

3_ 4 6 6 

Hwóng dan giái : : 

Chon B. 

Düng chúc náng CALC cúa máy tính dé kiém tra. 


Cáu 60: So nghiém cúa phuong trinh 2 tan x - 2cot x - 3 = 0 trong khoáng 

A. 2 . B. 1. C. 4 . 

Hu’óng dan giáir . 

Chon D. 


f n ^ 

— \n 


la: 


D. 3. 


Diéu kién: sin 2x^0 . 

Phuong trinh: 2 tan x - 2 cot x - 3 = 0 . 

tan x = 2 

<=> 2 tan 2 x -3 tan x - 2 = 0 <=> 


1 


tan x = — 
2 


Dúng duong trón luong giác ta tháy trén khoáng 


^ n ^ 
v z y 


phuong t rin h có 3 nghiém. 


Cáu 61: Giái phuong trinh : tan x + 2 tan x + 1 - 0 


. n , n 
A. —t k —. 

4 - 2 

Hu'áng dan giáir . 

Chon B. 


B. ~— + kn. 
4 


C. — + kln. 
2 


D. kn . 


Tacó: tan 2 x + 2tanx + l = 0 <» tanx = -1 <=> x = ~^ + kn (fceZ). 
Cáu 62: Nghiém cúa phuong trinh tan x + cot x = -2 la 


n 


A. x = — vk2n,k e Z . 

4 

C. x = —+kn,k e Z. 

4 

Hiráng dan giái: 

Chon D 

tan x + cot x = -2 

71 

Diéu kién: x^k — 

2 

tan x + cot x = -2 <=> tan x + ■ 


B. x = —— + k27i,k e Z . 
4 

D. x = —+ te,l:eZ. 

4 


1 


tanx 


= -2 


-n 


<íí>tan"x + 2tanx + l = 0 <=> tanx = -l <=>x = — + k^,keZ 

4 
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Cáu 63: Phrrong trinh —^-4— = -cot 


l-tan~x 2 


k n^ 

x-i — 
v 4 


có nghiém la: 


A. x- — + kn. 

3 

Hu'&ns dan siái: 

Chon D. 


.. 71,71 

B. x = —h k — 
6 2 


„ 77 . 71 

C. X =- Vk — 

8 4 


n , n 

D. x = vk—. 

12 3 


\ 7T TC 

Diéu kién: x ^ —i- kn\x^— + k—,keZ 
2 4 2 


tana: 1 

= —cot 


f n \ 

n— 
v 4 


l-tan 2 x 2 

2 tan a: 1 -tanx 

<=> 


<=> 


1 - tan x tan — 
2 tan x 4 


1 -tan" x 


tan x + tan 


n 


l-tan“x 1 + tanx 


2 tan a: = (l-tana:)" 


<=> tan" x-4tanx +1 = 0 <=> 


tan a: = 2 + V3 


<s> 


tan a: = 2 - V3 

Cáu 64: Phrrong trinh 2\Í2 (sin a: + eos a:).eos a: = 3 + eos 2a: có nghiém la: 


5;r , 

x = - vkn 

12 

71 7 

x = - vkn 

12 


(keZ) 


71 


A. x = — -vkn, k e Z. 
6 


n 


77 


C. x- — + k2n, ke Z. 
3 


B. x =- vkn, k e Z. 

6 

D. Yo nghiém. 


Hiráns dan siái: 

Chon D. 

Ta có: 2 V 2 (sin a: + eos a:).eos a: = 3 + cos2x 

<=> 2 V 2 sin xcos x + 2 V 2 eos 2 x = 3cos 2 x + 3 sin 2 x + eos 2 x - sin 2 x 


<=>sin 2 x-V 2 


sin xcos x + 


(2-V2 j( 


)cos“x = 0 

<=> tan 2 x - V 2 tan x + (2 - \¡2 j = 0 (vi eos x = 0 khóng la nghiém cüa phirong trinh) 
Phrrong trinh vó nghiém. 


Cáu 65: Giái phrrong trinh 5 


A. x = ± — + k2n, ke Z. 
3 

C. x = ± — + kn, ke Z. 

3 

Hiráns dan siái: 

Chon A 


f 


sin x + ■ 


v 


sin3x + cos3x 
l + 2 sin 2 x 


f 


pt 5 


sin x + ■ 


v 


3sinx-4sin x + 4cos x-3cosx 
1 + 2 sin 2 x 


= eos 2x + 3 . 


B. x = ± — + k2n, ke Z. 
6 

D. x = ± — + kn, keZ. 

6 


= eos 2x + 3 
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<=> 5 


sinx + - 


3 (sin x - eos x)- 4 (sin 3 x- eos 3 x'' ' 


l + 2sin2x 


= cos2x + 3 


<=> 5(sinx-sinx + cosx) = 2cos^ x-1 + 3 <=> 2cos 2 x-5cosx + 2 = 0 <=> 


1 

eos x = - n , „ 

2 <=> x = ±— vk2n 

o 3 

cosx = 2 


1 4 tcLQ X , , 

Cáu 66: Cho phirong trinh — eos 4x H-»— = m • De phirong trinh vo nghiém, các giá tri cüa tham so m 

2 1 + tan x 

phái thóa man diéu kién: 


B. 0 < m < 1. 

5 3 

D. m <— haym> —. 
2 2 


A. — <m< 0 . 

2 

3 

C. 1 < m < —. 

2 

Hu’áns dan siái: 

ChonD 

- K 

Diéu kién x ^ k eZ . 

2 

1 4 tan x 1 2 

— cos4x +- T— = m cos4x + 4tanx.cos“x = m cos4x + 8sinx.cosx = 2m . 

2 1 + tan" x 2 

<=> 1- 2sin 2 2x + 4sin2x = 2m <=>2sin 2 2x-4sin2x + 2m-l = 0 (l) 

Dat t = sin2x => t e (—1;l) \ {0}. 

(l) trothánh 2 1 2 -4 1 + 2m -1 = 0 (2), A'= 4- 4m + 2 = 6- Am . 

Ta xét (l) có nghiém, túc la (2) có nghiém t o e [— 1; 1 ]. 

3 

Néu A' = 0<=>m = —. (2) có nghiémkép la t = 1, loai do t = le [-1;l]\{0}. 


Néu A' > 0 <=> m < —. 

2 


1 


Néu (2) có nghiém t = 0 => m = — => nghiém con lai la t = 2 £ [—1;l] \ {0} . 


Khi m =+ — thi (2) phái có hai nghiém thoá 


-1 < t, < 1 


-1 < t 2 < 1 


Giái (a), (a) <=> 


Giái (b), (b) « 


í 2 - \¡6 - 4m > -2 j \¡6- 4m < 4 
2-yj6- 4m < 2 \y¡6-4m > 0 

2 + y¡6- 4 m > -2 j -Jó- 4 m > -4 

2 +y/6- 4 ni < 2 \y[6--4m <0 


<=> 


2- yj6-4m , x 

- 1 <- <1 (a) 

2 v ’ 

2 + y¡6-4m , s 

- 1 <- <1 (b) 


5 

m > — 

2 5 3 

<=> — < m < —. 
3 2 2 

TO < — 

2 


<íí> to e 0 . 


5 3 

Khi dó, (l) có nghiém khi —— < m < — . 
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Váy (l) vo nghiém khi m < — ^ hoác m> ^ . 


Cáu 67: Phirong trinh: 48 - 


A. x = — + k —, k g Z. 

16 4 

C. x = — + k — , k e Z. 
_8 4 

Hiráns dan siái: 

ChonC 


1 


eos 4 x sin 2 x 


(l + cot 2x.cot x) = 0 có các nghiém la 


B. x = — 

7 K 

+ /c —. 

, k eZ 

12 

4 


„ 7z: 


k eZ 

D. x = — 

+ k —, 

4 

4 



n 


Diéu kién: sin 2x 0 <=> x ^ k —. 

2 


Tacó: l + cot2x.cotx = 

sin2x.sinx 

Do dó, phuxrng trinh tu'ong dirong: 


cos2x.cosx + sin2x.sinx cos(2x-x) 1 


48- 


1 1 sin 4 x + cos 4 x 

= 0 <» 


2shrx.cosx 2sinx 


= 48 1 - — sin 2 2x = 3sin 4 2x 


eos 4 x sin 4 x 


(si 


sin x. eos x 


1 


Bát t = sin 2 2x , 0 < t < 1 (Do diéu kién sin 2x ^ 0 ). Phirong trinh tro thánh: 


1-—t = 3r <=> 
2 


t =— ( n ) 
2 V ’ 

‘-fw 


1 TC kjT 

Suy ra: sin 2 2x = — <=> eos 4x = 0 <=> x = —l- , k e Z 

2 8 4 

Cáu 68 : Phirong trinh eos 2x + sin 2 x + 2 eos x + 1 = 0 có nghiém la 
x = k2n 

jt ,ke Z. B. x = n + k2n, k eZ. 

x = — + k2n 
3 


n 


C. x = — vk2n , k e Z. 
3 


D. 


K . 

x = —vkn 


n i 
x =-bk7r 

3 


, k eZ. 


Hueñis dan siái: 

ChonB 

cos2x + sin 2 x + 2cosx +1 = 0 o 2eos 2 x —1 +1 - eos" x + 2eos x +1 = 0 
<=> eos 2 x + 2eosx +1 = 0 <=> eosx = -1 <=> x = ;r+ k2;r (k e Z) 


Cáu 69: Phirong trinh: eos 4 x + sin 4 x + eos 
A. x = k2n(k e Z). 

C. x = k47r(k e Z). 

Huáns dan siái: 


x + cos 

( n 3 

x- 

.sin 

3x- 


l 4 J 


l 4 J 


- — = 0 có nghiém la: 


B. x = k3/c( y k e Z). 


D. x = ^ + k(^eZ). 
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Chon D. 


eos 4 x + sin 4 x + cos 

k 7:^ 

x - 

.sin 

f, 7:^ 


l 4 J 


l 4 ) 


3 ,1.2, 1 

— = 0 <=> 1 —sin 2 x + — 
2 2 2 


í 


sin 


, n 

4x - 

2 


+ sin( 2 x) 


- 1=0 

2 


<=> 1 - — sin^ 2x +— (-eos 4x + sin 2x) - — = 0 <=> 1 - — sin 1 2x + — - (l - 2 sin 2 2x) + sin 2x 
2 2 V 2 2 2 L v ' 


1 , 1 

<=> — sin" 2x+— sin 2 x-l = 0 <=> 
2 2 


2 

sin 2 x = 1 


1 - 1=0 
j 2 


. <=> 2 x = — + 2kn <=>x = - + k,(¿eZ). 
sin 2x = -2 (VN) 2 4 v ’ 


Cáu 70: Phucmg trinh sin 3x + eos 2x = 1 + 2 sin x eos 2x tuong dirong vói phirong trinh: 


sin x = 0 
sin x = 1 


B. 


sin a; = 0 
sinx = -l 


sin x = 0 
1 • 

sin x = — 
2 


D. 


sin x = 0 

1 • 

sin x = — 
2 


Hiráng dan giái: 

Chon C. 

Phirong trinh sin 3x + eos 2x = 1 + sin 3x - sin x 

sin x = 0 


<=> 2 sin" x-sin x = 0 <=> 


sin x = ■ 


1 • 


Cáu 71: Tóng tát cá các nghiém cüa phirong trinh eos 5x + eos 2x + 2 sin3xsin 2x = 0 tren [0; 2;r] la 

A. 3 k . B. 4 n . C. 5 n . D. 6n . 

Hu’áng dan giái: 

Chon A 


pt<¿> cos5x+cos2x-cos5x+cosx = 0 <=> 2 cos 2 x + cosx -1 = 0 <=> 

Vi x e [0;27 t] {tt,• Vay tóng các nghiém la 3 n . 

r eos 4x 

Cáu 72: So nghiém cúa phirong trinh-= tan2x trong khoáng 


eos x = -1 
1 

eos x = — 
2 


x = 7T + k 2n 

x = ± — + k2n 
3 


cos 2 x 


k 

*2, 

v 


la: 


A. 2 . B. 4 

Hu’&ng dan giái: 

Chon A 

Diéu kién: cos2x ^ 0 <=> sin2x ^ ±1 
cos4x 


C. 5. 


D. 3 


Ta có : 


<=> 


cos 2 x 
sin 2 x = -1 (/) 

sin 2 x = — (n) 
2 v ; 


= tan 2 x <s> cos4x = sin 2 x <»l- 2 sin 2 2 x = sin 2 x <» 2 sin 2 2 x + sin 2 x-l = 0 


<=> 


n . 

x = — vkn 
6 

n , 

x = — vkn 
3 


(ke Z) 


Vi xe 


k 

0 ; 1 , 

V z 


n n 

■ x — —; x = — 
6 3 


Cáu 73: Nghiém phirong trinh 


eos x (eos x + 2 sin x) + 3 sin x (sin x + V5) 
sin 2 x-l 
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A. x = ± — + k2n . ke Z. 

4 

C. x = - — + k2n , x- —— + k2n , ke Z. 

. 4 4 

Hueñis dan siái: 

Chon D 


n 


B. x =- vkn , k e Z . 

4 


7r 


D. x =- 1 - A:2tt , k e7L. 

4 


, K 

Diéu kién sin 2 x -1 ^ 0 <» x ^ —b kjz <» s 

4 


n , „ 
x;* —+ £2;r 

4 

3;r , _ 

x^-b£ 2 ;r 

4 




<=> eos 2 x + 2eosx.sin x + 3sin 2 x + 3>/2 sinx = sin 2x-l <=> 2 sin 1 x + 3V2 sinx + 1 = 0 


<=> 


sin x = — 


V2 


2 <=> 


sinx 


= ^ 


x = ~— + klK 

4 71 

<=> x =-b£ 2 ;r 

57T 4 

x = ——b k2iz (l ^ 


Cáu 74: Cho phircmg trinh eos 5xeos x = eos 4x eos 2x + 3cos 2 x + I. Các nghiém thuoc khoáng 
{-n\n) cüa phirong trinh la: 

2 K 71 „ 71 2 K ^ 71 K „ 7T 71 

A. - B. -,— . C. - D. - 

3 3 33 24 22 

Hmilis dan siái: : 

Chon D 

Phirong trinh <=> cos5xcosx = cos4xcos2x + 3cos 2 x +1 

<=> ^ (eos 6 x + eos 4x) = ^ (eos 6 x + eos 2x) + 3cos 2 x +1 <?í> eos 4x = eos 2x + 6 cos 2 x + 2 

<=> 2cos 2 2x -1 = eos 2x + 3 + 3cos2x + 2 

cos 2 x = -l n 


<=> 2 eos' 2 x - 4cos 2 x - 6 = 0 <=> 


<=> x = — vkn,k e Z. 
cos2x = 3(PTVN) 2 


71 71 

Vay các nghiém thuoc khoáng (-n\7t} cüa phirong trinh la x = - — ,x = —. 

CÁCH KHÁC: 


n n 


Düng chúc náng |CACL| cüa máy tính cám tay (casio 570 VN Plus, ...), kiém tra giá tri x = — — ,x = — 
cüa dáp án D thóa. 

Cáu 75: Phirong trinh: sin 4 x + sin 4 


( 

• 4 


X H- 

+ sin 

X - 

l 4) 


l 4) 


= — có nghiém la: 


n . n 
A. x = —b k —. 
_8 4 

Hueñis dan sidi: : 

Chon B 


sin 4 x + sin 4 


í 


f 

^ \ 

n 

• 4 

71 


+ sin 

x - 

— 

l 4) 


\ 

4 J 


.. k , 71 
B. x = —b k —. 
4 2 


5 

4 


„ 71 , 

C. x- —b kn. 

2 


D. x = n ikln . 
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( n\ 

2 1 


f 

7t3 

1-cos 2xh— 

+— 

1 — eos 

2x- 


L l 2 JJ 

4 


\ 

2 J. 


<»—(l-cos 2 x) + — 
4 v ’ 4 


<=>(l-cos2x) +(l + sin2x ) 2 + (l-sin2x)~ -5 


5 

4 


<=>l-2cos2x + cos“2x + l + 2sin2x + sin 2x + l-2sin2x + sin 2 = 5 


- 2 cos 2 x + sin 1 2x -1 = O <=> eos 2 2x + 2 cos 2x = 0 <=> 


CACH KHAC: 


eos 2 .x: = 0 n n 

<=> x = —l -k — ieZ. 
eos 2.x; = -2{PTVN) 4 2 


Düng chúc náng |CACL| cúa máy tính cám tay (nhu CASIO 570 VN Plus, ...). 

+ 4 sin x = 2 + V2 (1 - sin x) có nghiem la: 


Cáu 76: Phuong trinh: eos 

( 9 n'] 

2x -\— 

+ eos 

\2x- —1 


l 4 J 


l 4 J 


K 

x =- vk2n 

12 

B. 

1 

w 

ll 

ON | ít 
+ 

?Ñ- 

>1 

C. 

x = — + k2jt 

3 

D. 

x = ^-^- + k2n 

12 


x = — + k2n 

6 


2 n , _ 

x =- vkln 

3 



n 

x = — \-k2n 
4 

x = — + k2n 
4 


Hivóns dan giáir . 

ChonB 


eos 

( n 3 

2 x H- 

+ eos 

f 2 x - —1 


l 4 J 


l 4 J 


+ 4sinx = 2 + y¡2 (l -sinx) 

•G> —|= (eos 2x - sin 2x) + (sin 2x + eos 2x) + 4 sin x = 2 + y¡2 (l - sin x) 

<=> V2cos2x + 4sinx = 2 + y¡2 (l-sinx) 

<=>V2(l- 2sin 2 x) + 4sinx - 2- V2 (l-sinx) = 0 2^¡2 sin 1 x — ( 4 +V 2 ) sin x + 2 = 0 


<=> 


sinx = y[2(PTVN) 




sinx = — 
2 


X = — + k2n 
6 

x = —— + k 2 ji 
6 


(ke Z) 


CACH KHAC:_ 

Düng chúc náng CACL cúa máy tính cám tay (nhu CASIO 570 VN Plus, ...). 


■> TC TC 71 \ 

Kiém tra giá tri x = — cúa dáp án A, x ~~ cua dáp án C, x = — cúa dáp án D déu khóng thóa 

phuong trinh (chú y chi láy mót giá tri cúa ho nghiem dé thü cho dan gián, các giá tri láy ra khóng 

, n 

thuóc ho nghiem cúa dáp án khác ); kiém tra giá tri x = — cúa dáp án B thóa phuong trinh. 

6 

, n n 

Kiém tra giá tri x = — cúa dáp án A, x = — cúa dáp án C, x = n cúa dáp án D déu khóng thóa 

8 2 

phuong trinh (chú y chi láy mót giá tri cúa ho nghiem dé thü cho dan gián, các giá tri láy ra khóng 

, n 

thuóc ho nghiem cúa dáp án khác); kiém tra giá tri x = — cúa dáp án B thóa phuong trinh. 
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í 


sin x + ■ 


v 


B. 


sin3x + cos3x 
1 + 2 sin 2 x 


Cáu 77: Cho phirong trinh: 

khoáng (0;27r)lá: 

n 5 n 

A. —,—. 

12 y 1 

Huáng dan giai: : 

ChonD 

Diéu kién: sin2x^-—. Phirang trinh da cho tircmg dircmg: 


3 + eos 2x 


Các nghiém cúa phu’ong trinh thuóc 


n 5 n 
~ 6’~6 


c.F-, 

4 4 


sin x + - 


3sinx-4shrx + 4cos 3 x-3cosx 


v 


<=> sin x + 


<ü> sin x + 


<» sin x + 


<ü> sin x - 


l + 2 sin 2 x 


3 + cos2x 


3 (sin x - eos x) - 4 (sin 3 x - eos 3 x) 3 + cos 2x 

l + 2sin2x 5 

3 (sin x - cos x) - 4 (sin x - cos x) (l + sin x.cos x) 3 + cos 2x 
l + 2sin2x 5 

(sin x - cos x) (-1 - 4 sin x.cos x) 3 + cos 2x 
l + 2sin2x 5 

(sinx-cosx)(l + 2 sin 2 x) 3 + cos 2 x 


<=> sin x - sin x + cos x = 


1 + 2 sin 2 x 

3 + cos2x 


<=> 5cos x = 3 + cos 2x 


D. 


71 5 n 

I’T 


<»2cos x-5cosx + 2 = 0<íí> 


cosx = — 
2 


cosx = 2 (P 2 W) 


x = ± — + k2n,k e Z. 
3 


K 5 K 

Vi các nghiém cúa phirong trinh thuóc khoáng (0; 2n ) nén nghiém cúa phirong trinh la x = —, x = —. 

CÁCH KHÁC: 


Düng chúc náng |CACL| cúa máy tính cám tay (nhir CASIO 570 VN Plus, ...), kiém tra các giá tri 
x = -^,x = cha dáp án D déu thóa phirong trinh. 

Cáu 78: Tim tát cá giá tri cúa m dé phirong trinh sin 2 x-2{m -l)sinxcosx-(m-l)cos 2 x = m có 
nghiém? 

A. 0 < m < 1. B. m > 1. C. 0 < m < 1. D. m < 0. 

Hu óng dan giái: 

Chon A. 

l-cos 2 x / „ / sl + cos 2 x . „ . . . 

pt <=>-(m-ljsin 2 x-(m-lj-= m <tí> 2 (m-ljsin 2 x + mcos 2 x = 2-3 m 


Phrrong trinh có nghiém -»4(m-l)+ m 2 > (2 - 3 mf <=> 4 m 1 - 4 m < 0 <íí> 0 < m < 1 

Cáu 79: Dé phrrong trinh: sin 2 x + 2 (m + l)sin x - 3 m (m - 2) = 0 có nghiém, các giá tri thích hop cúa 

tham so m la: 
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1 1 

1 1 


A. 

— <m<— „ 

2 2 B. 

— <m<— 

3 3 ■ C. 

-2 < m < — 1 

D. 

0 < m < 1 


1 < m < 2 

1 < m < 3 



-1 < m < 1 
3 < m < 4 

ISmSJ 

Hiváns dan siai : : 

ChonB 

Bát í = sin x . Diéu kién te[-l;l], Phuong trinh tro thánh: t 2 + 2(m + l)í - 3m(m - 2) = 0 (1). Bát 
/ (í) = t 2 + 2 (m + l)í - 3 m (m - 2) . 

Phuong trinh có nghiem thuoc doan [—1; l] <=>(1) có mot nghiem thuoc [—1; l] hoác có hai nghiem 
thuoc [— 1 ; l] 

A ' > 0 

/(0>o 

/(- 1)>0 

- 1 < —< 1 

2 


<=> 


/ (-!)-/ (!) < ° hoác 


(-3m 2 + 8 m + 3^ (-3m 2 + 4 m — 1^ < 0 hoác 


4m 2 - 4 m + 1 > 0 
-3 m 2 + 8 m + 3 > 0 
-3 m 2 + 4m -1 > 0 
-1 < —m - 1 < 1 


1 1 

— <m <—, 

3 3 hoac < 

1 < m < 3 


m e M 

1 

— <m< 1 
3 

1 a 
3 

-2 < m < 0 


1 1 

— < m < - , w ^ 
3 3 hoac m e 0 

1 < m < 3 


Váy — < m < — hoác 1 < m < 3 . 

3 3 

CÁCH KHÁC: 

Düng chúc náng SOLVE cúa máy tính cám tay (nhir CASIO 570 VN Plus, ...), kiém tra giá tri trong 
khoáng nhu {4} e [3;4] o dáp án D khóng thoá, {3} e [l;3] o dáp án B thi phuong trinh có nghiem. 
Váy chon dáp án B. 

Cáu 80: Dé phuong trinh sin 6 x + eos 6 x-a I sin 2x I có nghiem, diéu kién thích hop cho tham so a lá: 


„ 1 3 

B. —<a<~. 
8 8 


C. a < —. 
4 


D. a > —. 
4 


A. 0<o<-. 

8 

Huáns dan siai: : 

Chon D 

sin 6 x + eos 6 x-a Isin 2 xI <?í>(sin 2 x + eos 2 x) -3sin 2 x. eos 2 x.(sin 2 x + eos 2 x) = a |sin 2 x| 

3 

<=> 1 - 3sin 2 x.cos 2 x = a |sin2x|. <=> 1 —— sin" 2x = a|sin2x|. 

<=>3|sin2x|" +4u|sin2x|-4 = 0 (l). 

Bát t = |sin 2 x| 0 < t < 1 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dansvietdons.bacsians.vn@smail.com 

F acebook: h ttps://www. facebook. com/don gpay 


Trang 43 


















ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luaiig giác - DS va GT11 


(l) tróthánh 3Í +4at-4 = 0 (2). 

Dé phircmg trinh (1) có nghiém thi phrrong trinh (2) phái có nghiém trong doan [0; l]. 

A' = 4a 2 +12 > 0 Va e ’ 

3.(-4)<0 

-2a-44a 1 + 12 


Xét phirong trinh (2), ta có: 


, nén (2) luon có hai nghiém phán biét trái dáu. 


Do dó các nghiém t x ,t 2 (t í <t 2 ) thoá 


h = 


t 2 =<o 


<0 


— 2a + 4 4a +12 


<1 




2a + 44a'’ + 12 >0 (a) 

44a 2 +\2> 2a ( b ) . 

44a 2 +12 < 3 + 2a (c) 

Xét (a), 2a + 44a 2 + 12 > 2a + 44a 2 - 2a + |2fl| >2a-2a-0 => 2 a + 44a 2 + 12 > 0 Va e 
4a 2 +12> 0 


-2a - 44a 1 +12 < 0 
-2a + 44a 2 + 12 > 0 

— 2a + 4 4 a +12 + 3 


Xét ( b ), ( b ) <» 


Xét (c), (c) <=> 


2a < 0 

4a 2 +12 > 0 oaeR. 

2a > 0 

4a 2 +12 > 4a 2 
4a 2 +12 > 0 

3 + 2a > 0 <íí> { 

4a 2 +12 < 9 + 12a + 4a 2 


a > — 

2 «a>t 

4 

4 


Cáu 81: Cho phirong trinh: 4 (sin 4 x + eos 4 x) - 8 (sin 6 x + eos 6 x) - 4 sin 9 4x = m trong dó m la tham 
so. Dé phrrong trinh la vo nghiém, thi các giá tri thích hop cúa m la: 


A. -1 < m < 0. 


C. —2 < m < — . 

2 

Hwátiz dan siáir . 

Chon D 


B. — < m < -1. 

2 

25 

D. 777 <-hay m > 0. 

4 


4 (sin 4 x + eos 4 x J - 8 (sin 6 x + eos 6 x) - 4 sin 9 4x ■ 


777 


<=>4 1—shr2x -8 1—shr2x 


■ 4(l - eos 2 4xj 


= m 


<íí>4cos 2 4x + 4sin 2 2x-8-/n = 0 <^4 cos 2 4x-2cos4x-6-/tí =0 (1) 

Dat t = cos4x =>íe • 

(l) tro thánh 4í 2 — 2t — 6 — m = 0 (2), A' = 25 + 4/7?. 

Dé tim m sao cho (l) vo nghiém, ta sé tim m sao cho (l) có nghiém rói sau dó phü dinh lai. 
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(l) có nghiém thi (2) phái có nghiém thoá t o e [—1;l]. 


r 25 1 25 

Néu A' = 0 <=> m =-, (2) có nghiém kép t = — e [-1; 1], nén m =-thoá (l) có nghiém 


25 


25 

Néu A' > 0 <=> m > - — , khi dó (2) phái có hai nghiém phán biét thoá 
_ lg l-V25 + 4m gl () 

- 1 < l + ' /25 + 4 '«-< 1 


-1 < t x < 1 
-1 < t 2 < 1 


<=> 


, í 1 - V25 + 4 m > -4 íV25 + 4/n < 5 

Giái (a), («]<=>■< <=> < <íí> < 

1 - V25 + 4 m < 4 V25 + 4m > -3 


rn <0 25 

25 <=>-< m < 0 

m > - 4 

4 


. í 1 + V25 + 4/n > -4 í V25 + 4m > —5 í 25 + 4m >0 25 

Giái (¿»), (¿)<=>^ <=>— —<m< -4 

[l + >/25 + 4 m < 4 [V25 + 4^<3 [25 + 4m<9 4 

25 

Két hop lai, (l) có nghiém khi — —<m< 0. 

25 

Do dó (l) vó nghiém khi m < hoac m> 0. 

CÁCH KHÁC: 

Bái toan da cho tro thánh tim m sao cho phuong trinh 4t 2 —2t — 6 = m (*) khong có nghiém t e [—1;1] 


Dát 


f(P ): y = 4t 2 -2t-6 
{(d):y = m 


So nghiém cúa phuong trinh (*) chính la so giao diém cüa ( P) va (d). 
Phuong trinh (*) khong có nghiém t e [—1; l] khi chí khi ( P) va (d) khong 
giao nhau trong [—1; l]. 


25 

Dua váo dó thi ta có m < -hoac m > 0. 

4 


sin 6 r + ros 6 x 

Cáu 82: Cho phuong trinh: -—--— = 2m. tan 2x, trong dó m la tham 

eos u-sin x 

so. Dé phuong trinh có nghiém, các giá tri thích hop cüa m la 


1 , 1 

A. m < — hay m > —. 

8 8 

1 

m > —. 

4 

1 , 1 

8 8 

Huáns dan siái: 

ChonC 

Diéu kién: eos 2x ^ 0 



B. m < — hay 
4 


r» 1 u 1 

D. m < — hay m > —. 

4 4 
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pt <3- 


i 3 . 2 ^ 

1 — sin 2x 

4 


= 2m <^> 3sin 9 2x + 8 m sin 2 2x -4 = O 


cos2x cos2x 

Dat t = sin 2.x, (-1 < t < l). Phirang trinh tro thánh: 

—4 m + Vl6m 2 +12 


(O 


3r +Smt -4 = O <=> 


h = 


F ~ 


—4m - V16/?/ +12 


Vi a.c < O => Phirong trinh (2) luón có hai nghiem trái dáu t 2 <0<t 1 . 


Do dó (l) có nghiem <=> 


-4 m + Vl6 m L + 12 


-4 m - 


■ VTó 


m ~+12 


<1 


>-l 


Vl6 


m +12 < 3 + 4 m 


\íl6 


m" + 12 < 3-4 m 


1 

m > — 

8 

1 

m < — 
8 
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PHÜONG TRINH DÁNG CÁP VÓI SIN VA COSIN 
A - LY THUYÉT VÁ PHÜONG PHÁP 


+ Lá phrrong trinh có dang /(sin x, eos x) = 0 trong dó luy thira cüa sinx va cosx cüng chán hoác cüng 
lé. 

Cách giái: Chia hai ve phrrong trinh cho eos' x^O (k lá so mü cao nhát) ta diroc phirong trinh án lá 
tan x. 

Phuong trinh dáng cáp bác hai: a sinx + b sinx.cosx + c cos 2 x = d (1) 

Cách 1 : 

• Kiém tra cosx = 0 có thoá man (1) hay khóng? 

Luuy : cosx = 0 <=> x = — + kn <» S¡n 2 x =1 sinx =±1. 

2 

r n 

• Khi COSX ^ 0 , chia hai ve phrrong trinh (1) cho COS x ^0 ta diroc: 

a. tan 2 x + b.tanx + c = d(l+tan 2 x) 

• Bát: t = tanx, dirá ve phrrong trinh bác hai theo t: 

(a-d)t 2 + b.t + c-d = 0 

Cách 2 : Düng cóng thúc ha bác 

l-cos 2 x , sin 2 x l+cos 2 x . 

1 <» a. - +b. - +c. -= d 

2 2 2 

<^> ¿).sin2x + (c - a). COS 2 x = 2d - a - C (dáy lá PT bác nhát dói vói sin2x vá cos2x) 


B- BAITÁP 


Cáu 1: Phrrong trinh 6 sin 2 x + 7>/3 sin2x-8cos 2 x - 6 có các nghiém lá: 


A. 


C. 


n i 

x = —vkn 
2 

n . 

x = —vkn 


n i 

x = —vkn 
8 

71 i 

x = - vkn 

12 


k ¡e Z. 


B. 


71 i 

x = —vkn 

4 

n 

x = —vkn 


k e Z. 


, k e Z . 


D. 


3 n 

x = - v kn 

4 

2 n , 

x = - vkn 

3 


, k e Z . 


Hir&ns dan giái: 

Chon A. 

2 n 

TH1: eos x - 0 <=> sin" x = 1 thóa phrrong trinh => phrrong trinh có nghiém x =—+kn 

TH2: eos x ^ 0, chia cá hai ve cho eos 2 x ta diroc 

6 tan 2 x +14^3 tan x - 8 = —<=> 6 tan 2 x + I4y¡3 tan x - 8 = 6 (l + tan 2 x) 

eos"x v ’ 

<=> 14^3 tan x = 14 <ü> tanx = —<£> x = — + kn 

S 6 
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K K 

Vay, phirang trinh có nghiem x = —l -kn,x = — vkn. 

2 6 


Cáu 2: Phrrang trinh (V3 +ljsin 2 x-2>/3 sinxcosx + (V3 -ljcos 2 x = 0 có các nghiem la: 


n , 
x = - vkn 


4 (volitaría =-2 + y/3j, k eZ 
x = a + kn 


71 i 

x = - vkn 

8 

x = a + kn 


( A A 

vou 


tan a = -1 + 


Vt), 


k e Z 


B. 


D. 


7t , 

x = — + kn 
4 

x = a + kn 
n , 

x = —vkn 
8 

x = a + kn 


(vÓU tana = 2-V3 j, ke Z. 
(vóü tana =1-V3j , ke Z. 


Huáns dan siái: 

Chon B. 

TH1: eos x-D<^> sin 2 x = I khóng thóa phirong trinh. 

TH2: eos x ^ 0, chia cá hai ve cúa phirong trinh cho eos 2 x ta chrgc: 

tan x = 1 


(■V3 +1 j tan 2 x - 2>/3 tan x + V3 -1 = 0 <=> 


tan x = 2 - y¡3 


71 1 

x = —vkn 
4 


x = 


arctan ( 2 - V3) + kn 


Cáu 3: Giái phirang trinh 3sin 2 2x-2sin2xcos2x-4cos 2 2x = 2. 

1 . kn 1 , ^ kn , „ 

A. x = —arctanJH-,x = —arctan(-2) + — ,k eZ. 

2 2 2 2 

n f l + v/73 kn 1-V73 kn 

12 2 12 2 

„ 1 . 1 + V73 , kn I t l-y/73 t kn 

L. x = — arctan- 1 -,x = —arctan- 1 - ,ke£. 

2 6 2 2 6 2 

3 kn kn 

D. x = arctan — + —, x = arctan(-l) + —, k e Z. 

2 2 2 

Hiráns dan siái: 

Chon A. 

TH 1: eos 2x = 0 <?í> sin 2 2x = 1 khóng thóa phirong trinh. 

TH2: eos 2x ^ 0, chia cá hai ve cha phirong trinh cho eos 2 2x ta chrgc: 

2 

3tan 2 2x-2tan2x-4 =-—— <=> 3tan 2 2x-2tan2x-4 = 2(l +tan 2 2x^ 


eos 2 x 


<=> tan 2 x - tan 2 x - 6 = 0 <=> 




1 _ kn 

x = —arctan 3 H- 

2 2 

1 , ^ kn 

x = — arctan(- 2 ) H- 

2 2 

Cáu 4: Phrrang trinh 2sin 2 x + sinxcosx-cos 2 x = 0 có nghiem la: 


tan 2x = 3 
tan 2 x = -2 


n 


A. — vkn , k e Z . 
4 


n 


í 1 A 


B. —+kn, arctan 
4 


-vkn , k e Z . 




n 


C. - -vkn, arctan 

4 

Hu&iis dan siái: 


í 1 A 




-vkn , k e 7L . 


n 


D. - +k2n, arctan 

4 


f 1 A 




+ k2n , k e Z . 
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Chon C. 

TH1: eos x - 0 <=> sin 2 x - 1 khóng thóa phirong trinh. 

TH2: eos x ^ 0, chia cá hai ve cúa phirong trinh cho eos 2 x ta dirgc: 


2 tan x + tanx-l = 0 <» 


tan x = -1 

1 <=> 
tan .i' = — 

2 


K , 

x = - vkn 

4 

1 , 

x = arctan — + kn 
2 


Cáu5: Mót hg nghiém cúa phirong trinh 2sin 2 x-5sinxcosx-cos 2 x = -2 la 


n 


A. — vkn , k e Z . 
6 


n 


B. - vkn, k e Z . 

4 


n 


C. — vkn , k e Z . 
4 


n 


D. - vkn , k e Z 

6 


Hu’áns dan siái: 

Chon C. 


n 


x = — + kn khóng la nghiém cúa phirang trinh 

Chia 2 ve phirong trinh cho eos 2 .* ta dirgc 
2tan 2 x-5 tanx-1 = -2Í1 + tan 2 x) <=> 4tan 2 x-5 tan x + 1 = 0 


tan x = 1 

1 <=> 

tan a: = — 

4 


n i 

x = —vkn 
4 

1 , 

x = arctan — + kn 
4 


Cáu 6 : Mot hg nghiém cúa phirang trinh 2>/3 eos 2 x+ 6 sinxcosx = 3 + V3 la 


371 71 

A. - vk2n ,\k gZ . B. — vkn , k gZ . 

4 4 


n 


C. - vkn , k g Z . 

4 


k e Z . 

Hu’áns dan siái: 

Chon B. 

2V3cos 2 x + 6sinxcosx = 3 + >/3 <=> y¡3 (l + cos2x) + 3sin2 x = 3 + \Í3 


1 y/3 

<=> V3cos2x + 3sin2x = 3 <=> —cos2x + — 


y¡3 


sin 2x = 

2 2 2 


<=> eos 


2 x- 


n 




■<=> 


2 x- — = — + k2n 


<s> 


_ 71 K 7 _ 

2 x-=- vk2n 

3 6 


n . 

x = —vkn 

4 

71 7 

x = - vkn 

12 


Cáu 7: Mot hg nghiém cúa phirang trinh -3sin xcos x + sin 2 x = 2 la 
A. arctan (-2) + kn , k e Z. 


n 


D. - v k2n , 

4 


B. arctan (-2) + k y, k e Z . 


C. -arctan (-2)+ ky, k gZ . 

Hu’áns dan siái: 

Chon A. 

K 

x = — + kn khóng la nghiém cha phirang trinh 


D. arctan (2) + kn , k gZ . 
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Chia 2 vé phrrong trinh cho eos 2 * ta drroc -3tanx + tan 2 x = 2(l + tan 2 x) 


<=> tan" v + 3 tan x + 2 = 0 <=> 


tanx = -l 
tan x = -2 


<=> 


n , 

x = - vkn 

4 

x = arctan (- 2 ) + kn 

2 


Cáu 8 : Mót ho nghiém cüa phrrong trinh 2sin x + sinxcosx-3cos x = 0 la 

f 3 ^ 


A. arctan 


V ¿‘J 

f 3^ 


+ kn , k e Z . 
+ kn , k e Z . 


C. arctan 

Huáns dan siái: 

Chon A. 

K 

x =—+kn khóng la nghiém cúa phirang trinh 
Chia 2 vé phirong trinh cho eos 2 x ta drroc 

tan v = 1 


B. -arctan 

D. -arctan 


2 

v 2 y 

í 3^ 


+ kn , k e Z . 
+ kn , k e Z. 


v -¿y 


2 tan x + tan * - 3 = 0 <=> 


3 <=> 

tan v = — 

2 


n , 

x = —h kn 

4 


x = arctan 


( 


V ¿y 


+ kK 


Cáu 9: Mot ho nghiém cúa phrrong trinh 3 sin 2 x - 4 sin x eos x + 5 eos 2 x = 2 la 


A. + kln , k e Z . B.— + kn,keZ. 

4 4 

k e Z. 

Huáns dan siái: 

Chon B. 

K 

x = — + kn khóng la nghiém cüa phirong trinh 
Chia 2 vé phrrong trinh cho eos 2 x ta drroc 

3 tan 2 x -4 tanx + 5 = 2 (l + tan 2 x) <=> tan 2 x - 4 tan x + 3 = 0 <=> 


C. - — -vkn , k e Z 
4 


^3 n ._ 

D.- vk2n, 

4 


tan x = 1 
tan x = 3 


<=> 


n . 

x = — + kn 


x = arctan 3 + kn 

Cáu 10: Phrrong trinh : sin 2 x-(y¡3 + l)sin xcosx + y¡3 eos 2 x = 0 có ho nghiém la 


71 

A.- 1 -kn, k e Z . 

4 

K 

C. ± —i -kn , k e Z . 
3 


3k 

B.- vkn, k e Z . 

4 

7 r n 

D. — vkn , —vkn , k e Z . 
4 3 


Huáns dan siái: 

Chon D. 


n 


x = — + kn khóng la nghiém cúa phrrong trinh 
Chia 2 vé phrrong trinh cho eos 2 x ta drroc 
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tan 2 x-(^¡3 +l) tanx + \Í3 = 0 <» 


tan jc = 1 
tan jc = V3 


<s> 


n / 

x = —vkn 

4 

x = —vkn 
3 


Cáu 11: Phirang trinh 3cos 9 4.r + 5sin 9 4x- 2-2^3 sin4xcos4x có nghiém la: 


71 

A. x =- vkn, k s Z. 

6 

C. x = —— + k—, keZ. 
18 3 


n n 

B. x- - vk —, k e Z . 

12 2 


K K 

D. x =- vk —, k e Z. 

24 4 


Hu’áns dan siái: 

Chon D. 

TH1: eos 4x - 0 <£í> sin 2 4x = 1 khóng thóa phirang trinh. 

TH2: eos 4x ^ 0, chia cá hai ve cho eos 2 4x ta diroc 
2 

3 + 5 tan 2 4x =---2^3 tan 4x <=> 3 + 5 tan 2 4x - 2Í1 + tan 2 4x) - 2^3 tan 4x 

eos" 4x v ' 

^ 2 „ „ S , n n kn 

<=> 3 tan 4 jc + 2V3 tan 4x +1 = 0 <» tan 4x = -<íí> 4jc =- + kn x = -+ — 

3 6 24 4 

í n) 2 2 

Cáu 12: Trongkhoáng 0;— , phirong trinh sin“4x + 3.sin4x.cos4x-4.cos 4x = 0có: 

V 2 J 

A. Ba nghiém. B. Mot nghiém. C. Hai nghiém. D. Bón nghiém. 

Hu’áns dan siái: 

Chon B 

Nhan tháy cos4x = 0 khóng la nghiém phirong trinh, chia hai ve phu'ang trinh cho eos 4* , ta diroc 
phirong t: 


tan 2 4jc + 3.tan4jc-4 = 0<» 


tan4jc = 1 
tan 4x = -4 


n kn 
x = - 1 - 

16 4 

1 / . \ kn 

x = —arctan (-4J + — 


,k Z. 


Do xe 


( n 3 

0;- 

=> x e \ 

l 2j 

1 


n 5 n 1 / . \ n \ / . \ n 

—; —arctan -4 + — ; —arctan -4 + — 
16 16 4 V ’ 4 4 V ’ 2 


Cáu 13: Phrrang trinh 2cos 2 x - 3\¡3 sin 2x - 4 sin 9 x = -4 có ho nghiém la 


71 7 

x = —vkn 
2 

n , 

x = —vkn 
6 

n 


, k e Z. 


n 


B. x =— vk2n , k e Z . 
2 


C. x-—vkn , k e Z. 
6 

Hu’áns dan siái: 

Chon A. 


n 


D. x = — + kn, k i = Z. 
2 


n 


eosx = 0 <=> x = — + kn :\a nghiém cúa phu’ang trinh 
eos A' + 0: Chia 2 ve phirong trinh cho eos 2 x ta diroc 
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2-6V3tanx-4tan 2 x = -4(l + tan 2 x)<ü> tanx = — |=<íí> x = — + kn 

X ’ V3 6 

Cáu 14: Phirang trinh 2sin * + sinxcosx —eos x = 0 (y^i fceZ) có nghiem la: 


n 1 

A. -h k2n , arctaní —) + k2n . 

4 2 

K 1 

C. — + kn, arctan( —) + kn. 

4 _ 2 

Hwáng dan siái: 

ChonD 


n 


„ n , 

B. — vkn. 

4 

D. + £/r,arctan( — ) + kn 

4 2 


■x-^ + kn (/) 


Khi eos x = 0 => x = —vkn \ VT = 2 ^VP = 0 
2 

7C 2 • 2 2 

Khi cosx^0=>Xí£— vkn: 2sin x + sinxcosx-cos x = 0 <?í>2tan-x + tanx-l = 0 
2 


tanx = -1 

1 <=> 
tan x = — 

2 


n , 

x = - vkn 

4 


x = acr tan 


m 




(leZ) 


+ kn 


Cáu 15: Giái phirong trinh eos 3 x + sin 3 x = 2 (eos 5 x + sin 5 x) 


A. x = ± — + k2n 
_ 4 

Hwáng dan giái: 


B. x = ± — + k — n 
4 2 


C. x = ± — + k — n 
4 3 


D. x = ± — + kn 
4 


Chon D. 

vi eos x = 0 khóng la nghiem cüa phirong trinh nén ta có 
1 + tan 2 x + tan 3 x(l + tan 2 x) = 2 (l + tan 5 x) 

<=> tan 5 x- tan 3 x - tan 2 x +1 = 0 <t=> (tan 2 x - l)(tan 3 x - 1 ) = 0 

K 

<=> tan x = +1 <=> x = ± — + kn . 

4 

eos 3 x + sin 3 x = 2 (eos 5 x + sin 5 x) <=> 2 eos 5 x - eos 3 x = 2 sin 5 x - sin 3 x 

Cách khác: <=> eos 3 x(2cos 2 x-l) = sin 3 x(2sin 2 x-l) <=> eos 2x(eos 3 x + sin 3 x) 

n , n 
x = — Yk — 

4 2 \(ke Z) 

71 7 

x =- vkn 

4 

Cáu 16: Giái phirong trinh sin 2 x + 3 tan x = eos x (4 sin x - eos x) 

A. x = ^ + /c2;r,x = arctan(-l±V2j + fc27z: B. <=>x = ^ + k^n,x = arctan(-l± \Í2^ + k^n 

2 2 7Z" 

C. x = -^ + k — ;r,x = arctan(-l±V2) + /c — n D. <=> x = ^ + kn,x = arctan(-l± V2 ^j + kn 


<=> 


n , n 
x = — Y k — 

4 2 0 

tan x = -1 


Hwáng dan giái: 

Chon D. 
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Phirong trinh tan 2 x + tan x(l + tan 9 x) = 4 tan x—l 

<=> tan 3 x + tan 2 x — 3 tan x +1 = O 
<t=> (tan x - l)(tan 2 x + 2tanx-l) = 0 


<=> x = —+ fc;r,x = arctan^-l±V2) + fc;r . 

Cáu 17 : Giái phirong trinh sin 2 x (tan x + 1) = 3 sin x (eos x - sin x) + 3 


x = - — + k2n 


n 1 

x =- Yk — n 


n . 2 

x = - Yk — n 


4 

x = ± — + k2n 

L 3 

B. 

4 2 

,n ,1 
x = ±— Yk—n 

L 3 2 

C. 

4 3 

n 2 

x=±—+k—n 

L 3 3 

D. 


71 7 

x =- Ykn 

4 

x = ±—vkn 
3 


Hiróng dan siái: 

Chon D. 

Phu'ang trinh da cho tirang dirang vái 

tan 2 x(tan x +1) = 3 tan x(l - tan x) + 3(1 + tan 2 x) 


<=> tan x +tari x-3tanx-3 = 0<» 


7t , 

x =- vkn 

4 

x = ±— \-k7i 
3 


Cáu 18: Giái phirang trinh 4sin 3 x + 3cos 3 x-3sinx-sin 2 xcosx = 0 


A. x = — + kln, x = ± — + kln 
4 3 

„ ti . 1 n , 1 

C. x = —b k — n, x = ± — vk—n 
4 3 3 3 


n 


1 


T» 77 1 1 j ^ 

B. x = — Yk — n, x = ±—Y k—n 
4 2 3 2 

D. x = — + kn, x = ± — + kn 
4 3 


Hu’&ng dan giái: 

Chon D. 

Ta tháy eos x = 0 khóng la nghiem cúa phirong trinh 

Nén phirong trinh <=> 4 tan 3 x + 3 - 3 tan x(l + tan 2 x) - tan 2 x = 0 

tan x = 1 


<=> tan 3 x- tan 9 x - 3 tan x + 3 = 0 <=> 


n j , n . 

<í> x = — Ykn, x = ±— Ykn . 
tanx = ±v3 4 3 


Cáu 19: Giái phirang trinh 2eos 3 x = sin 3x 

x = arctan(-2) + kln 

n , „ 
x — —Y k 2n 

4 


B. 


x = arctan(-2) + k n 

n 1 

x = — Yk—n 
4 2 


D. 


x = arctan(-2) + k — n 

n . 2 
x = —Yk — n 
4 3 

Hu'&ng dan giái: 

Chon D. 

Phirang trinh <=> 2 eos 3 x = 3 sin x - 4 sin 3 x 

<íí> 2 = 3tan x(l + tan 2 x)-4tan 3 x <=> tan 3 x-3tanx + 2 = 0 


x = arctan(-2) + kn 

71 7 

x = — Ykn 

4 
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<=> 


tan x = -2 
tan x = \ 


<=> 


x = arctan(-2) + kn 

n 7 

x = — + kn 
4 


Cáu 20: Giái phirong trinh eos 2 x - \Í3 sin 2x = 1 + sin 2 


x 


x = k2n 


r , 1 

x = k—n 


r , 2 

x = k—n 

r 

x = — + k2n 

L 3 

B. 

2 

n 1 

x = —Y k — n 

L 3 2 

c. 

3 

n , 2 
x = —Y k — n 

L 3 3 

D. 


x = kn 
n 
3~ 


K , 

x = —I - kn 


Hueñis dan siái: 

Chon D. 

Phirang trinh <=> 2sin 2 x-2>/3 sinxcosx = 0 


sin x = 0 
tan x = \Í3 


n 1 

x = —vkn 


n 


Cáu 21: Giái phrrong trinh 2eos 2 x + 6sin jccos x + 6 sin 2 jc = 1 

K ( 1 ^ 

A. x = - Yk2n\x = arctan — +k2n 

4 l 

71 7 1 

C. x =- Yk — n\x = arctan 

4 4 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Phirang trinh <=> 5 sin 2 x+ 6 sin xeos x +eos 2 x = 0 
n , f ll 

+ kn 


x = kn 
n 

I 

2 


í \\ 




4 3 



f 

, 1 

^ n . 


í 0 


+ k—n 

D. .x =- Ykn\x = 

arctan 


V 5, 

4 

4 


v 5 y 


+ k—K 
3 


+ kn 


Giái ra ta drrac x =-1- kn\ x = arctan 

4 


V J 
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PHÜONG TRINH DÓI XÜNG VA DANG DÓI XÜNG VÓI SIN VA COSIN 
A - LY THUYÉT VÁ PHÜONG PHÁP 


Dang 1 : Lá phirong trinh có dang: 
n(sinx + cosx)+ £> sin xcosx + c = 0 (3) 

Dé giái phirong trinh tren ta su dung phép dát án phu 


Dát: t = cosx +sinx = V2.C0S 


í \ 

n 

x + — 

v 4 y 


; \t\ < V2. 


1 '¡2 


=^> t = l+2sinx.cosx => sinx.cosx = -(t -1). 

2 

Thay va (3) ta dirgc phrrang tnnh bac hai theo t. 

Ngoái ra chúng ta con gap phirong trinh phán dói xúng có dang a(si n X -COS x) +b SÍ n X COS X +C 
-0 

(3’) 

Dé giái phirong trinh náy ta cüng dát t = SÍ n X - COSX = \¡2 si n 


4 

X- 

4 


te 


-V2;V2‘ 


sinxcosx = 


1 -t ¿ 


Thay váo (3’) ta có dugc phuxrng trinh bac hai theo t. 

Lira y: 


• COSX+SI 


nx = V 2 


• cosx-sinx 


= 4~2 


eos 


COS 


x-—) = V 2 sin 

v 4 J 
í 


x + — 

4 y 


x + — =-V2sin 

v 4 J 


C 71 ^ 

X- 

v 4 y 


Dang 2 : a.lsinx + cosxl + b.sinx.cosx + c = 0 


Icosx ± sinx = V 2 . 


( 

eos 

71 

x +v 



L 4 ) 


; Ñ k : 0 < t < V2. 


1 

sinx.cosx = ±-(t -1). 
2 


Tirong tir dang trén. Khi tim x cán lu'u y phu’ong trinh chúa dáu giá tri tuyét dói. 


B- BAITÁP 


1 


Cáu 1 : Phirong trinh sin x + eos x = 1 - — sin 2x có nghiém lá: 


A. 


C. 


n . n 
x = —\- k — 
6 2 

x = k- 

4 

n 1 

x = — + kn 


k e 7L. 


k eTL. 


B. 


D. 


n / 

x = — vkn 
8 

. n 

x = k — 

2 


k eTL. 


4 

x = kn _x = k2n 

Hiváng dan giái: 

Chon D. 

Dat sinx +cosx = í, ^|f| < V2 j => l + sin2x = V sin 2x = t 2 -1 


x = — + kln 

2 , k e Z . 
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Ta có phirong trinh í = -l) <=> í 2 + 2í-3 = 0 <=> 

t = 1 => sin x + eos x = 1 <=> sin 

x = k2n 


t = l(TM ) 
t = -3(KTM ) 


( n ^ 

1 


X H- 

= —<tí> sin 

X H- 

l 4j 

V2 

l 4 J 


= sin- 


n 


n 71 i o 
x-í — = — + k2n 

4 4 

n 3n , „ 

x -í — = - Y k 2n 

4 4 




x = — + k2n 
2 


1 


Cáu 2: Phrrong trinh sin x + eos x = 1 -—sin 2x có nghiém la: 


C. 


n , 

x = — + kn _ 

4 , k e Z . 

x = kn 

3 n , 

x =- Ykn 

4 


k ¡e Z. 


B. 


D. 


7T 


x = £- 
2 


x = — + k 2n m 

2 , k e Z . 

x = k2n 


3 n 

x = -h kjz 

2 , k e Z . 


= ( 2 & + l);r 


Hiráns dan sidi: 

Chon B. 


1 


sin 3 x + eos 3 x = 1 - — sin 2x <=> (sin x + eos x) - 3 sin x eos x (sin x + eos x) = 1 - sin x eos 


x 


Dát t = sin x + eos x = \Í2 sin 
Ta có phu’ong trinh t 3 -3 1 


f n ^ 
x-í — 

V 4y 


,(|<|<^): 


, . „ t~ 1 

l + sin 2 x = t => sinxcosx =- 


t = 1 => sin x + eos x = 1 <» sin 


-0 

= 1 


2 J 


2 v 7 



n^ 

1 

( n\ 

XH- 

= —¡= <í> sin 

XH— 

V 

4J 

V 2 

l 4 J 


t = \{TM ) 
t 2 =3(KTM) 


. n 
= sin — 
4 




n n ,. 
xH— = — + & 2 ;r 

4 4 

7r 37r , „ 

x H— =- vk2n 

4 4 


x = k2n 

x = — + k2n 
2 


Cáu 3: Giái phuong trinh 2sin2x-(sinx + cosx) + l = 0 

4 1 ^ 


A. x = kn,x = — -Ykn hoác x = —Tarecos 
2 ' 4 


2V2. 


+ &7r 


t» , 1 7T , 1 , „ 7T , 

B. x = k — n,x =— Yk — 7 rhoac x = —Tarecos 
3 2 3 ' 4 


V 

4 1 


A 


2 n 2 n 

C. x = k — n,x =—Yk — nho&c x = —Tarecos 

3 2 3 ' 4 


v 2V2 
4 1 


1 


71 71 

D. x = k2n,x = — Yk2nho&c x = —Tarecos 
2 ' 4 


V 2V2 y 

4 1 ^ 


+ k—n 
3 

. 2 

+ & — 7r 

3 


v 


2V2 


+ k2n 
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Huóng dan siái: 

ChonD 

Bát t = sin x + eos x = \Í2 eos 


f 


n 


x- 
V “+ J 

2 


|<V2 

I SUl2x = T -1 


Tacó : 2(t ¿ -1)-í + 1 = 0<=>2/ 2 -í-1 = 0<=>/ = 1,/ = - — 

2 


• r = l<=>cos 


7T^ 
X - 

4y 


1 f n 

• t = — <=> eos x - 

2 l 4. 


1 7T 

—¡= <=> x = k2k,x = — I- k2k 
V2 2 


1 n 

—<=> x = — ± árceos 
2V2 4 


A 


2V2 


+ k2n 


Cáu 4: Giái phirong trinh sin 2x -12 (sin x - eos x) +12 = 0 


n 

A. x = — vkn,x = —n + k2n 
2 

„ 71 1 * 1 ^ 

C. x =—I -k — n,x = -n + k—n 
2 3 3 

Hwáng dan giái: 

ChonD 

Bát / = eos x - sin x = V2 eos x + ■ 


7T 2 

B. x = — vk2n,x = —n + k—n 
2 3 

n 

D. x = —I-A;2;r,x = -7r+ &27T 
2 


7T 


|<V2 

Isin2x = l-r 


Tacó: l-r + 12r + 12 = 0<=>/■ = -!<=> eos 


K 

<=> x = — vk2n,x = -n + k2n . 

2 

Cáu 5: Giái phirong trinh sin 2x + y¡2 sin 


f n ^ 

XH- 

V 4y 


1 

V2 


71^ 
X - 

4/ 


= 1 


A. x = — + k7i,x = —+k7i,x = n + k2n 
4 2 


T» ÍT , 1 77 , 1 ,1 

B. x = —I- Ar — 7zr, x = —h/c — k,x = 7r + k — n 

4 2 2 2 2 


7T 2 7T 2 71 71 

C. x = —l -k — n,x = —\-k — n,x = n + k2n D. x = —h/c;r,x =— \-k2n,x = n + k2n 
4 3 2 3 4 2 


Hiiáng dan giái: 

ChonD 


Bát t = y¡2 


sin 


ó 7Z-3 

x- 

4 


= sin x - eos X : 


<V2 

I sin 2x = 1 - f 2 


Tacó: 1 -t +t = \ O t = 0,t = \ 

71 71 

Tirdó tatimdiroc: x = — + kn,x = — + k2n,x = n + k2n 

4 2 

Cáu 6: Giái phirong trinh 1 + tan x = 2\Í2 sin x 

n 11;r , 5 n , 

A. x = —l- kn,x =-h/c7r,x =-1- actt 

4 12 12 

n ,2 \\n , 2 5n , 2 

B. X = h/c— 7T,X =-h /c —7T, X = -h/c — TI 

4 3 12 3 12 3 
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C. x = — + k2n, x = + k — 7r,x = - — + k2n 

4 12 4 12 

D. x = — + k2n,x = + k2nx =,x = - —+ £2;r 

4 12 12 

Huáns dan siái: 

ChonD 

Diéu kién: eos x 0 

Phrrong trinh <=> sin x + eos x = y¡2 sin 2x 


Bát t = sin * + eos x = y¡2 eos 


x — 


71 


<V2 

[sin 2x = t 2 -1 

Tacó: t = 42(t 2 -l)^ y¡2t 2 -t-^2 = 0 o t = y¡2,t = — \= 

v2 

71 11 71 5 71 

Trrdó timdrroc: x = — + k2n,x = - + k2nx=,x = - + k2n 

4 12 12 

Cáu 7: Giái phrrong trinh Icos x - sin x\ + 2 sin 2 x = 1 


A. x = 


k3n 


B. x = 


k5n 


Huáns dan siái: 

ChonD 

Bat t = I sin x - eos x\ = V2 


eos 


n 


x — 


C. x — 


sin 2x = l -t 2 

|0<í<V2 


kln 


k 77 " 

Ta có: t + 2(1 - í 2 ) = 1 <=> 2í 2 -í -1 = 0 <ü> t = 1 <=> sin 2x = 0 <ií> x = — 


kn 

D. x = — 
2 


Cáu 8: Giái phirong trinh eos 3 x + sin 3 x = eos 2x 

71 ti 71 lL 71 

A. x = - \-k2n,x = -1 -kn,x = kn B. x = - \-k — n,x = - \-kn,x = kn 

4 2 4 3 2 

j ¿ 1 j l 2 i l n 

C. x = - \-k — n,x = - \-k—n,x = k2n D. x = - \-kn,x = - \-k2n,x = k2n 

4 3 2 3 4 2 

Hu áns dan siái: 

ChonD 

Phrrong trinh <=> (sin x + eos x)(l - sin x eos x) = (sin x + eos x)(cos x - sin x) 

<=> (sin x + eos x) (l - sin x eos x - eos x + sin x) = 0 

71 71 

Trrdó tatimdiroc: x =- + kn,x = - + k2n,x = k2n 

4 2 

Cáu 9: Giái phrrong trinh eos 3 x + sin 3 x = 2 sin 2x + sin x + eos x 


A. x = 


k3n 


B. x = 


k5n 


C. x = kn 


2 2 
Huáns dan siái: 

Phrrong trinh <=> (cosx + sinx)(l-sinxcosx) = 2sin 2x + sinx + cos. 

<V2 

I sin 2x = t 2 -1 


kn 

D. x = — 
2 


Bat t = sin x + eos x = y¡2 eos 


ó 

x - 

4 
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Ta có: t 


r t 1 - 4 


Jr jr 

= 2(í 2 -1) +1 <=> t 2 = 1 <=> sin 2x = O <=> x = — 


Cáu 10: Giái phrrong trinh cosx 4—-—f sinx 4—-— = — 

eos x sin x 3 


n 2 + 44) 

A. x = —± árceos- j^ + k2n 

4 3V2 

n 2 + 44) 

C. x = —± árceos-¡=—4 -kn 

4 V2 


„ n 2 +Vl9 

B. x = —± árceos- -¡= — + k2n 

4 42 

_ n 2-44) 

D. x = —± árceos- -¡^ + k2n 

4 3v2 


Hiróng dan siái: 

Phrrong trinh <=> sin x 4- eos x 4- 


Bát t = sin x + eos x = 42 eos 


sinx4-cosx _ 10 
sinx cosx 3 

\t\<42 

sin2x = r -1 

2 


k 7r 3 

x- 

v 4 j 


Tacó: í + -^ = y ^>3t(t 2 -l) + 6t = l0(t ¿ -l) (t*± 1) 
<=> 3f 3 - lOr + 3f +10 = 0 <» (r - 2)(3r 2 - 4r - 5) = 0 <^> r = 


2-44) 


í 


<=> eos 


x — 

V 4 j 


n 2-Vl9 n , 2-VÍ9 


■ <=> x = — Tarecos- " 1 =— + k2n 

3V2 4 3V2 


Cáu 11: Cho phuxmg trinh sinxcosx-sinx-cosx4-m = 0 , trong dó m la tham so thrrc. Dé phirong 
trinh có nghiem, các giá tri thích hop cúa m la 

A. -2< m< — — -42 . B. -—-42 <m<\. C. l<m<— 4-^2. D. — + 42<m<2. 


Huóng dan giái: 

Chon D. 

Bát t = sin x 4- eos x = 42 


sin 


ó tt:3 

X 4- 

v 4 j 


,(|f| < 42 ) =í> l4-sin2x = t 2 => sinxcosx = -—- 


Ta có phirong trinh 


'4-4 

V 2 y 


— 1 4- m = 0 <=> m = - — t 2 4- 1 4- — (l). 

2 2 v 


Phrrong trinh có nghiem khi phirong trinh (l) có nghiem t e -v2; 42 

-42; 42 


Xéthámsó y = --t 2 +í + - tren 
2 2 


-V2 


42 



Trr BBT suy ra 


— — 42 <m< 1 


Cáu 12: Phrrong trinh 2 sin 2x - 3^6 |sin x 4- eos x| 4- 8 = 0 có nghiem la 
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n i 

x = —vkn 


C. 


57T 

x =- vkn 

3 

71 7 

x = —vkn 
6 

5n 

x = - vkn 

4 


, k eZ. 


B. 


71 7 

x = —vkn „ 

4 , k e Z . 


k sZ. 


D. 


77 7 

x =- vkn 

12 

5n 

X =-bK7T 

12 


, k eZ. 


Hu’&ns dan siái: 

Chon D. 

Dat t = Isinx + cosjtl = y¡2 


sin 


X ~\— 

V 4y 


Tacó 2(r -l)-3>/6í+ 8 = 0 <=> 2t 2 - 3y¡6t + 6 = 0 


,^0<í< V2j=>l + sin2x = í^ => sin2x = t 2 -1 
t = Vó (KTM ) 


> = %TM) 


y/6 



t = — => 

sin 

x -\— 

2 


l 4 J 


V5 



^ n^ 

sin 

x — 


l 4 J 


( n\ 

sin 

x -\— 


l 4 J 


. n 
= sin — 
3 


= sin 


ó 


V -5 J 


<=> 


7T 

jc-t— = — vk2n 
4 3 

n 2n .. 

jc-t— =- 1 - A:2;r 

4 3 

n 71 

x H— =- vk2n 

4 3 

n 4n . - 

*4— =- vk2n 

4 3 


<=> 


x = — + k2n 
12 

x = — + k2n 
12 

7 n , _ 

x =-bfc2;r 

12 

* = l^- + £2;r 
12 


<=> 


n . 

x = -1- kn 

12 

5;t 

x =- Vkn 

12 
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PHAN I: DÉ BÁI 


PHÜONG TRINH BÁC NHÁT VÓI SIN VA COSIN 


Có dang: a sinx + b cosx = c (1) 


Cách 1: 


Chia hai ve phrrong trinh cho 'Ja 2 + ¿> z ta drroc: 


a b c 

(1) <=> , sinx + , cosx = 


V 


• Dát: SÍ na = 


í 


a 2 + b 2 


r, COSa = 


d 2 +b 2 
b 


í 


a 2 + b 2 


(a e [0, 2n ]) 


i 


a 2 +b 2 


phrrong trinh tro thánh: sina.sinx + COSa.COSX = 


V 


a 2 + b 2 


cos(x-a) = . = = eos ¡3 (2) 


í 


• Biéu kién dé phirang trinh có nghiém la: 

C 


í 


a 2 + b 2 


a 2 +b 2 

< 1 <=> a 2 +b 2 > c 2 . 


• (2) <=> x = a ±¡3 + k2n (keZ) 

Licu y: 

i . s 


• sinx±V3cosx = 2 

• y¡3 sin x ± eos x = 2 

• sin x + eos x = \Í2 

Cách 2: 


71, 


—sinx-cosx 

2 2 

v/3 . 1 

—sin x±—cosx 
2 2 

1 . 1 

—¡=sin x ± —¡=cos x 

V2 V2 


x n 


= 2sin(x-—) 


71, 


= 2 sin(x ± —) 

6 

= y¡2 sin(x ± —). 

4 


a) Xét x = 7r + k 2n y = y + k;r c ° ^ n §^ m h a y khong? 

)( 

b) Xét x * n + k2n <=> COS—^ 0. 

2 

x 2 t 1-t 2 

Bát: t = tan —, thay si n x = -—, cosx =-—, ta dnoc phrrong trinh bác hai theo t: 

2 1 + t 2 1+t 2 

(b + c)t 2 -2at + c-b = 0 (3) 

Vi X ^7r + k2x <» b + C + 0, nén (3) có nghiém khi: 

A'= a 2 -(c 2 -b 2 ) > 0 <=>a 2 + b 2 >c 2 . 

~ X 

Giái (3), vói mói nghiém t 0 , ta có phrrong trinh: tan — = t Q . 

Ghi chú: 
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1) Cách 2 thu'óng düng dé giái va bien luán. 

2) Cho dü cách 1 hay cách 2 thi diéu kién dé phuang trinh có nghiém: a 2 +b 2 > C 2 . 

3) Bát dáng thúc B. C. S: 

|y| = la.sinx + ¿).cosx| < \Ja 2 + b 2 .Vsin 2 x + cos 2 x = Va 2 + b 2 


í ~2 77 H? 77 sinx cosx t a 

miny = - Va +b va0rr\axy= va +b o -= ——<=> tanx = - 


b 


b 


Cáu 1: Trong các phuang trinh sau, phuang trinh nao la phuang trinh bác nhát theo sinx va eos x 
A. sin 2 x + cosx-1 = 0 . B. sin2x-cosx = 0 . 

C. 2cosx + 3sinx = l. D. 2cosx + 3sin3x =-1. 

Cáu 2: Trong các phuang trinh sau, phuang trinh nao có nghiém: 

A. 2cosx-3 = 0 . 

C. eos 2 x - eos x — 6 = 0. 

Cáu 3: Phuang trinh nao sau dáy vó nghiém 

* • 1 
A. sin x = - . 

3 

C. V3sin2x-cos2x = 2. 

Cáu 4: Phuang trinh nao sau dáy vó nghiém: 

A. cosx = -. 

3 

C. V3sin2x-cos2x = 2. 

Cáu 5: Phuang trinh nao sau dáy vó nghiém: 

A. 2sinx-cosx = 3 • 

C. V3sin2x-cos2x = 2 
Cáu 6: Phuang trinh nao sau dáy vó nghiém. 

A. sin x = — . 

4 

C. V3sin2x-cos2x = 4 

Cáu 7: Trong các phuang trinh sau phuang trinh nao có nghiém? 

A. V3 sin x = 2 


B. 

3sin2x 

-Vio = 

0. 

D. 

3sin x + 

4cosx : 

= 5. 

B. 

V3sinx 

-cosx 

= -3 

D. 

3sinx- 

4COSX : 

= 5. 

B. 

V3sinx 

+ COSX 

= -l 

D. 

3sinx- 

4cosx = 

= 6. 

B. 

tan x = 1 



D. 

3sinx- 

4cosx: 

= 5. 

B. 

V3sinx 

- eos X 

= -l 

D. 

3sinx- 

4cosx: 

= 5 


1 , 1 
B. — cos4x = — 

4 2 

D. cot 2 x-cotx + 5 = 0 

B. 3sinx-4cosx = 5 
D. V3sinx-cosx = -3 


C. 2sinx + 3cosx = l 

Cáu 8: Phuang trinh nao sau dáy vó nghiém? 

A. V3sin2x-cos2x = 2 

C. sin x = eos — 

4 

Cáu 9: Phuang trinh nao sau dáy vó nghiém: 

A. sinx-cosx = 3 

C. V3sin2x-cos2x = 2 
Cáu 10: Trong các phuang trinh phuang trinh nao có nghiém:. 

A. sinx + 2cosx = 3 . B. V2sinx + cosx = 2 . 

C. V2sinx + cosx = -l. D. V3sinx + cosx = 3. 


B. cosx + 3sinx = -1 
D. 2sinx + 3cosx = 1 
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Cáu 11: Trong các phrrong trinh sau phu'ang trinh nao vó nghiém: 

A. sinx+cosx = S. B. V2 sin x + eos x = 1. 

C. V2sinx + cosx = -l. D. V3sinx + cosx = 2 . 

Cáu 12: Trong các phirong trinh sau phrrong trinh nao có nghiém: 

A. V3 sin x = 2. 


C. 2 sin x + 3 eos x = 1. 

Cáu 13: Phrrong trinh nao drrói dáy vó nghiem? 

A. cos3x-V3sin3x = 2. 

_ • n 
C. sinx = —. 

3 

Cáu 14: Nghiem cúa phrrong trinh eos x + sin x = 1 la: 


D 1 , 1 

B. —cos4x = — . 

4 2 

D. cot 2 x-cotx + 5 = 0. 

B. cos3x-V3sin3x = -2. 
D. 3 sin 


( n 3 


^ n\ 

X H- 

-4 eos 

X H- 

l 3j 


l 3 J 


-5 = 0. 


71 

A. x = k2n; x = —l- k2n . 
2 

C. x = — + kn;x = k2n . 

6 


n 


B. x = kn~,x = - vk2n . 

2 


D. x = — + kn;x = kn . 
4 


Cáu 15: Nghiém erra phrrong trinh cosx + sinx = -1 la: 

K 

A. x = n + k2n\x = - \-k2n . 

2 

n 


71 

B. x = n + k2n‘,x = — \-k2n . 

2 


C. x =- vkn\x = k2n 

3 


D. x = — + kn\x = kn . 
6 


Cáu 16: Nghiém cria phrrong trinh sin x+ y¡3 cosx -y¡2 la: 
n 
12 


A. x = —— + k 2n\ x = —— + k 2n . 

12 

C. x = — + k2u\ x = —— + k2n . 

3 


3 3 4 

Cáu 17: Nghiém cúa phrrong trinh sinx-V3 cosx = 0 la: 


O 

B. x = — — + k2n\x = — + k2n . 

4 4 

D. x = —— + k2n\x = —— + k2n. 

4 


n 


A. x = — vk2n 

6 


.. n , „ 

B. x = —hA:2^ . 
3 


n 


C. x — —h kn 

6 


n 


Cáu 18: Phrrong trinh lrrong giác: eos x - V3 sin x = 0 có nghiém la 

K Jl 

A. x = — vkn. B.V6 nghiém. C. x =-h kn. 

6 ' 6 

Cáu 19: So nghiém cúa phrrong trinh sinx + cosx = l trénkhoáng (0;x) la 

A. 0. B. 1. C. 2. 

Cáu 20: Nghiém cúa phrrong trinh: sin x + eos x = 1 la : 

x = k2n 
n 


D. x — —I- kjz 
3 


^ n . 

D. x = — vkn. 
2 


D. 3. 


A. x = k2n. 


B. 


n 


x = — + k2n 
2 


C. x = — vk2n 
4 


D. 


Cáu 21: Nghiém cúa phrrong trinh sin x + V3 eos x = 2 la: 


n 


* , 

A. x =- vkn . 

6 


B. x = — + k2n. 
6 


n 


C. x =- vkn . 

6 


x = — + k2n 

4 

x = -—+k2n 
4 


n 


D. x = — vk2n . 
6 
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Cáu 22: Phrrong trinh ^V3-ljsin x-(V3 +1 j eos x + V3 -1 = 0 có các nghiém 


la 


A. 


C. 


x = - — + k2n 

4 

x = — + k2n 
6 

x = - — + k 2n 
6 

x = — + k2n 
9 


,k eZ . 


B. 


,k eZ. 


D. 


x = - — + k 2n 
2 

x = — + k2n 
3 

x = - — + k 2n 
8 

n 

x =- vk2n 

12 


, k e Z . 


k e Z. 


Cáu 23: Nghiém cüa phrrong trinh sin x+ y¡3 eos x = y¡2 la 


k 

A. x = - vk2n,x = - vk2n,k^Z. 

4 4 

C. x = — -h k 2 tc, x = —— + k 2 k ,k e Z . 

3 3 


B. x = - — + k2n,x = — + k2n,k e Z . 
12 12 

D. x = — — + k27t, x = — —— + k2u, k g Z. 

4 4 


Cáu 24: Nghiém cüa phirong trinh sin 2x-\Í3 eos 2x = 0 la 

A. x = — + k — ,k e Z . B. x = -tb,leZ. C. x = — + k?r,k e Z. D. 
3 2 6 3 

x = — + k — ,k gZ. 

6 2 

Cáu 25: Tim tát cá các nghiém cüa phirong trinh: sin x + eos x = 1. 

x = k2n 

A. x -k2n,k e Z. B. n ,k <= Z. 

x = — \-k27t 
2 


n 

C. x = — \-k2n,k<E Z. 
4 


D. 


x = — + k2n 

4 

x = - — + k 2n 
4 


,k e Z . 


Cáu 26: Phirong trinh: V3. sin 3x + eos 3x = -1 tirorig drrong vói phrrong trinh nao sau dáy: 




1 . 

r n 3 

7r „ 

ó ^-3 

1 . 

^ n^ 

sin 

3x- 

= — B. sin 

3x H- 

=- C. sin 

3x H— 

= — D. sin 

3x H- 


l 6 J 

2 

l 6 J 

6 

l 6 J 

2 

l 6 J 


2 


1 -\¡3 

Cáu 27: Phrrong trinh — sin x -—eos x = 1 có nghiém la 


5tt 

A. x =- ik2n,k eZ. 

6 

C. x = —- + k2x,k e Z. 
6 


B. X = — 7T + k7T,k Z, 
6 


n 


D. x = — \-k2n,k e Z. 
6 


Cáu 28: Phrrong trinh 3eos x + 21 sin x 1= 2 có nghiém la: 


A. x-—+kn. 
8 


n , 

B. x = — + kn. 
6 


7r 


C. x- — + kn. 
4 


^ 7r , 

D. x = —+ x/r. 
2 


Cáu 29: Vói giá tri nao cüa m thi phrrong trinh (m +1) sin x + eos x = Vó có nghiém. 
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A. -3 < 777 < 1 . 


B. O < 777 < 2 . 


7 77 > 1 

777 <-3 

Cáu 30: Diéu kién dé phirang trinh m sin x - 3 eos x = 5 có nghiém la : 
A. 777 > 4 . B. -4 < 777 < 4 . C. 777 > s/34 . 


D. —y¡2 < 777 < y¡2 . 


D. 


Cáu 31: Vói giá tri nao cüa m thi phirong trinh sin x + cosx - m nghiém: 

A. - y /2 < 777 < y / 2 . B. 777 > y / 2 . C. -1 < 777 < 1 . D. 

Cáu 32: Cho phu'ang trinh: (m 2 + 2)cos 2 x-2/77 sin 2x + l = 0. Dé phirang trinh có 
thích hop cúa tham so m la 

A. -1 < 777 < 1 . 


777 < -4 
777 > 4 

777 < 2 . 

nghiém thi giá tri 


B. — — < 777 < — . 
2 2 


C. — — < 777 < — . 

4 4 


777 


A. 777 > 6 . 


A. 777 > 5 . 


A. 777 > 5 . 


Cáu 33: Tim m dé pt sin 2x + eos x = — có nghiém la 

A. 1 — V3 < 777 < 1 + a/3 . B. 1- V2 < 777 < 1 + V 2 . 

C. 1 - \Í5 < 777 < 1 + \¡5 . D. 0 < 777 < 2. 

Cáu 34: Diéu kién có nghiém cúa pt asin5x + ¿>cos5x = c la 

A . a 1 +b 2 <c 2 . B.a 2 +b 2 <c 2 . C.a 2 +b 2 >c 2 . 

Cáu 35: Diéu kién dé phuxmg trinh 777 SÍnx + 8cosx = 10 vó nghiém la 

777 <-6 
777 > 6 

Cáu 36: Diéu kién dé phu'ang trinh 12 sin x + m eos x = 13 có nghiém la 

777 < -5 
777 > 5 

Cáu 37: Tim diéu kién dé phu’ang trinh m sin x +12 eos x = -13 vó nghiém. 

777 <-5 
777 >5 

Cáu 38: Tim diéu kién dé phu'ang trinh 6sin x - 777 eos x = 10 vó nghiém. 

777 < -8 

777 > 8 

Cáu 39: Tim m dé phu’ang trinh 5 eos x - m sin x = m +1 có nghiém 
A. 7?7.<—13. B. 777 <12. C. 777 <24. 

Cáu 40: Tim diéu kién cúa m dé phu'ang trinh 3 sin x + m eos x = 5 vó nghiém. 
777 < -4 
77 7 > 4 

Cáu 41 : Diéu kién dé phu’ang trinh m .sin x -3 eos x = 5 có nghiém la 

C. 777 >V34. 


B. 


B. 


B. 


B. 777 > 8 . 


C. 777 < -6. 


C. 777 < -5 . 


C. 777 < -5 


C. 777 < -8 . 


B. 777 > 4, 


C. 777 < -4. 


A. 777 > 4. 


B. -4 < 777 < 4. 


D. 1 777 1> 1 . 


D. a 2 +b 2 > c 2 . 


D. -6 < 777 < 6 


D. -5 < 777 < 5 . 


D. -5 < 777 < 5 


D. -8 < 777 < 8 . 


D. 777 > 24. 


D. -4 < 777 < 4. 


D. 


Cáu 42: Tim m dé phu'ang trinh 2 sinx + meosx = 1 — 777 (1) có nghiém x 1 

A. - 3 < 777 < 1 B. - 2 < 777 < 6 C. 1 < 777 < 3 

Cáu 43: Tim m dé phu'ang trinh 777 sinx + 5cosx = 777 +1 có nghiém. 


n n 

2 ’ 2 . 

D. 


777 < -4 
777 > 4 


1 < 777 < 3 
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A. 


B. m> 4. 


C. m>V34. 


A. m < 12 B. m <6 C. m < 24 

Cáu 44: Diéu kién dé phirang trinh m. sin x - 3 eos x = 5 có nghiém la : 
m < -4 
m > 4 

Cáu 45: Dé phrrong trinh eos x + sin x = m có nghiém, ta chon: 

A. — 1 < m < 1. B. 0 < m < Jl. C. m tüy y. 

Cáu 46: Phu'ang trinh raeos 2x + sin 2x = m. — 2 có nghiém khi va chí khi 


D. 777 < 3 

D. -4 < m < 4 . 

D. —y¡2 < m < V2 • 


f 3 

„ f 4" 

C. m e 

4 ^ 

D. m e 

"3 ^ 

-°o; — 

B. m e - 00 ;— 

— ;+oo 

— ;+oo 

l 4j 

l 3 J 


l_3 J 


L4 J 


A 17 

A. m < —. 
2 


17 

C. m> —. 
2 


17 

D. m< —. 
2 


Cáu 47: Cho phirong trinh 4sin x + (m -1) eos x = m . Tim tát cá các giá tri thirc cúa m dé phu’ang 
trinh có nghiém: 

17 

B. m < -. 

2 

Cáu 48: Phu’ang trinh 3 sinx - 4cosx = m có nghiém khi 

A. -5 < m < 5 A. m> 5 hoác m< -5 C. m> 5 D. m< -5 

Cáu 49: Cho phrrong trinh lrrong giác: 3sinx + {m — l) cosx = 5 . Binh m dé phu’ang trinh vó nghiém. 

A. —3 < m < 5 B. m >5 C. m < -3 hay m >5 D. -3 < m < 5 

Cáu 50: Cho phu’ang trinh m sin x - Vi-3 m eos x — m — 2. Tim m dé phu’ong trinh có nghiém. 


A. -<m<3 
3 


B. m < — 
3 


C. Khóng có giá tri nao cúa m D. m > 3 

Cáu 51: Tim m dé phrrong trinh 2 sin x+znsin 2x = 2m vó nghiém. 

m < 0 


A. 0 < m < — . 

3 


B. 


4 • 

m > — 
3 


C. 0 < m < —. 
3 


D. 


m < 0 

4- 

m > — 
3 


Cáu 52: Tim m dé phrrong trinh m sin x + 5 eos x = m +1 có nghiém: 
A. m < 12 . B. m < 6. C. m < 24. 


Cáu 53: Cho phrrong trinh sin 


x- 


n 




eos 


n 

x - 

v 3 


D. m < 3 . 

= 2 777 . Tim m dé phrrong trinh vó nghiém. 


A. (-oo;-l] u [l;+co) . B. (-oo;-l) u (l;+oo) . C. [—1;l]. 


D. me 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dansvietd 0 ns.bac 2 ians.vn@smail.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 6 




















ST&BS: Th.S Dang ViétDdng Trirong THPT Nho Quan A 


Lwfíng giác - DS va GT11 


PHÜONG TRINH QUY VÉ BÁC NHÁT VÓI SIN VA COSIN 


Cáu 1: Giái phrrong trinh 5 sin 2x 6 eos x -13 

A. Vó nghiem. B. x = kn, k e Z. 

C. x = n + k2n, k e Z. D. x = k2n , k e Z . 

Cáu 2: Phrrong trinh sin x + eos x = y¡2 sin 5x có nghiem la 


C. 


n , n 
x = — Yk — 
4 2 

n , n 
x = — h k — 
6 3 

n , n 

x = Yk — 

16 2 

n , n 
x = —Yk — 
8 3 


,k eZ. 


B. 


k e Z. 


D. 


n , n 

x =- Y k — 

12 2 

n , k ’ 
x =-h/c — 

24 3 

7r , n 

x =- h/c — 

18 2 

7r , n 
x = — h/c — 

9 3 


k eZ. 


keZ. 


Cáu 3: Phu'ong trinh 2 sin 2 x + \Í3 sin 2x — 3 có nghiem la 


A. í = -tbieZ. 
3 

x = '^- + kn,k e Z . 

3 


2tt 4tt 

B. x =-hk,leZ. C. x =-hk,íceZ. 

3 3 


D. 


Cáu 4: Phirong trinh sin Sx - eos 6x = (sin 6x + eos 8x) có các ho nghiem la: 


71 1 

x = —Ykn 

4 

B. 

X =-h AC7T 

3 

C. 

X =-h AC7T 

5 

D. 

n . n 
x =-h/c — 

L 12 7 


TC , TC 
x = —h/c — 

L 6 2 


n , n 
x = —h/c — 

L 7 2 



Cáu 5: Phrrong trinh: 3 sin 3x+y¡3 eos 9x = 1 + 4 sin 3 3x có các nghiem la: 


V3 1 

.Cáu 6: Phrrong trinh 8eos x =-h- 


sin x eos jc 


có nghiem la: 


A. 


n , 2 n 

X = -h/C- 

6 9 

B. 

n , 2 n 

X = -h/c- 

9 9 

C. 

n . 2 n 

X = -h/C- 

12 9 

D. 

77T , 2n 

X = -h/C- 

L 6 9 


77r , 2^- 

X =-h/c- 

L 9 9 


In . 2n 

X = -h/C- 

L 12 9 



n . n 

x =-h/c — 

16 2 

B. 

n , n 

X =-h/c — 

12 2 

c. 

n , n 
x = —h/c — 

8 2 

D. 

4/r , 

x =- Ykn 

L 3 


71 i 

x = —Ykn 

L 3 


n , 

x = —Ykn 

L 6 



n . 
x = —Ykn 
8 

n , n 
x = —h/c — 
9 3 


n , 2 n 

X = -h/C- 

54 9 

n , 2 n 

X = -h/c- 

18 9 


n , ^ 
x = —Yk — 
9 2 

2 n , 

x =- Y kjz 

3 


Cáu 7: Phrrong trinh sin 4x + cos7x - >/3 (sin Ix - cos4x) = 0 có nghiem la 


K K 

A. x = — Yk2 — ,k e Z. 
6 3 


B. 


71 , 7 O 71 

X =- h/c2 — 

6 3 

5tt , „ n 

x =-h/c2 — 

66 11 


(keZ). 
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C. x = — + k2 — ,k e Z. 

66 11 


D. khác 


í 


Cáu 8: Phirong trinh: 


sin — + eos — 


v 


+ V3cosx = 2 có nghiém la: 


■J 


71 7 

x = - vkn 

6 

n , 

x = —vkn 
2 

n 


(keZ) 


B. 


C. x =- vk2n,k e Z 

6 

Cáu 9: Phirong trinh: 2^3 sin 


x = ~ — + k 2 n 
6 

x = — + k 2 n 
2 

D. x = — + kn,k e Z 
2 


(leZ) 


n ^ 


( n ^ 

r\ 2 

í 

n 

— 

eos 

x- 

+ 2 eos 

x- 

00 


OO 


OO 


= V3 +1 có nghiém la: 


3 n , 

x =- 1 - kn 

8 

B. 

3 n 

x =- 1 - kn 

4 

c. 

57T , 

x =- v kn 

4 

D. 

57T , 

x =- 1 - kn 

L 24 


5 n , 

x =- 1 - kn 

L 12 


5 n , 

x =- 1 - kn 

L 16 



5 ^ , 

x = -1- kn 

8 

In 

x =-1- kn 

24 


Cáu 10: Phirong trinh: 4 sin x. sin 


A. 


f 7T^ 


^ 2^-^| 


.sin 


l 3 J 


l 3 J 


+ eos 3x = 1 có các nghiém la: 


n , 2^- 
x = — v k — 

6 3 

B. 

n , 

x = — vkn 

4 


x = — + k 2 n 

D. 

, 2 n 
x = k — 

L 3 

x = k- 

L 3 

c. 

en ^ 

11 

_1 


n 

x = —v k 2 n 
2 

x=k- 

4 


Cáu 11: Phirong trinh 2y¡2 (sin x + eos x). eos x = 3 + eos 2x có nghiém la: 


n 

A. x = — vkn . 

6 


n , 

B. x - - vkn . 

6 


n 

C. x = — vk2n. 
3 


Cáu 12: Phirong trinh 2\f?> sin 


f n^ 


( n ^ 



x- 

eos 

x- 

+ 2 eos” 

x- 

OO 


OO 


OO 


D. Vó nghiém. 
= \¡3 +1 có nghiém la: 


C. 


3n 

x = - vkn 

8 

5n 

x = - vkn 

24 

5n 

x = - vkn 

4 

5 n 

x = - vkn 

16 


k e Z. 


B. 


k e Z. 


D. 


3 n , 

x = - vkn 

4 

5n 

x = - vkn 

12 

5n 

x = - vkn 

8 

In 

x = - vkn 

24 


k e Z. 


,k e Z. 


1 


1 


Cáu 13: Giái phirong trinh-t-- 

sin2x cos2x sin4x 

n 

A. x - kn, x- —h kn, k e Z. 

4 

C. Vó nghiém. 

Huáns dan siái: 


B. x = kn, k e Z . 


n 

D. x = — vkn, k e Z. 
4 
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Chon C. 

Ísin2x^0 

Diéu kien: < <=> sin 4x^0. 

[eos 2.x ^ 0 

Phirong trinh dé bái « sin 2x + eos 2x = 1. Suy ra: (sin 2x + eos 2.x)" =1 «sin 4.x = 0 (loai) 
Vay phu'ong trinh da cho vó nghiém. 
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PHÜONG TRINH LIÍ0NG GIÁC DIÍA VÉ TÍCH 


Cáu 1: Phirong trinh l+COSX + COS 2 X + COS3x-S¡n 2 X = 0 tuang dirong vái phirong trinh. 
A. cosx(cosx + cos3x) = 0. B. cosx(cosx-cos2x) = 0. 

C. sinx(cosx-cos2x) = 0. D. cosx(cosx + cos2x) = 0 . 

Cáu 2: Phirong trinh sin 3x-4 sin x. eos 2x = 0 có các nghiem la: 


A. 


x = k2n 

x = ± — Ynn 
3 


B. 


x = kn 

jl , k , H £ Z . 

x = ± — Ynn 
6 


x = k- 
2 

n 

x = + — Ynn 

4 


,k,neZ. 


D. 


, 2 n 
x = k — 

3 

2 n 

x = ± - Ynn 

3 


, k,n eZ. 


n 69 n 


cüa phircmg trinh 2sin3x(l-4sin 2 x) = 0 la: 


Cáu 3: So nghiem thuóc 

‘ 14' 10 j 

A. 40. B. 34. C. 41. D. 46. 

Cáu 4: Nghiem dirong nhó nhát cüa pt (2sin x-cosx)(l + cosx) = sin 2 x la: 


A K 

A. x = — 
6 


B. x = — 
6 


C . x-n 


_ n 
D. x = — 
12 


Cáu 5: [ID 1-2] Nghiem cüa pt eos 2 x-sinxcosx = 0 la: 


. n n 

A. x = — + kn\x = —Ykn 
4 2 

C. x- — + kn 
2 


n 


B. x-—Ykn 
2 

^ 5n In , 

D. x =- Ykn:x = - Ykn 


Cáu 6: Nghiem dirong nhó nhát cüa pt 2 sin x + 2y¡2 sin x eos x = 0 la: 


A 371 

A. x = — 
4 


.. n 
B. x 

4 


C. x = - 
3 


Cáu 7: Tim so nghiem tren khoáng (-ti; ti) cüa phirong trinh : 
2(sinx + l)(sin 2 2x-3sinx + l) = sin4x.cosx 

A. 1 B. 2 C. 3 

Cáu 8: Giái phirong trinh s ' n 2x + eos 3x = 1 

A. x-k2n,k eZ 


D .x-n 


D. 4 


2tt 

B. x = k — 
5 


C. x = ti + kn, k e Z 


n 


D. x-knvx-k—.k&Z 
5 


Cáu 9: Phirong trinh 4cos x - 2 eos 2x - eos 4x = 1 có các nghiem la: 


n , 

x = — Ykn , _ 

2 ,k e Z . 

x = k2n 


B. 


n , n 

x = — Y k— , _ 

4 2 ,k e Z . 

x = kn 
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n , 2 n 
x = — = k — 
3 3 

x = k- 
2 


,k e Z. 


D. 


n , n 
x = —Y k — 
6 3 

x = k — 

4 


k eZ. 


Cáu 10: Phuxmg trinh 2sinx + cosx-sin2x-l = 0 cónghiémlá: 

n 


A. 


C. 


x = —i- kn 
6 

x = — + kn , k eZ . 
6 

x = kn 


x = — + k2n 
6 

x = —— + k 2n , keZ 
6 

x = k2n 


B. 


D. 


x = — vk2n 
6 

x = + k2n , k eZ . 

6 

x = k2n 


x = — + k2n 
6 

x = -— + k2n, keZ 
6 

x = kn 


Cáu 11: Phirang trinh sin 3x + eos 2x = 1 + 2 sin x eos 2x tu’ang drrang vái phirang trinh 


sin x = 0 
1 • 

sin x = — 
2 


B. 






sin x = 0 

C. 

sin x = 0 


sin x = 1 

sinx = -l 

D. 






sin x = 0 

1 • 

sin x = — 
2 


Cáu 12: Giái phirong trinh sin 2x (cot x + tan 2x) = 4cos J 


x. 


n 


A. x = — + kn,x = + — + Á7T , keZ. 

2 6 

C. x = — + kn,x-±— + k2n, keZ. 

2 3 

Cáu 13: Giái phirang trinh eos 3 x - sin 3 x = eos 2x. 

K K 

A. x = k2n,x = — \-kn,x = — vkn , keZ. 

2 4 

71 K 

C. x = k27r,x = — + k2n,x = — vkn, keZ. 

2 4 

Cáu 14: Giái phirong trinh 1 + sin x + eos x + tan x = 0 . 

K 

A. x = k + k2K,x = — + kx, keZ. 

4 

C. x-n-\-k2n,x-—-vk2n, keZ. 

4 


B. x = —+kn,x = ±—+k2n, keZ. 
2 6 

7T 71 

D. x = — + kn,x = ±— + kn, ksZ. 
2 3 


n k 

B. x-k27T,x = — + k27T,x- — vk2n , ksZ 
2 4 

Jl K 

D. x = kn, x = —i- kn, x = — t-kn, k <=Z . 

2 4 


K 

B. x = n + k2n,x = + k2n , keZ. 

4 

71 

D. x-n + k2n,x = -—+kn, keZ. 

4 


Cáu 15: Mot ho nghiém cüa phirong trinh eos x. sin 2 3x - eos x = 0 la 


* n , 7 U 

A. -h k —. 

6 3 


„ n , n 
B. —H k — 
6 3 


C. k-, 
2 


D. k- 

4 • 


Cáu 16: Phirong trinh 2 sin x + cot x = 1 + 2 sin 2x tuong dirong vói phirong trinh 


A. 


2sinx = -1 

sinx-cosx-2sinxcosx = 0 


B. 


2sinx = 1 

sin x + eos x - 2 sin x eos x = 0 
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2 sin a; = -1 

sin x + eos x - 2 sin x eos x = 0 


D. 


2 sin x = 1 

sin x — eos x — 2 sin x eos x = 0 


Cáu 17: Giái phrrong trinh sin 3 x + eos 3 x = 2 (sin 5 x + eos 5 x) . 


A. x = — + kn , k< =Z. 

4 

C. x = — + k2n, ke Z. 
4 


B. x = - + — , keZ. 

4 2 

D. x = -— + k2n , ke Z. 
4 


Cáu 18: Giái phrrong trinh tan x + tan 2x = - sin 3x. eos 2x 


A. x = — ,x = n + k2n , ke Z. 
3 

C. x = — , keZ. 

3 

Cáu 19: Cho phuong trinh sin 2 


x n 
2 4 


B. x = — ,x = — + k2n, keZ. 
3 2 

D. x = k2n, ke Z . 


tan 2 x-eos 2 — = 0 (*) va x = ~ — + kn (1), x = ^: + /:2^ (2), 


K 


x - — + k2n (3), vói k e Z. Các ho nghiém cúa phrrong trinh (*) la: 

A. (1) va (2). B. (1) va (3). C. (1), (2) va (3). D. (2) va (3). 

Cáu 20: Phuxmg trinh 2^3 sin5.reos3x = sin 4x + 2\¡3 sin 3.reos5.r có nghiém la: 


a kn i 1 S kn 

A. x = —,x = ± —árceos- 1 - ,k e ¿L. 

4 4 12 2 

C. Yo nghiém. 


B. x = ^-,x = ±arccos^- + ^-,k e Z. 
4 48 2 

kjc 

D. x = — ,k e 7L. 

2 


Cáu 21: Nghiém dirong nhó nhát cüa phrrong trinh sin x + sin 2.r = eos x + 2 eos 7 x la : 


A. 

6 


B. 


2 n 


cA. 

4 


D. 


K 

y- 


n 


Váy nghiém drrong nhó nhát la x, - —. 

Cáu 22: Mot nghiém cúa phrrong trinh lrrong giác: sin 2 v + sin 2 2x + sin 2 3.r = 2 la. 


A. - 

3 


B. 


n 

12 


C.^ 

6 


D. 


n 

¥ 


Cáu 23: Nghiém drrong nhó nhát cúa phrrong trinh 2eos 2 .r + eos .r = sin ,r + sin2.r la? 


A K 

A. x = —. 
6 


.. n 
B. x = —. 
4 


n 

C. x = —. 
3 


^ 2 ^- 
D. x = —. 
3 


Cáu 24 Düng máy tính thú váo phrrong trinh, nghiém nao thóa phrrong trinh va có giá tri nhó nhát thi 
nhán. 

Cáu 25: Phrrong trinh sin 3x + eos 2x = 1 + 2 sin x eos 2x trrong drrong vói phrrong trinh: 

sin x = 0 


A. 


sin x = 0 
sin x = 1 
sin x = 0 

1 

sin x = — 


B. 


sinx = -1 
sin x = 0 

sin x = — 


1 • 


Cáu 26: Phrrong trinh sin 3x - 4 sin x. eos 2x = 0 có các nghiém la: 
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x = k2n 


N 


fel< 

II 

1_ 


, n 

x = ±—vnn 

L 3 

B. 

71 

x = ±—vnn 

L 6 

c. 

¿ 

, n 

x = ± —vnn 

L 4 

D. 


A. 


Cáu 27: Phrrang trinh 
A. x = 

Cáu 28: Phrrang trinh 


x = k 


2 n 


-k”. 
3 


n 

■ — vkn. 
2 


2cot2x-3cot3x = tan2x có nghiém la: 

B. x = kn . C. x = k2n . 

eos 4 x - eos 2x + 2 sin 6 x = 0 có nghiém la: 

C. x = kn . 

5 .. _ A 5 _ „;_2 


.. n , n 
B. x = —h k —. 
4 2 


A. x = - 

2 

Cáu 29: Phirang trinh: 4 eos 6 x. sin x - 4 sin 6 x. eos x = sin 4 4x có các nghiém la: 


x = k- 


x = k — 


ii 

r 

4 

n , n 
x = —i -k — 

L 8 2 

B. 

2 

n , n 
x = — v k — 

L 4 2 

C. 

3 n , 

x =- v kn 

L 4 

D. 


Cáu 30: Phircmg trinh: (sin x - sin 2x)(sin x + sin 2x) = sin 2 3x có các nghiém la: 


x = k — 

3 

B. 

x = k- 
6 

c. 

, 2 n 
x - k — 

3 • 

D. 

x = k — 

L 2 


x = k — 

L 4 


i 

X 

ii 

- 


2 n 

x = ±-1 -rm 

3 


D. Yo nghiém. 


D. x = k2n . 


x = k2n 

x = — + k2n 
3 


x = k3n 
x = k2n 


eos 2x 

Cáu 31: Phrrang trinh eos x + sin x =- có nghiém la: 

l-sin2x 



x = -— + k2n 

4 


x = — + k2n 

4 


3 n . 

x =-1- kn 

4 


A. 

n i 

x = —vkn 

8 

B. 

n i 

x = — v kn . 

2 

C. 

x = - — + k2n . 

2 

D. 


x = k — 

L 2 


x = kn 


x - k2n 



Cáu 32: Phrrang trinh 2 sin 3x ——— = 2 eos 3x 


n 

■ —i -kn , 
4 


A. x = 

Cáu 33: Phrrang trinh 


sinx 
n , 

B. x =- vkn , 

4 


cosx 


có nghiém la: 


„ 3/r 

C. x =- vkn. 

4 


D. 


sin 7 3x - eos 7 4x = sin" 5x - eos 2 6x có các nghiém la: 


A. 

x = k — 

12 

B. 

x = k — 

9 

c. 

1 

X 

II 

C\ | 

O 

1 


x = k- 

L 4 


x = k — 

L 2 


x-kn 

1 


5 ^ , 

x =-1- kn 

4 

3 n . 

x =-1- kn 

8 

x=k- 

4 


3 n 

x- - vkn 

4 


n 


x = k 

3 • 

x = k2n 


Cáu 34: Phrrang trinh 

A. x = 

B. x = 


sin x + sin 2x + sin 3x 
eos x + eos 2x + eos 3x 


: y¡3 có nghiém la: 


n , n 
— + k — . 
3 2 


n , n 
— + k — . 
6 2 
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2 n n 

C. x =-b k— . 

3 2 

TZ 1 ^ 7 TC 1 ^ S/T 1 ~ / T __ \ 

D. x = — vk2n, x =- vk2n, x =-b k2n, (k e Z ). 

6 6 3 v 

Cáu 35: Các nghiem thuoc khoáng 

Vtanx + sinx + Vtanx-sinx = y/3 tanx la: 

n 3 n 


(0 \7l) 


cua 


phnang trinh: 


n 5 n 
A. —,— . 
8 8 


B. 


4 4 


6 6 


D. 


K 


Cáu 36: Phirang trinh (2sinx + l)(3cos4x + 2sinx-4) + 4cos 2 x = 3 có nghiem la: 



1 

X 

II 

l 

ON | ^ 
+ 

K) 


x = —~vk 2 n 

6 


x = - — + k 2 n 

3 


A. 

x = — + k 2 n ■ 

6 

B. 

x = — + k 2 n . 

6 

C. 

4tt 

x =- vk 2 n . 

3 

D. 


x = k- 
2 


x = kn 


x = k 2 n 



x = — + k 2 n 
3 

2 n 

x — —— -\-k 2 n . 
3 


x = k 


2 n 


Cáu 37: Phnang trinh 2 tan x + cot 2x = 2 sin 2x - 


1 


sin2x 


có nghiem la: 


* , n i 71 

A. x = +-b k —. 

12 2 


71 

B. x = ±— vkn. 
6 


K 


C. x = ±—vkn . 
3 


K 

D. x = ±— vkn. 
9 


Cáu 38: Phnang trinh: 5 (sin x + eos x) + sin 3x - eos 3x = 2\Í2 (2 + sin 2x) có các nghiem la 


n 


A. x = — vk2n , k e Z . 
4 




B. x =- vk2n , k e Z . 

4 




C. x = —b k 2n , k e Z . 
2 


7T 


D. x =-b k 2n , k eTj. 

2 


Cáu 39: Mot nghiem cúa phnong trinh eos 2 x + eos 2 2x + eos 2 3x = I có nghiem la 


A n 

A. x = —. 

8 


„ n 

B. x = —. 
12 


C. x — —. 

3 


r» n 

D. x = —. 

6 


Cáu 40: Phnong trinh: sin x.eos 4x - sin 2 2x = 4 sin 2 


v 


n x 
4 _ 2y 


3 7 

— có nghiem la 


A. 


C. 


n , 

X =-bX7T 

6 

In ' 

X =-bX^ 

6 

x = —— + /: 2 tt 
6 


k e Z. 


B. 




X =-b&27T 

6 

~ lK .1 n. 

x = — + x2^- 
6 


, k eZ. 


D. 


, k eZ. 

Cáu 41: Giái phnang trinh sin 2 x + sin 2 3x = cos 2 x + cos 2 3x 


x = — -vk 2 n 
6 


^ 7 

X =-b AC7T 

6 

71 7 

x = —b A:tt 
6 


, k ¡e Z . 


7T 


A. x = +—b^2^- , k eZ . 

4 

„ n kn nkn 

C. x = —l-,x = —l-, keZ. 

4 2 8 4 


,, n kn n kn 

B. x =-b — ,x = —b —, ke Z. 

4 2 8 4 

n kn n kn 

D. x- -1 ,x = —l-, ke Z. 

4 2 4 2 
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Cáu 42: Phirong trinh: sin 12 x + eos 12 x = 2(sin 4 x + eos 14 x) + — cos2.r có nghiém la 

2 


n 


A. x = —vkn , k e7j. 

4 


B. x = — + k — , keZ. 
4 2 


n 


C. x = — \-k2n , k e Z . 

4 

Cáu 43: Giái phirong trinh4cot 2x = 


D. Vó nghiém. 


eos 2 x-sin 2 x 
eos 6 x + sin 6 x 


A. x- — + klK 
4 


B. x = — + kK. 
4 


n 


C. x-±—+k2n. 
4 


Cáu 44: Giái phu’ong trinh 8cot 2x = 


eos 1 x-sin 2 x 


).sin2* 


eos 6 x + sin 6 x 


A. x = -1- kn. 

4 


.. n kn 

B. x = ± —+ —. 
4 2 


C. x = — + kn. 
4 


„ n kn 

D. x = —+ — . 
4 2 


„ n kn 
D. x = — + —. 
4 2 
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PHÜONG TRINH LIÍ0NG GIÁC KHÓNG THÜáNG GÁP 


Cáu 1: Giái phuong trinh (tan x + cot x)~ - tan x - cot x = 2 . 


A. Cá 3 dáp án. 


n 


C. x- — vkn, ieZ. 

6 

Cáu 2: Giái phuong trinh 


A. x = k2n,x-— + k2n, ke Z. 
2 

K 

C. x = — + kn, k s Z . 

2 


+7T 

B. x = - vkn, k £ Z . 

4 

n 

D. x- — vkn, k eZ. 

4 


sin 10 x + cos 10 x sin 6 x + cos 6 x 


4cos 2 2x + sin" 2x 


B. x = —, k £ Z . 
2 


K 


D. x-kn,x~ — + k2n , k£ Z. 
2 


Cáu 3: Cho phircmg trinh: 4cos 2 x + cot 2 x + 6 = 2(2cosx-cotx). Hói có bao nhiéu nghiém x 
thuoc váo khoáng (0;2;r) ? 

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0. 

Cáu 4: Cho phirong trinh: 4cos 2 x + cot 2 x + 6 = 2^ (2 eos x- cot x) . Hói có bao nhiéu nghiém x thuoc 

váo khoáng (0;2;r) ? 

A. 3 . B. 2 . C. 1. D. dáp so khác. 

Cáu 5: Phuong trinh: sin 3x (eos x - 2sin3x) + eos 3* (l + sinx - 2cos3x) = 0 có nghiém la: 


A. x- — + kn. 
2 


.. n , n 
B. x-—vk —. 
4 2 


n 

C. x- — vk2n. 
3 


D. Yo nghiém. 


4x 7 

Cáu 6: Giái phuong trinh eos — = cos~x. 


x = k3 n 


n 


x = ±—bk3/r 

4 

x =± —+ k37T 

4 


B. 


x = k n 


n 


x=± — + kn 

4 

, 5;r , 
x = ± — + k n 

4 


x = k3/r 


n 


x = ± —r k 3 tz" 
4 


D. 


x = k3/r 

x = ±—+ k3/r 

4 


1 + sin x 1 - sin x 
+ „ 


Cáu 7: Giái phuong trinh ' ' s ' n ■* v 1 + sin x V3 v 5 -. 


^ 0 ;—^ 
V 2y 


A 71 

A. x- —. 
12 


„ n 

B. x = —. 
4 

>sin 2 jc . r\cos 2 jc 


C. x = ~. 
3 


„ n 
D. x = —. 
6 


Cáu 8 : Dé phuong trinh: 2 sm x + 2 C0S x = m có nghiém, thi các giá tri cán tim cúa tham so m la: 
A. 1 <m< \¡2 . B. V2 < m < 2y¡2 . C. 2^2 < m < 3. D. 3 < m < 4 . 
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PHAN II: HÜÓNG DAN GIÁI 
PHÜONG TRINH BÁC NHÁT VÓI SIN VA COSIN 


Có dang: a sinx + b eos* = c (1) 


Cách 1: 


Chia hai ve phrrong trinh cho v/a 2 + ¿> z ta drroc: 


a b c 

(1) <=> , sinx + , cosx = 


V 


• Dát: SÍ na = 


í 


a 2 + b 2 


r, COSa = 


d 2 +b 2 
b 


í 


a 2 + b 2 


(a e [0, 2;r]) 


1 


a 2 +b 2 


phirang trinh tro thánh: sina.sinx + COSa.COSX = 


V 


a 2 + b 2 


cos(x-a) = . = = eos ¡3 (2) 


í 


• Biéu kién dé phirang trinh có nghiém la: 

C 


í 


a 2 + b 2 


a 2 +b 2 

< 1 <=> a 2 +b 2 > c 2 . 


• (2) <=> x = a± ¡3 + k2 n (keZ) 

Licu y: 

i . s 


• sinx±V3cosx = 2 

• y¡3 sin * ± eos x = 2 

• sin x + eos x = \Í2 

Cách 2: 


71, 


—sinx-cosx 

2 2 

v/3 . 1 

—sin x±—cosx 
2 2 

1 . 1 

—¡=sin x ± —¡=cos x 

V2 V2 


x n 


= 2sin(x-—) 


71, 


= 2 sin(x ± —) 

6 

= y¡2 sin(x ± —). 

4 


a) Xét x = 7 r + k 2n y = y + k;r c ° ^ n §^ m h a y khong? 

)( 

b) Xét x * n + k2n <=> COS—^ 0. 

2 

x 2 t 1-t 2 

Bát: t = tan —, thay si n x = -—, cosx =-—, ta dnoc phrrong trinh bác hai theo t: 

2 1 + t 2 1+t 2 

(b + c)t 2 -2at + c-b = 0 (3) 

Vi X ^7r + k2x <» b + C + 0, nén (3) có nghiém khi: 

A'= a 2 -(c 2 -b 2 ) > 0 <=>a 2 + b 2 >c 2 . 

~ X 

Giái (3), vói mói nghiém t 0 , ta có phrrong trinh: tan — = t Q . 

Ghi chú: 
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1) Cách 2 thu'óng düng dé giái va bien luán. 

2) Cho dü cách 1 hay cách 2 thi diéu kién dé phuang trinh có nghiém: a 2 +b 2 > C 2 . 

3) Bát dáng thúc B. C. S: 

|y| = la.sinx + ¿).cosx| < \Ja 2 + b 2 .Vsin 2 x + cos 2 x = Va 2 + b 2 


í ~2 77 H? 77 sinx cosx t a 

miny = - Va +b va 0 rr\axy= va +b o -= ——<=> tanx = - 


b 


b 


Cáu 1: Trong các phuang trinh sau, phuang trinh nao la phuang trinh bác nhát theo sinx va eos x 
A. sin 2 x + cosx-1 = 0 . B. sin2x-cosx = 0 . 

C. 2cosx + 3sinx = l. D. 2cosx + 3sin3x =-1. 

Hu’áns dan siái: 

Chon C. 

Phuang trinh a sin x + ¿>cosx = c (l) trong dó a,b,c el va a 1 +b 2 ^ 0 duoc goi lá phuang trinh bác 
nhát dói vói sin x, cosx . 

Cáu 2: Trong các phuang trinh sau, phuang trinh nao có nghiém: 

A. 2cosx-3 = 0. B. 3sin2x-VlO = 0 . 

C. eos 2 x — eos x — 6 = 0. D. 3 sin x + 4 eos x = 5 . 

Humig dan siái: : 

Chon D. 

Cáu D: 3 sin x + 4 eos x = 5 , dáy lá phuong trinh bác nhát theo sin x va eos x. 

Phuang trinh trén có nghiém vi 3 2 +4 2 = 25 > 5 2 . 

3 

Cáu A: 2 eos x - 3 = 0 <=> eos x = — > 1 => PT vó nghiém. 

Cáu B: sin 2x = > 1 => PT vó nghiém. 


Cáu C: cos"x-cosx-6 = 0 <=> 


eos x = 3 > 1 
cosx = -2<-l 
Cáu 3: Phuong trinh nao sau dáy vó nghiém 


A • 1 

A. sin x = - . 
3 


C. V3sin2x-cos2x = 2. 

Hieáiig dan giai: 

Chon B. 

PT V3 sinx-cosx = -3 vó nghiém vi khóng thoá DK a 2 +b 2 >c 
Cáu 4: Phuong trinh nao sau dáy vó nghiém: 


• PT vó nghiém. 

B. V3sinx-cosx = -3. 
D. 3sinx-4cosx = 5. 


A. cosx = -. 

3 

C. V3sin2x-cos2x = 2. 

Hueñis dan siái: 

Chon D. 

Cáu A có nghiém vi — < 1 

Cáu B có nghiém vi a 2 +b 2 = 3 +1 = 4 > (-1) 


B. V3sinx + cosx = -l. 
D. 3sinx-4cosx = 6. 
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Cáu C có nghiém vi u 2 + ¿> 2 = 3 +1 = 4 = (2) . 

Cáu D vó nghiém vi a 1 + b 2 = 3 2 + 4 2 = 25 < 6 2 . 
Cáu 5: Phuong trinh nao sau dáy vó nghiém: 
A. 2sinx-cosx = 3 • 

C. V3sin2x-cos2x = 2 

Hu'áng dan giái: 

Chon A. 

Cáu A vó nghiém vi a 2 + b 2 = 2 2 +1 2 = 5 < 3 2 . 
Cáu 6: Phu’üng trinh nao sau dáy vó nghiém. 

A. sin x = — . 

4 

C. V3sin2x-cos2x = 4 

Hu’áng dan giái: 

Chon C. 

Cáu A có nghiém vi — < 1 

Cáu B có nghiém vi a 2 +b 2 = 3 +1 = 4 > (-1)" 
Cáu C vó nghiém vi « 2 + ¿ 2 = 3 +1 = 4 < (4)~. 


B. tanx = l. 

D. 3sinx-4cosx = 5 


B. V3sinx-cosx = -l. 
D. 3sinx-4cosx = 5 


Cáu D có nghiém vi a 2 +b 2 = 3 2 + 4 2 = 25 = 5 2 . 

Cáu 7: Trong các phirong trinh sau phu'ong trinh nao có nghiém? 

A. V3sinx = 2 B. — cos4x = — 

4 2 


C. 2sinx + 3cosx = l 
Hu'áng dan giái: 

Chon C 

Phirong trinh V3 sin x = 2 <=> s inx 


D. cot 2 x-cotx + 5 = 0 


2 2 

—¡=, má —¡= > 1 nén phirong trinh vó nghiém. 
V3 V3 


Phuong trinh 


— cos4x = — 
4 2 


<=> cos4x = 2 nén phuong trinh vó nghiém. 


Phuong trinh 2sin x + 3 eos x = 1 có 2 2 +3 3 > 1 nén phuong trinh có nghiém. 


í 


1 


19 

+ — > 0 nén phuong trinh vó nghiém. 


B. 3sinx-4cosx = 5 
D. V3sinx-cosx =-3 


Phuong trinh cot 2 x - cot x + 5 = 0 <=> cot t - - 

V 2, 

Cáu 8 : Phuong trinh nao sau dáy vó nghiém? 

A. V3sin2x-cos2x = 2 

C. sin x = eos — 

4 

Hu’áng dan giái: 

Chon D 

Tacó: (V3)'+(-l) 2 =4 < (-3) nén phuong trinh V3 sin x - eos x = -3 vó nghiém. 

Cáu 9: Phuong trinh nao sau dáy vó nghiém: 

A. sinx-cosx = 3 B. cosx + 3sinx =-1 

C.V3 sin2x-cos2x = 2 D. 2sinx + 3cosx = 1 
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Huáns dan siái: 

Dáp án A 

sin x-eos x < (l 2 + (-l) 2 )(sin 2 x + cos 2 x) = 2 < 3 nén phrrong trinh vó nghiem 
cosx+ 3sinx < (l 2 + 3 2 )(sin 2 x+cos 2 x) = 10 > -1 nén phrrong trinh có nghiem 
V3sin2x-cos2x < ((yÍ3) 2 +(-l) 2 )(sin 2 x + cos 2 x) = 10 > 2 nénphuang trinh có nghiem 
2 sinx + 3cosx < (2 2 + 3 2 )(sin 2 x + eos 2 x) = 13 > 1 nén phirang trinh có nghiem 
Cáu 10: Trong các phirong trinh phu'ong trinh nao có nghiem:. 

A. sinx + 2cosx = 3 . B. V2sinx + cosx = 2 . 

C. V2sinx + cosx = -l. D. V3sinx + cosx = 3. 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

Lán lrrot thrr các dáp án. 

sin x + 2cosx = 3 vó nghiem vi l 2 + 2 2 < 3 2 nén loai dáp án A. 

V2 sin x + eos x = 2 vó nghiem vi ^j +1 2 < 2 2 nén loai dáp án B. 

V2 sinx + cosx = -1 có nghiem vi 2 j +1 2 > (-1)”. Vay chon C 
Cáu 11: Trong các phirang trinh sau phirang trinh nao vó nghiem: 

A. sinx+cosx = S. B. y¡2 sin x + eos x = 1. 

C. V2sinx + cosx = - 1. D. V3 sin x + eos x = 2 . 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Lán lirot thü các dáp án. 

sin x + eos x = \¡3 vó nghiem vi l 2 +1 2 < 3 2 nén chon dáp án A. 

Cáu 12: Trong các phrrong trinh sau phu'ong trinh nao có nghiem: 

A. V3sinx = 2. B. — cos4x = — . 

4 2 

C. 2 sin x + 3 eos x = 1. D. cot 2 x — cot x + 5 = 0. 

Huáns dan siái: : 

Chon C. 

Cáu C: 2 sin x + 3 eos x = 1 lá phrrong trinh bác nhát theo sin x va eos x, phrrong trinh có nghiem khi 
2 2 +3 2 >1 2 (dúng). 

Cáu A: V3sinx = 2<íí>sinx = — ^>1 PTVN. 

V3 

Cáu B: — cos4x = — <=> cos4x = 2 > 1 => PTVN. 

4 4 

Cáu D: cot 2 x-cotx + 5 = 0 vó nghiem do A = -19<0. 

Cáu 13: Phrrong trinh nao drrói dáy vó nghiem? 


A. eos 3x - V3 sin 3x = 2. 

,, . n 
C. sinx = —. 

3 

Huáns dan siái: 

Chon C 


B. cos3x-V3sin3x =-2. 
D. 3 sin 


( n ^ 


( n\ 

X H- 

-4 eos 

X H- 

l 3 J 


l 3 J 


-5 = 0. 
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Các phirang trinh o dáp án A, B, D dé có dang Acosax + Bsinax = C va A +B >C nén các 
phrrang trinh náy déu có nghiém. 

ti 3,14 

Phirang trinh a dáp án C có dang sin x = m vói m = — = ^ > 1 nén phrrang trinh náy vó nghiém. 
Cáu 14: Nghiém cúa phrrang trinh cosx + sinx = 1 la: 


71 

A. x = k2x;x = — \-k2x . 
2 

C. x = — + kx:x = k2x. 

6 

Huáns dan siái: 

Chon A. 


B. x = kx',x =- — +k2x . 
2 

D. x = — + kx;x = kx. 

4 


eos x + sin x = 1 <=> V2 


sin 


f x^ 

= 1 <s> sin 

( n^ 

x-í — 

x-í — 

l 4J 


l 4 J 


V2 


x x . 0 
x-í — = — + k2x 

4 4 

x 3 x , „ 
x-í — =- hk2 x 

4 4 


<s> 


x = k2x 

x (k e Z). 
x = — hk2x y 
2 


Cáu 15: Nghiém cúa phrrang trinh eos x + sin x = -1 la: 

x 


A. x = x + k2x’,x = - vk2x. 

2 

C. x = -—+kx\x = k2x. 

3 

Huáns dan siái: 

Chon B. 


x 


B. x = x + k2x;x = — vk2x. 

2 

D. x = — + kx;x = kx. 

6 


eos x +sin 


x 


inx = -1 <=> V2 


sin 


f x^ 

= -!<=> sin 

( x^ 

x-í — 

x-i — 

l 4 J 


l 4 J 


4~2 


■<» 


x x , _ 
x-í — =- vk2x 

4 4 

x 5x , „ 
x-í — = — + k 2x 
4 4 


x = — + k 2x , . 

2 (ks Z). 

x = x + k2x 


Cáu 16: Nghiém cúa phrrang trinh sin x+ \Í3 eos x = V2 la: 


A. x — —— + k 2x\ x — —— + k 2n . 
12 12 

C. x = — + k2x;x = +k2x. 

? 3 

Huáns dan siái: 

Chon A. 


O 

B. x = - — + k2x\x = — + k2x. 

4 4 

D. x = —— + k2x; x = - —+ &2¿t . 

4 4 


sinx+ 


rx rz 1 . V2 

V3 cosx -y¡2 — sinxH cosx = 


x . . x . x 

• <=> eos—. sin x + sin —. eos x = sin — 
2 2 2 3 3 4 
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« sin 


x + - 


TC 


. 7t 

= sin — « 
4 


n 71 i o 
x-í — = — vk2n 


n 2n , „ 

x -\— =- vk2n 

3 4 


x = - — + k2n 
12 

x = — + k2n 
12 


(keZ). 


Cáu 17: Nghiém cúa phrrong trinh sin x-y¡3 eos x = 0 la: 


n 


n 


B. x = — vk2n . 
3 


n 


C. x = — + kn. 
6 


n 

x - 

3 


= 0 


A. x = — vk2n . 

6 

Hueras dan siái: 

Chon D. 

1 V3 

Tacó sinx-V3cosx = 0 «—sinx-cosx = 0 «sin 

2 2 

<=> x-^-kn <=> x = ^ + kn(k eZ) 

Cáu 18: Phrrong trinh lu'O'ng giác: eos x - \¡3 sin x = 0 có nghiém la 

K K 

A. x- —i -kn. B.Vo nghiém. C. x = - vkn. 

6 ’ 6 


^ n 
D. x- — + kn. 
3 


^ n , 

D. x = — vkn. 
2 


D. 3. 


Hu'&ns dan siái: 

Chon A. 

■n/3 1 n n 

eos x - \¡3 sin x = 0 « —sin x —eos x = 0 <=> sin(x-) = 0e>x = - + k,(^eZ). 

2 2 6 6 

Cáu 19: So nghiém cüa phirong trinh sinx + cosx = l trénkhoáng (0;x) la 

A. 0. B. 1. C. 2. 

Hu&ns dan siái: 

Chon B. 

. /x . n . n V2 

sinx+cosx = l« v2sin xh— =l«sin x + — = — 

2 


« sin 


( A 

- 1« sin 

( n N 


x + — 

l 4 J 


l 4 ) 


f 

n ^ 

. n 

x + 

— 

- sin — « 

V 

4; 

4 


x = — + k2n 
2 

x = k2n 


,{k e Z). 


TC 

Tren khoáng ( 0; 7r ) phrrong trinh có 1 nghiém la x = — 
Cáu 20: Nghiém cüa phrrong trinh: sin x + eos x = 1 la : 

x = k2n 


A. x = k2n. B. 


Hu'&ns dan siái: 

Chon B. 

sinx+cosx = l« V2sin 


n 


x = —+k2n 
2 


C. x = — vk2n 
4 


D. 


x = — + k2n 

4 

x = - — + k2n 
4 


( A 

- 1« sin 

( n N 


x + — 

l 4 J 


l 4 ) 


V2 

2 
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<=> sin 


^ 71 ^ 

x-i — 

V 4y 


. n 

= sin — ■» 

4 


x = — + k 2n 
2 


x = k2n 

Cáu 21: Nghiemcüaphirong trinh sin x + V3eos x-2 la: 


* 5^ , 

A. x = - vkn . 

6 

Hii'áiig dan giái: 

Chon D. 


B. x = — + k2n. 
6 


n 


C. x = - vkn . 

6 


D. x = — + k2n. 
6 


1 ^3 

sin x+ V3 cosx = 2 <=> — sinxH-cosx = 1 

2 2 


<=> sin 


r n 3 

x-í — 

V 3 y 


= 1 <=> x + — = — + k2n <=> x = — + k2n ,(k e Z). 
3 2 6 


Cáu 22: Phirang trinh ^ V3 -1) sin x - (V3 +1) eos x + V3 -1 = 0 có các nghiem la 


A. 


C. 


x = - — + k2n 

4 

x = — + k2n 
6 

x = - — + k 2n 
6 

n 

x = — vk2n 
9 


,k e Z. 


B. 


ieZ. 


D. 


x = - — + k2n 
2 

x = — + k2n 
3 

x = — — + & 2;r 
8 

x — —— + k 2n 
12 


k e Z. 


, k e Z . 


Hiváiig dan giái: 

Chon B. 

Ta có tan — = . Chia hai ve PT cho V3 -1 diroc 

12 V3-1 


5 n 


5 n 


5 n 5n 


PT: sinx-tan — .cosx + l = 0 <ü>sinx.cos-cosx.sin-heos — = 0 <=>sin 

12 12 12 12 


5;r 

12 


= - eos- 


5 n 
12 



í 5; 0 


í >0 

<=>sin 


= sin 

— 


l 12 J 


1 12 J 


5n n 

n , „ 

x -=- vk2n 

x = — vk2n 

12 12 

3 

<=> 

<=> 

5 n n 

3 n 

x - = n-\ - + k2n 

x =- vk2n 

L 12 12 

L 2 L 


n 


x =— vk2n 
3 

x = - — + k2n 
2 


(.k e Z) 


Cáu 23: Nghiem cúa phirong trinh sin x+V3 eosx = v2 la 


7i 

A. x = - vk2n,x =- vk2n,k e Z . 

4 4 

C. x = — + k2n,x = — + k2n,k e Z . 

3 3 


B. x = —— + k2n, x — —— + k2n,k e Z . 
12 12 

D. x = -— + k2n,x = - — + k2n,keZ. 

4 4 


Hu&ng dan giái: 

Chon B. 

1 -\¡3 \¡2 

Chia hai ve PT cho 2 ta diroc — sinx + —cosx =-<=>sin 

‘ 2 2 2 


í 

7T 

XH- 

v 3 y 


= sin- 


n 
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n n ,. 
x-í — = — i-k2 n 


k n 

x -\— = n - \-k2n 

3 4 


x = - — + k2n 
12 

x = — + k2n 
12 


(k e Z) 


Cáu 24: Nghiém cüa phirang trinh sin 2x - V3 eos 2x = 0 la 


n 


C. x = — vkn,k e Z. 
3 


A. x = - + l-,leZ. B. x = — + kn,k^ r L. 

3 2 6 

i = --l-l-,j:eZ. 

6 2 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

1 y¡3 

Chía hai ve PT cho 2 ta diroc — sin2x-cos2x = 0 <=>sin 

‘ 2 2 

7T U 

x = lL + k— (jfce Z) 

6 2 

Cáu 25: Tim tát cá các nghiém cüa phirong trinh: sin x + eos x = 1. 

x = k2n 

A. x = k2n,k eZ. B 


D. 


/■ 

2x~ — 


K 

= 0 <=>2x- = kn <=> 

3 


n >k <= Z. 
v = — + k2n 
2 


K 

C. x =— \-k2n,k& Z. 
4 


Huáns dan siái: 

Chon B. 

Phu'üng trinh da cho tu’ang dirang vói y¡2 sin 

x = k2n 


D. 


x = — + k2n 

4 

x = - — + k 2n 
4 


, k e Z . 


( n 3 

= 1 <=> sin 

^ 7r 3 

n— 

XH- 

l 4j 


l 4 J 


1 

VI 




71 n 7 O 

H— = —I- k27t 

4 4 

7t 71 

x H— = 7r-+ A 27r 

4 4 


<=> 


?r , 0 (k e Z) 
x = —+ x2;r 
2 


Cáu 26: Phu'ang trinh: V3. sin 3x + eos 3x = -1 tu'ong du'ang vói phirong trinh nao sau dáy: 



f 71 3 

1 .. . 

^ n 3 

7r 

^ n 3 

1 • 

( 71^ 

sin 

3x- 

= — B. sin 

3x H - 

=- C. sin 

3x H - 

= — D. sin 

3x H - 


l 6 J 

2 

l 6 J 

6 

l 6 J 

2 

l 6 J 


2 


Huáns dan siái: 

Chon C. 


V3 1 

V3 sin 3x + eos 3x = -!<=> —sin3x + — 


eos 3x = — <=> sin 
2 2 

1 V3 

Cáu 27: Phu’ang trinh —sin x-—eosx = 1 có nghiém la 


k n 3 

3x H— 


2 


5tt 

A. x =- vk2n,k e Z. 

6 


B. x = — n + kn,k^ Z, 
6 
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-K 


C. x = - vk2n,k e Z. 

6 

Hiráng dan giái: 

Chon A. 

1 . y¡3 . f .fx) 

— sin*-cosv = l<=>sin x -= l<tí>sm x -=1 

2 2 { 3J [3 J 

K K 5 K 

<=> x -= —b kln <=> x =- \-k2n (ke Z) 

3 2 6 

Cáu 28: Phirang trinh 3 eos x + 21 sin x 1= 2 có nghiem la: 


D. x = — + k27r,ks7j. 
6 


n 


n 


B. x = — + kn. 
6 


A. x = — + kn. 

% 

Hiráng dan giái: 

Chon D. 

3cos x+21 sin x 1= 2 <=> 21 sin x 1= 2 - 3cos * 


K 


C. x- — + kn. 
4 


^ n , 

D. x = — + kx. 
2 


<=> i 


4sür x = 4-12cosa: + 9cos 2 x 

2 <=> -i 

eos v < — 

3 


4(l-eos 2 v) = 4-12cosv + 9cos 2 * 


2 

eos X < — 
3 


13cos~ x-12cosx = 0 


eos Jt < — 
3 


eos x = 0 

12 ox = - + k(ieZ). 

cosx = —(L) 2 

13 


Cáu 29: Vói giá tri nao cüa m thi phircmg trinh (m + 1) sin x + eos x = y¡5 có nghiem. 

m> 1 


A. -3 < m < 1. 


B. 0 < m < 2 . 


m < -3 


D. -\¡2 <m< y¡2 . 


Hu’&ng dan giái: 

Chon C. 

Phu’ang trinh có nghiem khi va chí khi: 


m +1 > 2 


m +1 < -2 




m > 1 
m < -3 


a 2 +ü 2 > c 2 <=> (m +1) +1 > 5 <=> [m + i) >4 
Cáu 30: Diéu kien dé phirang trinh m sin x - 3 eos x = 5 có nghiem la : 
A. m>4. B. -4 < m < 4 . C. m > \Í34 . 

Hiráng dan giái: 

Chon D. 

Phirong trinh có nghiem khi va chí khi: 


D. 


m < -4 
m > 4 


a~ +b >c <=>m +9>25>16<=> 


m > 4 
m < -4 


Cáu 31: Vói giá tri nao cüa m thi phirong trinh sin x + cos x - m nghiem: 

A. -y/2 < m < y¡2. B. m > V2. C. -1 < m < 1. D. m < 2. 

Hu&ng dan giái: 

Chon A. 

Phu'ang trinh có nghiem khi va chí khi a 2 +b 2 >c 2 <=> 1 +1 > m 2 <=> m 2 < 2 <t=> —y¡2 < m < s. 
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Cáu 32: Cho phuong trinh: ( m 2 + 2 ) eos 2 x - 2 m sin 2x +1 = 0 . Dé phuong trinh có nghiém thi giá tri 
thích hop cüa tham so m la 

A. -1 < m< 1. B. — — <m< —. C. -—</«< —. D. Iml>l. 

2 2 4 4 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

Cách 1 (Chuy en PT ve dang a sin x + b eos x = c ) 

Áp dung cóng thúc ha bac cho eos 2 x, PT tro thánh (m 2 + 2) + (m 2 + 2)eos 2x - 4m sin 2x + 2 - 0 <=> 
4msin2x-(m 2 + 2)cos2x = m 2 +4 

DK PT có nghiém (4 mf + {m 2 + 2) > (m 2 + 4) <=>m 2 > 1 <=> \m\ > 1 
Cách 2 (Chuy en PT ve dang bac hai theo mot HSLG) 

Ta có cosx = 0 khóng la nghiém PT. Chia hai vé PT cho eos 2 x ta clu'O'c 
m 2 + 2-4 m tan x +1 + tan 2 x = 0 <=>tan 2 x-4 m tan x + m 2 +3 = 0 
PT có nghiém khi A' > 0 <=> 4m 2 - m 2 - 3 > 0 <=> m 2 > 1 <=> \m\ > 1 


m 


Cáu 33: Tim m dé pt sin 2x + eos" x = — có nghiém la 


A. 1 - a/3 < m < 1 + \Í3 . B. 1 - y¡2 < m < 1 + \¡2 . 

C. 1 - \Í5 < m < 1 + Vó . D. 0 < m < 2 . 

Hicáns dan siái: 

Chon C. 

í , , . , . . . l + cos2z m _ . _ 

Ap dung CT ha bac ta duoc sin 2x ■+---= — <=> 2sin 2x + eos 2x = m -1 

DK PT có nghiém la 2 2 +1 2 > (m- 1)' <=>|m-l| < y¡5 <í>l- V5 < m< 1 + y¡5 
Cáu 34: Diéu kién có nghiém cüa pt asin5x + ¿>cos5x = c la 

A . a 1 +b 2 <c 2 . B ,a 2 +b 2 <c 2 . C .a 2 +b 2 >c 2 . 

Huáns dan siái: 

Chon C. 

DK PT có nghiém la a 1 +b 2 > c 2 

Cáu 35: Diéu kién dé phuong trinh m sin x + 8 eos x = 10 vó nghiém la 

m < -6 
m > 6 


A. m > 6. 


B. 


C. 777 < -6 . 


Huáns dan siái: 

Chon D. 

Tacó: a = m;ü = 8;c = 10 

Phuong trinh vó nghiém <=> a 2 + b 2 < c 2 <=> m 2 + 64 < 100 . 

<íí> m 2 < 36 <íí> -6 < m < 6 . 

Cáu 36: Diéu kién dé phuong trinh 12 sin x + m eos x = 13 có nghiém la 

m < -5 

A. m > 5. B. . C. m < -5. 

m > 5 

Huáns dan siái: 

Chon B. 

Tacó: a — \2\b — m;c — 13 

Phuong trinh có nghiém <=> a 1 + b 2 > c 2 <í> 12 2 + m 2 > 13 2 . 


D 2 / 2 2 

.a +b > c 


D. -6 < 777 < 6 


D. -5 < 777 < 5 
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<=> m > 25 <=> 


m < -5 
m > 5 

Cáu 37: Tim diéu kién dé phrrong trinh m sinx+12eos x = -13 vó nghiém. 


A. m > 5 . 


B. 


m < -5 
m > 5 


C. 777 < -5 


Hiráng dan siái: 

Chon D. 

Tacó: a =m;b — 12;c = —13 

Phirong trinh vó nghiém <=> a 1 + b 2 < c 2 <=> m 2 +144 < 169 . 

<=> 777 2 < 25 <=> -5 < 777 < 5 . 

Cáu 38: Tim diéu kién dé phirong trinh 6sin x - m eos x = 10 vó nghiém. 
m < -8 

B. 777 > 8 . C. 777 < -8 . 

777 > 8 

Hu’áns dan siái: 

Chon D. 

Tacó: a — 6;¿> = — nv,c —10 

Phirong trinh vó nghiém <=> a 2 + < c 2 <=> 6 2 + m 2 < 10 2 . 

<=> 777 2 < 64 <=> -8 < 777 < 8 . 

Cáu 39: Tim m dé phirong trinh 5 eos x - m sin x = m +1 có nghiém 
A. 777.<—13. B. 777 <12. C. 777 <24. 

Huóns dan siái: 

Chon B. 

Tacó: a — 5\b — —m\c — 

Phirong trinh có nghiém <=> a 2 + Ir > c 2 <=> 5 2 + m 2 > (777 +1)“. 

<íí> 25 + 777 2 > 777 2 + 2777 + 1 24 > 2/77 <=> 777 < 12 

Cáu 40: Tim diéu kién cúa m dé phrrong trinh 3 sin x + m eos x = 5 vó nghiém. 

B. 777 > 4 . C. 777 < -4. 


A. 


777 < -4 
777 > 4 
Hiráng dan siái: 

Chon D. 

Phrrong trinh da cho vó nghiém khi va chi khi 3 2 + m 2 <5 2 <=> -4 < m < 4 
Cáu 41: Diéu kién dé phrrong trinh m. sin x - 3 eos x = 5 có nghiém la 

A. 777 >4. B. -4 < 777 < 4 . C. 777 > V34 . 

Hiráng dan siái: 

Chon D. 

Phrrong trinh m .sin x -3 eos x = 5 có nghiém <íí> m 2 + (-3)“ > 5 2 <=> 777 2 > 16 <=> 

Cáu 42: Tim m dé phrrong trinh 2sinx + meosx = 1 — 777 (1) có nghiém x < 

A. - 3 < 777 < 1 B. - 2 < 777 < 6 C. 1 < 777 < 3 

Huáns dan siái: 

Dáp án D 


D. -5 < 777 < 5 


D. -8 < 777 < 8 . 


D. 777 > 24 . 


D. -4 < 777 < 4 . 


D. 


777 < -4 
777 > 4 


777 < -4 
777 > 4 

71 71 

2 ’ 2 . 

D. - 1 < 777 < 3 
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m(\ + cosx) = 1 - 2 sin x 

n n 

L 2 2 _ 


Vi: Xe 


nén 1 + cosx > O do dó: 


, . . x x 

. ,, • l-4sin — eos . 

m =-^ m =- 2. - 2. ^ m _ _(t an z —+ 1) - 2 tan : 

1 + cosx 2 cos 2 x 2 2 2 

JC X 

<4> 2 m = tan 2 — 4 tan — +1 
2 2 

Cách 1: 2 m = tan 2 — -4tan — + 1 <=> 2 m = (2-tan—) 2 -3 
2 2 2 


Vi X G 


n n 

L 2 ' 2 J 

Vay: -2 < 2 m <6<s>-l<m<3 

Cách 2: 


nén -1 < tan — <1<=>1<2 - tan — < 3 <=> 1 < (2 — tan —) 2 < 9 -2 < (2 - tan —) 2 - 3 < 6 

2 2 2 2 


71 K 

L 2 ' 2 J 


thi fe[-l;l] khidótacó: 2m = t 2 -4t+l vói íe[-l;l] 


Dát: t = tan — ta có Xe 
2 

P{t) - t 2 -4t+l (P) 

Do (P) la parabol có he so a > 0 va dính 7(2;-3) nén ( P ) di xuóng trén [—l;l] do dó diróng tháng 

y = 2m cát ( P ) vói t e [—1;l] khi: 7 , (-l) < 2m < 7 , (1) <=> -2 < 2m < 6 <íí> -1 < m < 3 

Cáu 43: Tim m dé phirong trinh msinx + 5cosx = m +1 có nghiém. 

A. m < 12 B. m <6 C. m < 24 D. m < 3 

Hu’áns dan giüi: 

Báp án A 

Phu'ong trinh: msinv + 5cosx = m +1 la phirong trinh dang asinx + bcosx = c vói a = m,b = 5,c = m +1 
Nén phrrong trinh có nghiém khi: 

a 2 +b 2 > c 2 <4> m 2 + 5 2 > (m + 1) 2 <4> m < 12 

Cáu 44: Diéu kién dé phrrong trinh m. sin x - 3 eos x = 5 có nghiém la : 
m < -4 

m > 4 

Hu’áns dan siái: 

Chon A. 


B. m>4. 


C. m>V34. 


D. -4 < m < 4 . 


m < -4 
m > 4 


?77.sinx-3cosx = 5 có nghiém<=> m 2 + (-3) > 5 2 m 2 -16 > 0 

Cáu 45: Dé phrrong trinh eos x + sin x = m có nghiém, ta chon: 

A. -1 < 777 < 1 . B. 0 < 777 < sÍ 2 . C. 777 tüy y. 

Hu’áns dan siái: 

Chon D. 

Phrrong trinh eos x + sin x = m có nghiém <=> P +1 2 > m 2 -o m 1 - 2 < 0 m e 
Cáu 46: Phrrong trinh rrceos 2x + sin 2x = m — 2 có nghiém khi va chí khi 


D. —y¡2 < 777 < V2 • 

-V2;V2 _ 


f 3' 

„ f 4" 


“4 ^ 

D. 777 e 

"3 ^ 


B. 777 e - 00 ;— 

l 3 J 

C. 777 e 

— ;+oo 

L3 J 

— ;+oo 

L4 J 


Hu’áns dan siái: 

Chon D. 
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, , 3 3 i 

<=> m +1 > m - 4m + 4 <=> 4 m >3om>-. Váy me — ;+oo 

4 L4 J 

Cáu 47: Cho phrrong trinh 4 sin x + (m -1) eos x-m. Tim tat cá các giá tri thrrc cúa m dé phrrong 


trinh có nghiém: 

A 17 

A. m< —. 


I 7 

B. m <- 

2 


D. m< 


17 

2 


2 


H 110112 dan giái: 

Chon D. 

Dé phirong trinh có nghiém thi: 


4 2 + (m-l) >m 2 

16 + ni - 2m +1 > m 2 
<íí> 17 - 2m > 0 
17 

m< — 

2 

Cáu 48: Phu'OTig trinh 3sinx - 4cosx = rn có nghiém khi 

A. -5 < m< 5 A. m> 5 hoác m< -5 C. m> 5 D. m< -5 

Huóiig dan giái: : 

Chon A 

Ta có: a = 3,b = —4,c = m. Phirong trinh 3.v/n.r - 4cosx = m có nghiém khi va chí khi: 

3 2 + (-4)" > m 2 m 2 <25 <=> -5 <m<-5 

Cáu 49: Cho phrrong trinh lu'orig giác: 3si nr + ( m — 1)cos.r = 5. Binh mdé phirong trinh vó nghiém. 
A. —3 <m< 5 B. 777 >5 C. m < -3 hay m >5 D. -3 < m < 5 

Hiráng dan giái: : 

Chon A 

Ta có: phrrong trinh 3siiw + [m — l)cosx = 5 vó nghiém khi va chi khi: 


3 1 +(m —l) 2 <5 o m 2 - 2/77-15 <0<ri>-3<x<5 


Cáu 50: Cho phrrong trinh m sin x - Vi-3 m eos x = m - 2. Tim m dé phrrong trinh có nghiém. 


A. —<m< 3 


B. m < — 
3 

D. 777 > 3 


3 


C. Khóng có giá tri nao erra m 


Hiváng dan giái: : 

Chon C 


Ta có: phrrong trinh m sin x - Vi - 3m eos x = m - 2 có nghiém khi va chí khi: 



. Váy khóng có giá tri m thóa yebt 


Cáu 51: Tim 777 dé phrrong trinh 2 sin x + m sin 2x — 2m vó nghiém. 
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A. O < m < —. 
3 


B. 


777 < O 

4 

777 > — 

3 


C. O < m < —. 
3 


Hicáng dan giái: 

Chon D. 

2 sin 2 x + m sin 2x = 2 m 

<=> 1 - eos 2x + 777 sin 2x = 2m <^> m sin 2x - eos 2x = 2 m -1 
Phu'ang trinh vo nghiem khi m 2 +1 2 < (2 m - 1) 2 <» 3 m 2 - 4m > 0 <» 


4 

777 > — 

3 

m < 0 


Cáu 52: Tim m dé phirang trinh m sin x + 5 eos x = m +1 có nghiem: 

A. 777 < 12 . B. m < 6. C. m < 24. 

Hu óng dan giái: 

Chon A. 

Dé phrrang trinh m sin x + 5 eos x = m +1 có nghiem 


m 


+ 5^ >(m + l) <íí> 2m- 24 < 0 <íi> m < 12 . 


Cáu 53: Cho phrrang trinh sin 


n 

x - 




( 


eos 


n 


D. 


777 < 0 

4. 

777 > — 

3 


D. m < 3 . 


A. (-oo;-l]u [l;+ao). B. (-oo;-l)u (l;+oo) . C. [—1;l]. 

Hu'áng dan giái: 

Chon B 


x -= 2 m . Tim m dé phrrang trinh vo nghiem. 

v 3 ) 

D. m e IR. 


Dé phrrang trinh sin 

1 + 3 < 4ra 2 777 e (-oo;-l)u (l;+co) 


f n 3 

x- 

- V3cos 

( n\ 

x - 

l 3 ) 


l 3 J 


= 2 m có nghiem khi a + ti < c 2 
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PHÜONG TRINH QUY VÉ BÁC NHÁT VÓI SIN VA COSIN 


B. x = kn, ieZ. 
D. x = k2n , k e Z . 


Cáu 1: Giái phrrong trinh 5 sin 2x 6 eos x -13 
A. Vó nghiem. 

C. x = n + k2n, leZ. 

Hirán 2 dan giái: 

Chon A. 

Lim y dói vái cáu náy ta có thé düng phirong pháp thü phirong án. 

Ta có 5 sin 2x -6eos 2 x = 13 <=> 5 sin 2x - 3eos 2x = 16 (vo nghiem) do 5 2 +(-3) 2 < 16 2 . 
Cáu 2: Phirong trinh sin x + eos x = \Í2 sin 5x có nghiem la 


A. 


C. 


n , n 
x = — Yk — 
4 2 

n , n 
x = —Yk — 
6 3 

n , n 

x =- Y k — 

16 2 

n , n 
x = — Y k — 
8 3 


,k e Z. 


B. 


leZ. 


D. 


n , k 

x = - Yk — 

12 2 

n , n ’ 

x = - Yk — 

24 3 

n . n 

x =- Yk — 

18 2 

n , n 
x = — Yk — 

9 3 


k e Z. 


k e Z. 


Huáng dan giái: 

Chon C. 


Chia hai vé PT cho V2 diroc —J=sinx + —|=cosx = sin5x «sin 

v2 


S' 


í 

n 

x -\— 

v 4 j 


= sin5x « 


5x = x-Y — + k2n 

4 

5x = ti - x- — + k2n 

4 


« 


n , n 

x = - Yk — 

16 2 

71 , 71 

X = —Yk — 

8 3 


(k e Z) 


Cáu 3: Phu'ong trinh 2 sin 2 x + \¡3 sin 2x = 3 có nghiem la 


A-7T 

B. x = - Ykn,k^'L. C. x = - Ykn,k^'L. 

3 3 


A. x = — + k7r,ke Z. 

3 

x = — + k7i,k e 7L . 

3 

Hwóng dan giái: 

Chon A 

2sin 2 x + \¡3 sin 2x = 3 « 1 - eos 2x + V3 sin 2x = 3 « V3 sin 2x - eos 2x = 2 

~. ■ • , 


D. 


1 

( 

7T^ 


' 71 ^ 

—cos2x = 1 «sin 

2x- 


= 1 « sin 

2x - 

2 


6 ) 


l 6 J 


« 2x- — = — + k27i « x = — + k7t,k eZ 
6 2 3 


Cáu 4: Phrrong trinh sin 8x - eos 6x = \¡3 (sin 6x + eos 8x) có các ho nghiem la: 
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71 / 

x = —Ykn 


te , 

x = —Ykn 


7t , 

x = —Ykn 


x = —Ykn 

A. 

4 

n , n 

x =- Yk — 

12 7 

B. 

3 

n , n 
x = —Y k — 

6 2 

C. 

5 

n , n 
x = —Y k — 

1 2 

D. 

8 

n , n 
x = —Yk — 

9 3 


Hiráns dan siái: 

Chon A. 

sin 8x - eos 6x = y¡3 (sin 6x + eos 8x) <=> sin 8x - V3 eos 8x = V3 sin 6x + eos 6x . 


1 • 0 

V3 0 

V3 . , 1 , 

( n' 


' n 3 

<=> — sin 8x - 

—cos8x = 

—sin 6x + — eos 6x <^> sin 

8 x- 

= sin 

6 xh— 

2 

2 

2 2 

l 3 ) 


l 6 J 




8x- — = 6x + — + k2n 
3 6 

_ n 5n , , 

8 x-=- 6x + k2n 

3 6 


<=> 


7 t . 

x = —Ykn 

4 


(JfceZ). 

Cáu 5: Phirong trinh: 3 sin 3x + V3 eos 9x-1 + 4 sin 3 3x có các nghiem la: 


n , tc 

x = - Yk — 

12 7 


A. 


n , 2 n 

x =- Yk — 

6 9 

B. 

n , 2 n 

x =- Yk — 

9 9 

c. 

7 T . 2n 

X =-bk- 

12 9 

O 

1 

In , 2 n 

x =- Yk — 

L 6 9 


In , 2 n 

X =-bk- 

L 9 9 


77 r , 2n 

X =-bk- 

L 12 9 

1 - 


n , 2 n 

■■ - + k — 

54 9 

n , 2n 

x = Y k — 

18 9 


Hiráns dan siái: 

Chon D. 

3 sin 3x + V3 eos 9x = 1 + 4 sin 3 3x <=> 3 sin 3x - 4 sin 3 3x + \Í3 eos 9x = 1. 

1 V3 1 

<íí> sin 9x + V3 eos 9x = 1 <=> — sin 9x + — eos 9x - — <=> sin 

2 2 2 


9x + 


n 


■■ sin- 


n 




„ TC 71 , 

9x-í — = — + k2n 
3 6 

„ n 3n ,„ 

9x -\— =- Yk2K 

3 6 




_ n k2n 

9x = -+- 

54 9 

„ n k2n 

9x = — +- 

18 9 


,(fc e Z). 


y¡3 1 

Cáu 6 : Phu’ong trinh 8 eos A' =-h- 


sin a: eos a: 


có nghiem la: 


n , n 

x =-b/c — 

16 2 

B. 

n , n 
x = -b/c — 

12 2 

c. 

n , n 
x = —b/c — 

8 2 

D. 

4/r , 

x =- Ykn 

L 3 


n 7 

x = — b kn 

L 3 


n . 

x = —Ykn 

L 6 



A. 


Hu'áns dan siái: 

Chon B 


mn 


n , n 
x = —Y k — 
9 2 

2 n , 

x - - Ykn 

3 


Diéu kién: sinx.cosx + 0 <^> sin2x + 0 <^> x + —^-,m + 7L (1). Phirong trinh da cho tirong dirong: 


8 cosx - 


T~3 


eos x + sin x 


1 


4 sin 2x. eos x = \Í3 eos x + sin. 


sin 2 a: 


<=> 2 (sin x + sin 3x) = v3 eos x + sin x <=> 2 sin 3x = V3 eos x - sin x 
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y¡3 1 . . n n . 

<=> sin3x = —cosx-sinx <íí> sin3x = sin — .eos* - eos—.sinx 

2 2 3 3 

n kn 

x =-1- 

12 2 


sin 3x = sin 


n 

- x 

3 


<=> 


3x = — -x + k2n 
3 

_ 71 

5x - n - \- x + k2n 

3 




n . 

x = —Y kn 
3 


(keZ) 


r A Jc7Z 71 

Két hop vói diéu kién (1), nghiem cúa phuong trinh la x = — + —; x - — + kn (k e Z) . 

CÁCH KHÁC: 


Düng chúc náng |CACL| cúa máy tính cám tay (nhu CASIO 570 VN Plus, ...). 

j ^ y¿, j £ ^ 

Kiém tra giá tri x = — cúa dáp án A, x = — cúa dáp án C, x = — cúa dáp án C déu khong thóa 

phuong trinh ( chú y chi láy mót giá tri cúa ho nghiem dé thü cho dan gián, các giá tri láy ra khong 

, n 

thuóc ho nghiem cúa dáp án khác ); kiém tra giá tri x = — cúa dáp án B thóa phuong trinh. 

Cáu 7: Phuong trinh sin 4x + coslx - y¡3 (sin lx - cosúx) = 0 có nghiem la 

n . ~n 
X = —h AC 2 — 

6 3 


K U 

A. x — — \-k2 — ,k e Z. 
6 3 


C. x = — + k2—,keZ. 

66 11 


B. 


5 n , ti 

x =- \-k2 — 

66 11 


(JfceZ). 


D. khác 


Huáng dan siái: 

ChonB 

sin 4x + cos7x- >/3(sin7x -cos4x) = 0 <=> sin4x + V3 cos4x = \¡3 sin7x —cos7x 


1 73 

73 . n 

1 

f 


( n\ 

<=> — sm4x +-cos4x 

—sin7x- 

—coslx <=> sin 

4x2- — 

= sin 

1 x - 

2 2 

2 

2 

l 3 J 


l 6 J 


<=> 


. n _ 
4x2— = 7x- 

K 

- vk2n 

-3x = - — + k2n 

3 

6 


2 




<=> 

n 

7 n^ 


5n 

4x2 — = n — 

lx - 

2- k2n 

1 lx = — + k 2n 

3 

l 6 ) 


L 6 L 


n k2n 

x = - 

6 3 

57r k2n 
x =-1- 

66 11 


(.k e Z) 


Cáu 8: Phuong trinh: 


í \ 2 

' . x x 

sin — + eos — 

2 2 


+ V3cosx = 2 có nghiem la: 




71 7 

x =- Ykn 

6 

71 7 

x = —i -kn 
2 

n 


(fceZ) 


B. 


n , „ 

:-+ k 2n 

6 

n 


(iteZ) 


C. x =- Yk2n,k e Z 

6 

Htráng dan siái: 

Dáp án B 


x = — + k2n 
2 

D. x = — + kn,k ^ Z 
2 
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f 


x 


A 


i — X XX X i — 

+ v3cosx = 2 <=> sin 2 — + 2sin—eos — + cos 2 — + V3cosx = 2 
2 2 2 2 


sin — + eos — 

V 2 2y 

«1 + sinx+ V3cosx = 2 « sinx+ V3cosx = 1 

1 . *J3 1 . n . n 1 

— sinx H cosx = — <=> sin — sinx + eos — cosx= — 

2 2 2 6 6 2 


n n 

cos(x-) = eos — <=> 

6 3 


x — — = — + k 2 n 


n 71 , i n 

x -=- \-k 2 n 

6 3 


(k e Z) « 


x = — + k 2 n 
2 

x = - — + k 2 n 
6 


Cáu 9: Phirong trinh: 2>/3 sin 


f 


n ^ 


( n ^ 

r\ 2 

r 

n 

— 

eos 

x- 

+ 2 eos 

x - 

00 


OO 


OO 


(fceZ) 


= \¡3 + 1 có nghiém la: 


3 n , 

x = - 1 - kn 

8 

B. 

3 n 

x = - 1 - kn 

4 

c. 

5;r , 

x =-1- kn 

4 

D. 

57T , 

x =- 1 - kn 

L 24 


5n , 

x =- 1 - kn 

L 12 


5 n , 

x =- 1 - kn 

L 16 



Hueñis dan siái : : 

ChonB 


2^3 


sin 


A n \ f 

x - 

8 


eos 




n 

x - 

8 


A f 

+ 2 eos” 


n 

x - 

8 


= V3 + 1 <=> V3 


sin 


f 2 x-—1 

+ eos 

( 9 

2 x -\— 

l 4 J 


l 4 J 


V3 . 

<=> —sin 
2 


f 

1 

f 

7T^ 

\¡3 . n . 

f ^ 

n 



+ —eos 

2x - 

— 

= — <=> sin—.sin 

2x - 

+ eos—.eos 

2x- 

l 4 J 

2 

V 

4; 

2 3 

l 4 J 

3 

l 4 J 


5^ , 

x =- 1 - kn 

8 

7;r 

x =- 1 - kn 

24 


+ 1 = V3 + 1 


n 

= eos — . 
6 


<=> eos 


( 2x-^- n - 


n 

= COS— . « 
6 


„ In n , ^ 

2 x -= —b&2;r 

12 6 

„ In n , „ 

2x-=-+ &2;r 

12 6 


« 


37T , 

x =-h kn 

8 

5;r , 

x =-h kn 

12 


e Z. 


Cáu 10: Phirong trinh: 4 sin x. sin 


A. 


( n 2 


f 2 ^3 


.sin 

X H- 

l 3 J 


l 3 J 


+ eos 3x = 1 có các nghiém la: 


n , 2 n 
x = —l - k — 

6 3 

B. 

n , 

x = — vkn 

4 


x = — + k 2 n 

D. 

, 2 n 
x = k — 

L 3 

x = k- 

L 3 

c. 

en 

11 

H 

_1 


n 

x = —l- k 2 n 
2 

x = k — 

4 


Huáns dan siái: 

Chon A 



f 

n^ 


f 2^^ 

4 sin x. sin 

X 

+ — 

.sin 



V 

3 J 


l 3 J 


1 


\ 


<=> 2 sin x 


+ cos2x 

+ cos3x 


J 


J 


« sin x + 

(- 

sinx 

+ sin3x) + cos 


n 

eos-eos 

3 


+ cos3x = 1 <=> 2sinx 
+ eos 3x = 1 « sin x + 2 sin x. eos 2x + eos 3x = 1 
= 1 «sin 


(2x + ;r) 


+ cos3x = 1 


( n^ 

3x H— 


1 

lí 
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TC TC 

3x H— = — vk2n 
4 4 

0 n 3n , 

3x h— =- vk2n 

4 4 


<=> 


k2n 

x =- 

3 

n k2n 

x = —l- 

6 3 


Cáu 11: Phirong trinh 2y¡2 (sin x + eos x). eos x = 3 + eos 2x có nghiém la: 


K 


A. x - —vkn . 
6 

Hu'áns dan siái: 

ChonD 


„ n , 

B. x =- vkn . 

6 


n 

C. x = — vk2n. 
3 


D. Yo nghiém. 


2 V 2 (sin x + eos x). eos x = 3 + eos 2x <=> V2 sin 2x + 2^2 eos 2 x = 3 + eos 2x 
<=> V 2 sin2x + V 2 (l + cos2x) = 3 + cos2x \¡2 sin2x + [^¡2 -ljcos2x = 3-V 2 

Ta có: (V2) 2 + (V2 -1) 2 < (3 - V2 ) 2 nén phu'ong trinh vó nghiém. 

1 — f Tí 'i ó 7Z 4 ó n 1 — 

Cáu 12: Phuong trinh 2V3 sin x-eos x-+2 eos 2 x-= V3 +1 có nghiém la: 


A. 


3n 

x =- vkn 

8 

5n 

x = - vkn 

24 

5n 

x = - vkn 

4 

5 n , 

x =- vkn 

16 


,k e Z. 


B. 


,k e Z. 


D. 


37r , 

x =-b/c;r 

4 

5?r / 

x =-t-K7T 

12 

571 / 

X =-h AT7T 

8 

In " 

x =- vkn 

24 


,k eZ. 


k e Z . 


Hu’áns dan siái: 

Chon A. 

Phu’O’ng trinh <=> V3 sin 


2 71 ^ 


2 71 ^ 

2x- 

+ l + cos 

2x- 

l 4 J 


l 4 J 


= V3+1. 


V3 . 

7" 

n ^ 

1 

(i 


V3 

f 

n N 

n 

f 

n^ 

<=> —sin 

2x- 

— 

+ —eos 

2x- 

— 

= — <=> sin 

2 x- 

— 

.eos —+ eos 

2 x- 

— 

2 

V 

4; 

2 

V 

4; 

2 

\ 

4 ) 

6 

\ 

4 J 


. n . n 
.sin — = sin — 
6 3 


<=> sin 


12 


. n 

= sin— <=> 
3 


Cáu 13: Giái phirong trinh 


2 x-— = —+2kn 
12 3 

„ n 2 7r „, 

2x-=- v2kn 

12 3 

1 1 

- + - 


5n 

x =- vkn 

24 

37r , 

x =-1- /ctt 

8 


(fceZ). 


sin2x cos2x sin4x 


71 


A. x = kn, x- —v kn, k e Z. 
4 

C. Vó nghiém. 

Huóns dan siái: 

Chon C. 


B. x = kn, k g Z . 


71 


D. x = — vkn, ieZ. 
4 
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, fsin2;t;¿0 

Diéu kien: < <=> sin 4x ■*- O. 

[eos 2* ^ O 

Phirang trinh dé bái<=> sin 2x + cos2x = 1. Suy ra: (sin 2x + eos 2.x:)" = 1 <=>sin4x = 0 (loai) 
Vay phirong trinh da cho vó nghiém. 
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PHÜONG TRINH LÜONG GIÁC Dl/A VÉ TÍCH 


Cáu 1: Phirong trinh l+COSX + COS 2 X + COS3x-S¡n 2 X = 0 tircmg dircmg váiphirang trinh. 
A. cosx(cosx + cos3x) = 0. B. cosx(cosx-cos2x) = 0. 

C. sinx(cosx-cos2x) = 0. D. cosx(cosx + cos2x) = 0 . 

Hiráng dan giái: 

Chon D. 

l + cosx + cos 2 x + cos3x-sin 2 x = 0 <» l + cosx + (cos 2 x-sin 2 x) + cos3x = 0 

<»(cosx + cos3x) + cos2x+l = 0 <» 2cos2xcosx + 2cos 2 x = 0<=> cosx(cos2x + cosx) = 0, 

Cáu 2: Phirong trinh sin 3x - 4 sin x. eos 2x = 0 có các nghiem la: 


x = kln 

n , k,neZ. 
x = ± —Ynn 
3 


B. 


x = kn 

n , k,neZ. 
x = ± —t nn 
6 


C. 


x = k- 
2 

, n 

x = ±—b nrc 

4 


,k,neZ. 


D. 


x = k 


2 n 


2 n 

x = ±-b nn 

3 


k,n e Z. 


Hiráng dan giái: 

Chon B. 

Phirong trinh <=> sin 3x - 2 [sin 3x + sin (-x)] = 0 <=> 2 sin x = sin 3x 

, , x sin x = 0 

<=> 2sinx = 3sinx-4sin x <íi> sin xl 4 sin" x — 1J = 0 <» 



x = kn 

i 

li 

1 

<=> 

1 <=> 

n ^ 


eos 2x = — 

2 x = ±—b 2 nn 


L 2 

L 3 L 


x = kn 
, n 

x = ±—b nn 
6 


4sin" x = 1 


Cáu 3: So nghiem thuoc 
A. 40. 

Hiráng dan giái: 

Chon B. 

Ta có: 

2 sin 3x. (l - 4 sin 2 x) = 0 


n 69 n 


14 10 j 
B. 34. 


cüa phirong trinh 2sin 3x(l-4 sin 2 x) = 0 la: 

C. 41. D. 46. 


<=> 


sin 3x = 0 
l-4sin 2 x = 0 


<=> 


sin 3x = 0 

l 

ll 

K 

ro 

1 <=> 

n ^ 

eos 2x = — 

2 x = ±- + l2n 

L 2 

L 3 


x = 


kn 


n 


(k,l e Z) 


x = ± — + ln 
6 
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k-TC Tí 

Nhán xét: Ho nghiem x = — , k e Z va x = ± — + ln, l e Z khong có nghiem nao trüng nhau nén 

3 6 

, , Tj- 69^ 3 , , , , 

démsó nghiém thugc J íng vái timg h„ nghiem, rói lay tóng se d W c tóng ,6 nghiem cúa 

phirong trinh dé bái cho. That vay: 
kn n , „ 

— = ± — + ln <¿> 2k - 61 = ± 1 : vo nghiem ven moi k , l eZ 

3 6 

(Chú y: ta cüng có thé biéu dién các nghiem náy tren du'ó'ng trón lirgng giác dé tháy các nghiem náy 
khong trüng nhau.) 

Do dó: 

Jc7T 

+ Vái x = — . Vi v e 
3 


n 69n\ ^ n kn 69 n 3 _ _ ^, 207 ^ 

nen — < — <- <=> — « 0,2 <k< -= 20,7 (k e Z ) 

14 3 10 14 10 


14 10 j 

Suyra: k e {l;2;3;...;20} . Có 20 giá tri k nén có 20 nghiem. 

69 n 


n 

+ Vói x = — + ln . Vi .re 

6 


n 69 n 


14 10 


nen — < —b ln < 

14 6 10 


<=>-^j-« -0,095 < / < « 6,7 , le Z . Suy ra: / e {0; 1; 2; 3;6}. Có 7 giá tri / nén có 7 nghiem. 


71 

+ VÓÍ X = -b / 7T . Vi XG 

6 


n 69 n 


n n , 69/r 

nen — <-b ln < - 

14 6 10 


14 10 j 

/ e Z . Suy ra: l e {l;2;3;...;7} . Có 7 giá tri / nén có 7 nghiem. 

Vay so nghiem cúa phirong trinh la 20 + 7 + 7 = 34 . 

Cáu 4: Nghiem dirong nhó nhát cúa pt (2sin x-cosv)(l + cos.r) = sin 2 x la: 


^ —*0,238</< — 
21 15 


7,06, 


A K 

A. x = — 
6 


n 5 n 
B. x = — 
6 


C . x = n 


n 

D. x = — 
12 


Hiróns dan siái: 

Chon A. 

Ta có (2 sin x - eos x) (l + eos x) = sin 2 v <=> (2 sin x - eos .r) (l + eos x) = (l - eos x) (l + eos x) 


(l + cos.r)(2sina:-l) = 0 <=> 


cosa: = -1 

1 

sin v = — 


v = n + k2n 

x = — + k2n 

6 

5 n , „ 

v =- vk2n 

6 

n 


Suy ra nghiem dirong nhó nhát cúa phirong trinh la: x = —. 

6 

Cáu 5: Nghiem cúa pt eos 2 x-sinxcos .r = 0 la: 


n , n , 
A. x- — + kn;x = —i -kn 
4 2 

C. x- — + kn 

2 

Hiráns dan siái: 

Chon A. 


n 


B. x -—b kn 

2 

n 5 n . ln , 

D. x = -b kn;x = -b kn 

6 6 
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Ta có eos 2 x- sinocos x = 0 <=> eos x(cosx-sinx) = 0 <=> V2cosxcos 


f n \ 

JCH- 



eos x = 0 


n , 

x = —vkn 



( 77-3 


2 


eos 

x -\— 

= 0 

n n , 



l 4 ) 


x H— = —vkn 

4 2 L 


n 

x = —vkn 
2 

71 7 

x = —Vkn ■ 

4 


Cáu 6: Nghiém dirong nhó nhát cüa pt 2sin x + 2\¡2 sinxeos x = 0 la: 


A 371 

A. x- — 

Hiráng dan giái: 

Chon A. 

Ta có 


„ n 

B. v 

4 


C. x = - 
3 


2sin x + 2\¡2 sin x eos x = 0 <=> sin x (l + V2 eos x ) = 0 


sin x = 0 


eos x = 


1 <=> 


>Í2 


x = kn 

x = ± — + k2n 
4 


3 n 


Suy ra nghiém dirong nhó nhát cúa pt la: x _ ^ • 

Cáu 7: Tim so nghiém tren khoáng (-ti; n) cúa phrrong trinh : 

2(sinx+ l)(sin 2 2x - 3sinx + l) = sin4x.cosx 

A. 1 B. 2 C. 3 

Hu’áng dan giái: 

Chon C. 

Ta có phirong trinh da cho tirong dirong vói 
l-cos4x 


2(sinx + l) 


--3sinx + l = sin4x.cosx 


<» (sinx + l)(3-6sinx-cos4x) = sin4x.cosx 

<íí> (sinx + l)(3-6sinx)-sinx.cos4x-cos4x = sin4x.cosx 

<s> 3(1 - 2 sirrx) - 3 sinx = sin5x + cos4x 


í 


3cos2x + 3cos 


x + - 


71 


= cos 


5x- 


71 


+cos4x 


■J 


,3x 71. .X 71, ,9x 71, .X 71, 

<=> 3.2.cos(— + —).cos(-) = 2.cos(-).cos(-) 

2 4 2 4 2 4 2 4 


<=> eos 


í x 

v2 _ 4 y 


_ ,3x 7i, ,9x 371, 

3 cos(- v —) + cos(— H-) 

2 4 2 4 


= 0 


.X 71, 3,3x 71, _ 

<=> cos(-l.cos (— + —) = 0 <» 

2 4 2 4 


cos(—-—) = 0 
2 4 

,3x 71, 

cos(— + —) = 0 
2 4 


x = — +k2n 
2 

x = — + k2n 
6 


„ y , A 71 71 371 

Vi xg(-7t;7t) nensuyra x =- —,x = —,x = — . 


= 0 


D. x = n 


D. 4 
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Cáu 8: Giái phirong trinh s ’ n 2x + eos 3x - 1 
A. x-k2n,k eZ 

C. x = n + kn, k e Z 

Hu'átig dan siái: 

Chon D. 

sin 2 2x + eos 2 3x = 1 <=> eos 2 3x - eos 2 2x = 0 
o- (eos 3x - eos 2x) (eos 3x + eos 2x) = 0 

_ . 5x . x _ 5x x _ 

<=> -2sin—sin—,2cos—.eos— = 0 
2 2 2 2 

<=> -sin5xsinx = 0 
sin5x = 0 


2n 

B. x-k — ,k s Z 
5 


n 


D. x = knvx = k — ,keZ 

5 


<=> 


sin .v = 0 


_ kn 

<=> 5 (ieZ) 

x = kn 

Cáu 9: Phirong trinh 4cos x - 2 eos 2x - eos 4x = 1 có các nghiem la: 


x = —i- kn , „ 

2 ,k g7j . 

x = k2n 

n , 2n 
x=—=k — 

3 3 


& G Z . 


B. 


D. 


7T , 7T 

x = —b k — , _ 

4 2 e Z. 

x = kn 


x = k- 
2 


n , 7r 

X =-bK — 

6 3 

x = k- 

4 


, k e Z. 


Huóng dan giái: : 

Chon A. 

4cosx - 2cos2x-cos4x = 1 <=> 4cosx- 2eos 2x = l + cos4x 
<=>4cosx = 2eos 2 2x + 2cos2x <=> 2cosx = cos2x.(cos2x + l) 

<=> 2cosx = eos 2x2eos 2 x <=> cosx(l-cos2x.cos x) = 0 


eos x. 


l-(2cos 2 x-l)cosx 


<=> 


cosx = 0 

-2cos 3 x + eos x +1 = 0 

cosx = 0 
cosx = 1 


2cos 2 x + 2cosx + l = 0(VN) 


= 0 <4>cosx.(-2cos 3 x + cosx + l) = 0 
cosx = 0 

(cosx-l)(-2cos 2 x-2cosx-l) = 0 


n . 

x = —b kn , „ 

2 ,k g Z. 

x = k2n 


Cáu 10: Phirong trinh 2sin x + eos x - sin 2x -1 = 0 có nghiem la: 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 40 





















ST&BS: Th.S Dáng ViétDóng Trirong THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS va GT11 


n i 

x = —vkn 


x = '^--\-kn , k e Z 
6 


B. 


x = kn 


C. 


K 


X - - Vk2n 

6 


n 


x - - vk2n , k e Z 

6 

x - k2n 


D. 


x = — + k2n 
6 

x = + k 2n , k e Z 

6 

x = k2n 


x = — + k2n 
6 

x = -— + k2n, ke 7L 
6 

x = kn 


Hu&ng dan siái: 

Chon B. 

2sin x + eos x - sin 2 x - 1 = 0 2 sin x + eos x - 2 sin xeos x -1 = 0 


<» (eos x -1) (l - 2 sin x) = 0 <» 


cosx = 1 

1 <=> 

sin x = — 

2 


x = — -\-k2n 
6 

x = — + k2n 
6 

x = k2n 


Cáu 11: Phu'O'ng trinh sin 3x + eos 2x = 1 + 2 sin x eos 2x tuong dirong vói phuang trinh 


sin x = 0 
1 • 

sin x = — 
2 


B. 


sin x = 0 
sin x = 1 


sin x = 0 
sinx = -l 


D. 


sin x = 0 


sin x = — 
2 


Hu&ng dan siái: 

Chon A. 

Tacó: sin3x + cos2x = l + 2sinxcos2x 

9 1 

<=> sin3x + cos2x = l + sin3x-sinx <=> 2sin“ x-sinx = 0 <t^>sinx = 0vsinx = — 

2 


Cáu 12: Giái phirong trinh sin 2x (cot x + tan 2x) = 4cos" 


x. 


71 71 

A. x=—+kn,x = ±— + kn, ke Z. 


C. x = — + kn,x = ±— + k2n, ke Z. 
2 3 


B. x = — + kn,x = ±— + k2x, keZ. 
2 6 

71 71 

D. x = — + kn,x = ±— + kn, ke Z. 

2 3 


Hu&ng dan siái: 

Chon A. 

ísin x ^ 0 


Diéu kién: 


eos 2x * 0 


Tacó: sin2x(cotx + tan2x) = 4cos 1 x 

í v A 

<=> sin 2x 


eos x 


sin x.cos 2x 


, 2sinxcosxcosx „ , 

= 4cos' x <=>-= 4cos“ x 

sin x.cos2x 
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„ - 1 71 1 71 

<=>C0SX = (JVC0S2x = — <=> X = — + kn,X = ± — + kn 

2 2 6 

Cáu 13: Giái phirang trinh eos 3 x - sin 3 x = eos 2x. 

K K 

A. x = k2n,x = — \-kn,x =—vkn , ke Z. 

2 4 

K K 

C. x-k2K,x = — + klK,x- —h kn, ks Z. 

2 4 


K 71 

B. x-k2n,x = — + k2n,x- — vk2n , ke Z. 
2 4 

K K 

D. x - kn , x - —h kn , x = —h kn, k s Z . 

2 4 


Huáns dan siái: 

Chon C. 

Ta có: eos 3 x - sin 3 x = eos 2x <í> (cosx-sinx)(l + sinxcosx) = (cosx-sinx)(cosx + sinx) 
(cosx-sinx)(sinxcosx-sinx-cosx + l) = 0 <=> (cosx-sinx)(sinx-l)(cosx-l) = 0 


o 


sin x-eos x = 0 
cosx = l 
sin x = 1 


4~2 


í 


sin 


n 


x — 


V 4y 

cosx = 1 
sin x = 1 


= 0 


n i 

x = —b kn 
4 

x = k2n 

x = — + k2n 
2 


Cáu 14: Giái phirong trinh 1 + sin x + eos x + tan x = 0 . 

7T 

A. x = n + k2n,x = — + kn, ke Z. 

4 

n 


C. x-n + k2n,x-— + k2n, keZ. 
4 

Hu áns dan siái: 

Chon D. 

Diéu kién: eos x * 0 . 


B. x = n + k2n,x = -— + k2n, ke Z. 
4 

7Z 

D. x-n + k2n,x = -—+kn, ke Z. 

4 


sinx 


= 0 


Ta có: 1 + sin x + eos x + tan x = 0 <=> l + sinx + cosx + 

cosx 

x = n + k2n 



(G sinx^ 

= 0 «■ 

1 + cosx 

1 +- 


^ eos X ) 



cosx = -l 
tanx = -1 


n 7 

x =-b kn 

4 


Cáu 15: Mót ho nghiém cüa phuong trinh eos x. sin 1 3x -cosx = 0 la : 

n , n „ n , n 

A.-b k —. B. —b k — 

6 3 6 3' 

Huáns dan siái: 

Chon B 


C. k-, 
2 


D. k- 

4 ‘ 


l-cosóx 


■ eos x = 0 


Ta có : cosx.sin 3x-cosx = 0 <=> cosx 

^ 2 y 

<=> cosx - eos6xcosx - 2cosx = 0 <=> - eos x(l + cosóx) = 0 


<Í4> 


cosx = 0 


<Í4> 


n , 

x = —b kn 
2 


n kn 

x = —l- 

6 3 


(keZ) 


cosóx = -1 

Cáu 16: Phirong trinh 2 sin x + cot x = 1 + 2 sin 2x tu'ong dircmg vói phirong trinh 
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2sinx = -1 


2 sin x = 1 

A. 

sinx-cosx-2sinxcosx = 0 

B. 

sinx + cosx-2sinxcosx = 0 

C. 

2sinx = -1 


2 sin x = 1 

sinx + cosx-2sinxcosx = 0 

D. 

sinx-cosx-2sinxcosx = 0 



Hicáng dan siái: 

Chon D. 

Diéu kien: x^kn . 

. . cosx . . . 

Taco: 2sin x + cotx = 1 +2sin 2x <=>2sinxH-= l + 4sinxcosx 

sinx 

<=> sin x+4 sin 2 x eos x - 2 sin 2 x - eos x = 0 <» sin x (l - 2 sin x) - eos x (l - 4 sin 2 x) = 0 

2 sin = 1 

sinx-cosx-2sinxcosx = 0 
Cáu 17: Giái phirong trinh sin 3 x + eos 3 x = 2 (sin 5 x + eos 5 x). 
n 


<=> (l - 2 sin x) (sin x - eos x - 2 sin x eos x) = 0 <=> 


A. x = — + kn , k e Z . 
4 


B. x = - + — , ke Z. 
4 2 


K 


C. x = — + k2n, ke Z. 
4 

Hicáng dan siái: 

Chon B 


n 


D. x =- \-k2n , k e7j. 

4 


pt <=> sin 3 x (1 - 2 sin 2 x) - eos 3 x(2eos 2 x-1) = 0 
eos 2x = 0 


<=> 


sin 3 x = eos 3 x 


<=> 


K , K 
X =-h k — 

4 2 


sin x = sin 


f n 

-x 

v 2 


<=> 


n , /r 
x = —(- k — 

4 2 n ^ 

<» x = —h k — 
71 , 71 4 2 

x = —h k — 

4 2 


Cáu 18: Giái phirong trinh tan x + tan 2x = - sin 3x. eos 2x 


A. x = —,x = 7r + k27t, ke Z. 
3 

C. x = —, keZ. 

3 

Hicáng dan siái: 

Chon C 

ícosx 0 


B. x = — ,x = — + k27t, ki eZ, 
3 2 

D. x = k2n, k e Z . 


Diéu kién: 


eos 2x ^ 0 


sin3x . „ _ _ 

pí <=>-+ sin3x.cos2x = 0 <=> 

cosx.cos2x 


sin3x = 0 

1 + cosx.cos 2 2x = 0 


<=> 


kn 
x = — 

3 

fcosx = -l 
I eos 2 2x = 1 
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<=> 


kn 


x = 


cosx = -l ^ 
(2cos 2 x-l) =1 


kn 


x = ■ 


cosx = -l 


(2(-l) 


Cáu 19: Cho phirong trinh sin 2 


-1) -II =1 

í. 


kn 

X ~ ~3 <=> 

eos x = -l 


x = ■ 


kn 


<=> x = ■ 


kn 


x n 
2 4 


x = n + kn 


n 


tan" x-cos" — = 0 (*) va x- - vkn (1), x-n + k2n (2), 


n 


x - — + k2n (3), vói k e Z. Các ho nghiém cúa phu’ang trinh (*) la: 


A. (1) va (2). 
Hiráns dan siái: 

Chon A. 


B. (1) vá (3). 


C. (1), (2) va (3). 


D. (2) vá (3). 


K 


DK: cosx^0<=>x^—b kn 
2 


í 


1 — eos 


(*)» 


x — 


n 


2 eos"v 2 
(1 - sin x)(l - eos x)(l + eos x) 


sin 2 x 1 + eos x n (l-sinx)fl-cos 2 v) 
= 0<=> — v 2 


1-sin x 


— (1 + eos x) = 0 


(l-sinx)(l + sinx) 

l + cosx = 0 
l-cosx-(l + sinx) = 0 


(1 + eos x) = 0 <=> (1 + eos x) 


1 - eos .v 


-1 


= 0 


eos* = -1 
-cosx-sinx = 0 


<=> 


eosv = -1 
-1 - tan x = 0 


1 + sin v j 

x = n + k2n 


n , (thóa) 
x =-b kn 

4 


Cáu 20: Phirong trinh 2^3 sin5.reos3x = sin 4x + 2y¡3 sin 3.reos5x có nghiém la: 


. kn 1 y¡3kn 

A. x = —,x = ± — árceos — + — ,ke.Z. 
4 4 12 2 

C. Yo nghiém. 


B. x =-^-,x = ±arccos^- +e Z. 
4 48 2 

kjc 

D. x = — ,leZ, 

2 


Hiráns dan siái: 

Chon D. 

PT 2>/3 sin5xcos3x = sin4x + 2V3sin3xcos5x 

<=> 2^3 (sin5xcos3x-sin3xcos5x) = sin 4x <=> 2^sin 2x = 2 sin 2xcos 2x 


<=> 


sin2x = 0 
2\/3 = 2cos2x 


2 x = kn kn 

<=> x — — 
eos 2x = V3 > 1 2 


Cáu 21: Nghiém dirong nhó nhát cha phirong trinh sin x + si n 2x = cosx + 2 eos 2 x la : 


A. 

6 


B. 


2 n 


cA. 

4 


D. 


n 

"3 ' 


Hiríais dan siái: 

Chon C 

Ta có : sin x + sin2x = cosx+ 2cos 2 x 

<=> sin x(l + 2cosx)- cosx(l + 2cosx) = 0 <=> (sin x - cosx)(l + 2cosx) = 0 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dansvietdons.bacsians.vn@sniail.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 44 


































ST&BS: Th.S Dáng ViétDdng Truáng THPT Nho Quan A 


Lupng giác - DS va GT11 


sin A = eos A 

tan a = 

1 


1 <=> 


f 2n^ 

<=> 

eos A =- 

COSA = eos 



L 2 


l 3 J 



TI , 

x = —vkn 
4 

2 n 

x = ± — + k 2 n 
3 


(keZ) 


n 


Váy nghiém dirang nhó nhát la x = — 

Cáu 22: Mót nghiém cúa phirong trinh lirong giác: sin 2 x + sin 2 2x + sin 2 3a — 2 la. 


A. - 

3 

Huáns dan siái: 

ChonC 


B. 


n 

12 


C.* 

6 


1- eos 2 a 


1 — eos 6 x 


Ta có : sin' a + sin 2 2x + sin 7 3x - 2 <=>-h sin 7 2x + -— = 2 


D. 


n 


. 2n cos6a + cos2a . . 

<^>sin"2x-= 1 <»cos" 2a + eos 4a eos 2a = 0 


<=> cos2a(cos4a + cos2a) = 0 <=> 2 eos 3 a eos 2 a eos a = 0 <ií> 


eos 3 a = 0 
eos 2.x; = 0 «ti¬ 
cos a = 0 


n kn 

x = —i- 

6 3 

x = - + — (jfceZ) 


n i 

x = —i - kn 
2 


Cáu 23: Nghiém dirang nhó nhát cúa phu’ang trinh 2eos 2 x + eos a = sin a + sin 2a la? 


A 71 

A. x = —. 
6 


.. K 

B. x - —. 
4 


C. x = -. 
3 


^ 2 n 

D. x = —. 

3 


Huáns dan siái: 

ChonB 

Cách 1: 2 eos 2 a + eos a = sin a + sin 2 a <=> eos a (2 eos a +1)- sin a (2 eos a - l) = 0 


(2 


<tt> ¿COSA 


1)( 


cosa - sin 


in a) = 0 <=> 


1 

eos A = — 
2 


eos 


f n 3 

x -\— 

4y 


<tt> 


v 


= 0 


a = ± — + k 2 n 
3 

n i 

a = — t - kn 

4 


,(k e Z) 


Cáu 24 Düng máy tính thú váo phirang trinh, nghiém nao thóa phirong trinh va có giá tri nhó nhát thi 
nhán. 

Cáu 25: Phirong trinh sin 3 a + eos 2 a = 1 + 2 sin a eos 2 a tirang dirang vái phirang trinh: 

sin a = 0 


A. 


sin a = 0 
sin a = 1 
sin a = 0 

1 

sin a = — 


B. 


sin a = -1 
sin a = 0 

sin a = - - 


1 • 


Huáns dan siái: 

ChonC 

sin 3a + eos 2 a = 1 + 2 sin a eos 2 a <ü> 3 sin a - 4 sin 1 a - 1 + eos 2a (l - 2 sin a) = 0 
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<=>-(sinx + l)(l-2sinx)‘ + cos2x(l-2sinx) = 0 
<=> (l - 2 sin x) (- (sin x +1) (l - 2 sin x) + eos 2x) = 0 

<=>(1 -2sinx)(2sin 2 x + sinx-1 + 1- 2sin 2 x) = 0 <=> 


sin x = 0 

1 

sin x = — 
2 


Cáu 26: Phu’üng trinh sin 3x - 4 sin x. eos 2x = 0 có các nghiém la: 


A. 


x = k2n 


11 


fel< 

II 

* 

1_ 


, n 

x = ±— Ynn 

L 3 

B. 

1 

x 

11 

1 + 
os | 

+ 

s 

c. 

2 

, n 

x = + — Ynn 

L 4 

D. 


x = k 


2 K 


, 2 n 

x = ±- Ynn 

3 


Hiróns dan siái: 

Chon B 


sin3x-4sinx.cos2x = 0 <=> 3sinx-4sin 3 x-4sinx(l-2sin 9 x) = 0 


4 sin 3 x - sinx = 0 <=> 


sin x = 0 


2sin“ x = — 


1 <=> 


sin x = 0 

„ 1 0 
cos2x = — 

2 


x - kn 

n ,(k,neZ) 
x = + —vnn 
6 


Cáu 27: Phu’O'ng trinh 2cot2x - 3cot3x = tan2x có nghiém la: 

B. x = kn . C. x = k2n 


A. x = k—. 
3 


D. Yo nghiém. 


Hiráns dan siái: 

Chon C 

sin3x ^ 0 
Diéu kién: eos 2x^0 
sin2x ^ 0 

Phirong trinh <=> 2cot2x-3cot3x = tan2x <=> 2(cot2x-cot3x) = tan2x + cot3x 
2(sin3xcos2x -cos3xsin2x) sin2xsin3x + cos3xcos2x 


sin3xsin2x 
2 sinx cosx 


cos2xsin3x 
<=> 2 sin x. eos 2x. sin 3x = eos x. sin 2x. sin 3x 


<=>- 

sin 3x. sin 2x eos 2x. sin 3x 
<=> sin3x(2sinx.eos2x - cosx.sin2x) = 0 

sin3x = 0 (/) 

<=> sin 3x. sinx (l - eos 2x) = 0 <=> sinx = 0 (n) <=> x = k2n,k e Z. 

cos2x = 1 (n) 

Cáu 28: Phu'ang trinh eos 4 x - eos 2x + 2 sin 6 x = 0 có nghiém la: 


A. x = — + kn . 
2 

Hu'áns dan siái: 

Chon C 


.. n , n 
B. x = — Yk —. 
4 2 


C. x = kn . 


D. x = k2n 


Phuxmg trinh <=> cos 4 x-cos2x + 2sin 6 x = 0<»(l-sin 2 x) -(l-2sin 2 x) + 2sin 6 x = 0 
<=> 2 sin 6 x + sin 4 x = 0 <=> sin 4 x (2 sin 2 x +1) = 0 <=> sin x = 0 <=> x = k;r, k e Z. 
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Cáu 29: Phirang trinh: 4cos 5 x. sin x - 4sin 5 x .eos x = sin 7 4x có các nghiém la: 


A. 


x = k- 


x =k — 



ii 

r 

4 

Tí , Tí 

X = —Y k — 

L 8 2 

B. 

2 

n i 

x = — Y k 
L 4 

Tí 

~2 

C. 

2>7í , 

x =-1- kn 

L 4 

D. 


x = k2n 

x = — + k2n 
3 


Hiiáns dan gUn¿ : 

Chon A 

4eos 5 x.sinx -4 sin 5 x.cosx = sin 2 4x 
<íí> 4 sin x. eos x (eos 4 x - sin 4 x) = sin 2 4x 
<=> 2 sin 2x (eos 2 x - sin 2 x) = sin 2 4x 


<=> 2sin 2x. eos 2x - sin 7 4x o sin 2 4x - sin 4x - 0 <=> 


CACH KHAC: 


sin4x = 0 
sin4x = 1 


x = k- 

4 

Tí , 71 

X =- Yk — 

8 2 


(jfceZ) 


Düng chúc náng |CACL| cüa máy tính cám tay (nhu CASIO 570 VN Plus, ...). 

, ji 2>7í Tí 

Kiém tra giá tri x ~~ cua dáp án B, x = — cúa dáp án C, x = — cüa dáp án D déu khong thóa 
phuang trinh (chú y chi láy mót giá tri cüa ho nghiém dé thü cho dan gián, các giá tri láy ra khong 

, Tí 

thuóc ho nghiém cüa dáp án khác ); kiém tra giá tri x = — cüa dáp án A thóa phuang trinh. 

8 

Cáu 30: Phuang trinh: (sin x - sin 2x) (sin x + sin 2x) = sin 2 3x có các nghiém la: 


x = k2n 
x = k2n 


A. 

x = k- 
3 

B. 

x = k- 
6 

c. 

II 

X 

i_ 

O 

1 


x = k — 

L 2 


x = k- 
L 4 


x = kn 

- 


Hiváng dan eiái: 

Chon A 

(sin x - sin 2x)(sin x + sin2x) = sin 2 3x <=> sin 2 x — sin" 2x = sin" 3x. 

1-COS2X . 2 r\ l-COSÓX , _ _ . 2n. 

<=>-sin 2x =- <íí>cos6x-cos2x-2sm 2x = 0 

2 2 

<=> -2cos 4x. sin 2x - 2 sin 2 2x = 0 o- 2 sin 2 2x. eos 2x + sin 2 2x = 0. 



sin2x = 0 

2x = kn 

kn 
x = — 

o 

<=> sin 2 2x.(2cos2x +1) = 0 <ü> 

„ 1 <=> 
cos2x = — 

L 2 

2 n O 

2x = ±- Yk2n 

L 3 

2 o 

x = + —Y kn 

L 3 


x = 


kn 

~2 

kn 


x = 


eos 2x 

Cáu 31: Phuang trinh eos x + sin x =- có nghiém la: 

l-sin2x 
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n 

n 

3n , 

x = - vk2n 

x = — vk2n 

x =- 1 - kn 

4 

4 

4 

x = — + kn . B. 

x = — + kn. C. 

x = - — + k2n. D. 

8 

2 

2 

, n 

x = kn 

x = k2n 

x = k — 



L 2 




Hiróns dan siái: 

ChonC 

Diéu kién: l-sin2x^ 0 <^>2x *^- + k2n + 


eos x +sinx = 


cos2x 


<=> (cosx + sinx)(l - sin2x) = cos2x 


l-sin2x 

<=> (eos x + sin x) (eos 2 x - 2cos x sin x + sin 2 x) = eos 2x 

<=>(cosx+ sinx)(cosx-sin x)‘ = cos2x <=> cos2x.(cosx-sinx)-cos2x = 0. 

cos2x = 0 


(eos x - sin x -1) = 0 <=> 

V2cos 

( n'' 

<=> 

V / 

X H- 

= 1 



l 4) 



n 


2x = —i -kn 
2 

n n , _ 
x H — = ±— i- k2n 

4 4 


n kjz 

x = —l- 

4 2 

x = k2n 

x = — + k2n 
2 


3 n , 

x =- 1- kn 

4 

x = k2n 

x = — + k2n 
2 


Cáu 32: Phirang trinh 2 sin 3x--— = 2 eos 3x + —-— 

sin x eos x 


có nghiém la: 


„ n , 

B. x =- vkn . 

4 


A. x- — + kn. 

4 

Hu'áns dan siái: 

Chon A 

ícosx^O kn 

Diéu kién: < <=> sin 2x ^ 0 <» x ^ —, k e Z . 

sin x ^ 0 2 


„ 3 n 

C. x =- vkn. 

4 


2sin3x- 


1 


1 


sinx 


= 2cos3xh -<=> 2(sin3x-cos3x) • 


cosx 


1 1 


- + - 


= 0 


<=> 2 (3 sin x - 4 sin 3 x - 4 eos 3 x + 3 eos x) - 


eos x + sin x 


V sin x eos x y 


= 0 


<=> 6(c 


c)-8( 


eos x + sin x - o eos x + sin x 1 - sin x eos x 


)( 1 - 


sinx cosx J 

' eos x + sin x 


V sinxcosx y 


= 0 


eos x + sin x = 0 


( 1 ) 

00 

1 

^0 

r 1.3 

1 —sin2x 

0 

11 

<N 

1 

(2) 


l 2 J 

sin 2x 


5 n , 

x =- 1- kn 

4 

3 n . 

x =- 1- kn 

8 

x=k- 
4 


3 n , 

D. x =- vkn 

4 
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Giái (1), (1) <=> V2 eos 


^ n ^ 

x- 

V 4y 


„ 3 n . n . 

- 0 <» x =- 1 -kn x- -b kn 

4 4 


Giái (2), (2) <tí>-2 + 4sin2x-= 0<=>2sin 7 2x-sin2x-l = 0 

w w sin 2x 


sin2x = 1 

1 <=> 

sin2x = — 

2 


2x = — + k2n 
2 

2x = - — + k2n <» 
6 

2x = — + £27 t 
6 


n . 

x = —v kn 
4 

n i 

x =- Y kn . 

12 

In 

x =-b kn 

12 


Cáu 33: Phirong trinh sin 7 3x - eos 2 4x = sin" 5x -eos 6x có các nghiém la: 

A. 


x = k — 

12 

B. 

x = k- 
9 

c. 

x = k- 

6 • 

D. 

x = k- 
L 4 


x = k- 

L 2 


i 

ii 

- 


Huóns dan giái: 

ChonB 

sin 2 3x - eos 2 4x = sin 2 5x - eos 2 6x 

l-cos6x l + cos8x 1-coslOx l + cosl2x 

<=> - = - 

2 2 2 2 

<=> cosóx + cos8x = coslOx + cosl2x 2cos7x.cosx = 2cosl lx.cosx 

<=> eos x (cosí lx - eos 7x) = 0 <=> -2cosx.sin9x.sin2x = 0 


x = k — 



71 i 

x = —Y kn 

n 

x = —Y kn r 

2 

cosx = 0 

sin9x = 0 

2 

9 x = kn <ü> 

i 71 

x = k— <=> 

sin2x = 0 

2x = kn 

9 

x = k- 

L 2 


x = k- 
2 


Cáu 34: Phirong trinh 


sin x + sin 2x + sin 3x 
eos x + eos 2x + eos 3x 


: y¡3 có nghiém la: 


* 71 / 71 

A. x = — Y k —. 

3 2 

.. n , n 

B. x = —Yk — . 

6 2 

„ 2 n n 

C. x =- Yk — . 

3 2 

n , „ In 


5 n 


D. x = —b k2n, x =-b k2n, x =-b k2n, (k eZ). 

6 6 3 v 

Huáng dan giái: 

ChonD 

Diéu kién cosx + cos2x + cos3x ^ 0 <=> 2cos2x.cosx + cos2x ^ 0 


x = k- 
3 • 

x = k2n 


File Word lien he: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 49 






























ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru'áng THPT Nho Quan A 


Lu'ffng giác - DS va GT11 


feos 2* 0 

[2cosx + l*0 


<=> ( 


n , n 
—h k — 

4 2 

2n 

x*± — + 2 kn 
3 


Phirong trinh <=> sin x + sin 2x + sin 3x = ^Í3 (eos * + eos 2x + eos 3.x:) 

<=> 2sin 2x .eos x + sin 2x = V3 (2eos 2x. eos x + eos 2x) <=> sin 2x(2 eos x + l) = y¡3 eos 2x(2 eos x +1) 




2cosx + l = 0 


sin 2x - \/3 eos 2x = 0 





-1 


2n 

cosx = — 


x = ± — + 2 kn 


2 


3 


/ \ 

«• 

<=> 

sin 

2x- 

= 0 

2 x- — = kn 


l 3 J 


3 L 


2 n 

x = ± — + 2 kn 
3 

n , n 
x = —ik — 

6 2 


(ke Z) 


So sánh vói diéu kien, ta có x = —b k2n, x =- 1 - k2n , x =-b k2;r, (k e Z) 

6 6 3 

Chú y trong ho nghiem x = — + k —. (Vói k = 1 thi x = lám máu khóng xác dinh) 


Cáu 35: Các nghiem thuóc khoáng 

Vtanx + sinx + Vtanx-sinx = y/3 tanx la: 

n 3 n 


n 5 K 
A. — ,— 
8 8 


B. 


4 4 


(0;7r) 


6 6 


cua 


phirong trinh: 


D. 


7T 


Huáns dan siái: 

Chon I) 

V tanx + sinx + Vtanx-sinx = V 3 tan x 
=> 2 tan x + 2Vían 2 x - sin 2 x = 3 tan x 


2. sin" x 


1 


-1 

Vcos“x y 


= tan x => 2Vsin 2 x.tan 2 x = tan x => 4sin 2 x. tan" x = tan" x 



tan 2 x = 0 

x = kn 

x - kn 

=> 

=> 

1 => 

n => 


4 sin 2 x = 1 

cos2x = — 

2x = ±—t k 2n 



L 2 

L 3 


x - kn 
, n , 

X = ±-h /CTT 

6 


x 1 


(0;7r) 


71 5 7T 

X = —,X = — 
6 6 


7T 57T 

Thir lai, ta nhan x = —. (Tai x = — thi tan x - sin x < 0 ) 

6 6 

Cáu 36: Phirong trinh (2sinx + l)(3cos4x + 2sinx-4) + 4cos 2 x = 3 có nghiem la: 



x = - — + k2n 

6 


x = — + k2n 

6 


x = - — + k2n 

3 


A. 

x = — + k2n . 

6 

B. 

x = — + k2n. 

6 

C. 

47T 

x =-b k27r . 

3 

D. 


x = k- 
2 


x = kn 


x = k2n 



x = — + k2n 
3 

2n 

X = — + k2n. 
3 


x = k 


2 n 


Huáns dan siái: 

Chon A 
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(2 sin x + l)(3cos4x + 2 sin x - 4) + 4eos 2 x = 3 
<4> (2 sin x +1) (3cos 4x + 2 sin x - 4) + 4 (l - sin 2 x) - 3 = 0 
<4> (2sinx + l)(3cos4x + 2sinx-4) + (l-4sin 2 x) = 0 
(2sinx + l)(3cos4x + 2sinx-4 + l- 2sinx) = 0 


<=> (2 sin x + l)(3cos4x - 3) = 0 <=> 


1 


sin x = — 


2 <=> 


cos4x = 1 


x = - — + k2x 
6 

x = + k2n , (k e Z) 


x = k 


1 


n 


Cáu 37: Phirang trinh 2 tan x + cot 2x = 2 sin 2x + — 

sin2x 


có nghiém la: 


* , n , K 

A. x = ± - \-k —. 

. 12 2 

Hiráng dan giái: 

ChonC 


K 

B. x-± —h kn . 
6 


n 


n 


C. x = ±—\-kx 
3 


K 

D. x = ±—vkn . 
9 


Diéu kién sin2x *0 <4> x ^ k —, k e Z 

2 


2tanx + cot2x = 2sin2x + 


1 


sin2x 

2sinx cos2x _ . _ 1 , . , „ „ . 

<=>-f--= 2sin2x +-<»4sm x + cos2x = 2sin“2x +1 

eos x sin 2x sin 2x 

4sin 2 x +1 - 2sin 2 x = 2 sin 2 2x +1 <=> 2 sin 2 x - 8 sin 2 xcos 2 x = 0 

sin x = 0 

1-4cos 2 x = 0 


<4>sin 2 x(l-4cos 2 x) = 0 <=> 


Do diéu kién nén 

1 TC 

1-2(1 + cos2x) = 0 <=>eos2x = — — <=> 2x = + — + k2x <^>x = ± — + kx, (k eZ) 

Cáu 38: Phirang trinh: 5 (sin x + eos x) + sin 3x - eos 3x = 2\Í2 (2 + sin 2x) có các nghiém la 


n 


A. x = — \-k2n , k e Z . 
4 


n 


B. x =- vk2n , k e Z . 

4 


n 


C. x = — \-k2n , k eZ. 
2 


n 


D. x =- \-k2n , k e Z . 

2 


Hiráng dan giái:: 

Chon A 
Cách 1: 

Tacó: sin3x-3sinx-4sin 3 x; cos3x = 4cos 3 x-3cosx 
Phirong trinh tuong du’ong: 

8 (sin x + eos x)-4 (sin 3 x + cos 3 x) = 2y[2 (2 + sin2x) 

<=> 8 (sin x + eos x) - 4 (sin x + eos x) (l - sin x eos x) = 2\Í2 (2 + sin 2x) 
<=> 4 (sin x + eos x) (l + sin xeos x) = 4V2 (l + sin xeos x) 
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1 + sinxcosx = 0 


sinx + cosx 




<=> 


— sin 2x = -1 
2 

f 7V^ 
X H- 

v 4 j 


<=> 




sin 


= V2 


sin2x = -2 (vn) 


sin 


^ ;r^ 

X H- 

V 4 y 


;r 


<=> x = — vkln , k eZ 

= 1 4 


Cách 2: Phirong trinh tirang dirong 


5y¡2 


sin 


í n ^ 

XH- 

4 


<=> 5 sin 


n 
xh— 
4 

n 


+ sin 


3x - 

v 4 j 


+ V2sin 3x-— | = 2 V 2 (2 + sin 2x) 


= 2(2 +sin 2x) 


Dát u = x + —. Khi dó, phirong trinh tro thánh: 

5sinw-sin3M = 4-2cos2 u <=> 4sin 3 u -4sin 2 u + 2sinn-2 = 0 


f 


<=> sin u = 1 <=> sin 


x + ■ 


n 


= 1 <=> x = ^ + kln (^gZ). 


Cáu 39: Mot nghiém cúa phirang trinh eos 2 x + eos 2 2x + eos 2 3x = 1 có nghiém la 


n n 
C. x = —. 


A. x = —. B. x = —. 

12 3 

Hu'áns dan siái:: 

ChonD 

2 2 „ 2 „ l + cos2x l + cos4x l + cosóx . 

eos x + cos“2x + cos 3x = l<=>-1-1-= 1 

2 2 2 

<=> cos6x + cos2x + l + cos4x = 0 <=> 2cos4xcos 2 x + 2cos 2 2 x = 0 

TV r 

x = —vkn 
4 


r» n 

D. x = —. 


<=> 


cos2x = 0 


cos4x = cos(;r-2x) 


x = - + k- ,(ke Z). 
6 3 


71 


x =- vkn 

2 


Cáu 40: Phirong trinh: sin x.cos 4x - sin 2 2x = 4 sin 2 


n x 
4 2 


- — có nghiém la 


C. 


n 1 

x = - Ykn 

6 

In 

x = - vkn 

6 

x = -— + k 2n 
6 

x = — + k 2 tv 
6 


, k e Z. 


B. 


TV 


x =- \-k27V 

6 

7TV 

x = — + k27V 
6 


, k eZ 


, k e Z . 


D. 


7T . 

X =-h AT7T 

6 

X =-bK7T 

6 


, k eZ. 


Hiríais dan siái: 

ChonB 

l-cos4x 
sin x.cos 4x- 


7 

(■ 0 


r • 0 

íl-sinx)— <=> cos4x 

sin x + — 

= -2 

sinx + — 

V ’ 2 

l 2J 


l 2) 
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f 


sin x + — 


v 


-y 


(cos4x + 2) = 0 <=> sinjc = --^-<=> 


x = - — + k2n 

6 

7;r . 

x =-h k 2n 

6 


ke Z 


Cáu41: Giái phirong trinh sin 2 jr + sin 2 3x = cos 2 jc + cos 2 3jc 


A. x-±— + k2n, ke Z. 

4 

„ n kn nkn 
C. x -—l- ,x = —l-, ke Z. 

4 2 8 4 

Hiráng dan giái: 

Chon C. 

Phirong trinh <=> sin 2 x-cos 2 * = eos 2 3x- sin 2 3x 
<=> cos6x + cos2x = 0 <=> 2cos4x.cos 2x = 0 


,, n kn n kn 

B. x = - 1 - ,x = —h —, ke Z. 

4 2 8 4 

n kn n kn 

D. x = - h — ,x = —l - , ke Z. 

4 2 4 2 


eos 4x = 0 
eos 2x = 0 


. 71 , 
4x = — + kn 
2 

2 x = — + kn 
2 


<s> 


n kn 

x = —i- 

8 4 

n kn 
x = —l- 

4 2 


(keZ) 


Cáu 42: Phu'üng trinh: sin 12 x + eos 12 x = 2(sin 4 x + eos 14 x) + —cos2.r có nghiém la 

2 


n 


A. x = — \-kn, k eZ. 
4 


n 


C. x = — vk2n , k eZ . 

4 

Hiráng dan giái: 

Chon B 


B. x = — + k — , ke Z. 
4 2 


D. Yo nghiém. 


■ 12 12 ■ 14 14 n , J 0 

sin jc + cos x - 2(sm .r + cos x) + — cos2x 

2 

<=> sin 12 x(l-2sin 2 xj + cos 12 ;c(l-2cos 3 x) = ^cos2x 


<=> sin 12 xcos 2jc-cos 12 x.cos 2x = —cos2x <=> eos 2x 


f 


sin 12 x — eos 12 x — 


= 0 


«>cos2;t = 0 vi sin 12 x-cos 12 x< sin 2 x + cosx 2 = \< — x = — + k— (k eZ) 


,12 


n , n 


Cáu 43: [lDl-3]Giái phrrong trinh4cot 2 jc = 


eos 2 x-sin 2 x 
eos 6 x + sin 6 x 


B. x = — + kn. 
4 


A. x = — + k2n. 

4 

Hiráng dan giái: 

Chon B 

[sin 2x ^ 0 n 

Diéu kién: \ <» x k — 

eos x + sin x^O 2 


n 


C. x-±—+k2n. 
4 


„ n kn 
D. x = — + —. 
4 2 
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pt<»4 


eos 2x 


cos2x 


sin2x 1-3 sin 2 xcos 2 x 


-<=> 


cos2x = 0 

4-3sin 2 2x = sin2x 


K , 

x = —vkn 
4 

sin 2x = 1 


n 7 

<=> x = —vkn 

4 


sin2x = - —(L) 


Cáu 44: [lDl-4]Giái phirong trinh 8cot 2x = 


cos° x-sin 2 x 


).sin2x 


eos 6 x + sin 6 x 


A. x--— + kn. 

4 

Huáns dan siái: 

Chon D. 

í sin 2x^0 

Bieu kien: 

„eos 2x 
pt <=>8 


n kn 

B. x = + —l-. 

4 2 


, 71 

<=> x^ k — 


n 


C. x- — + kn 
4 


eos 6 x + sin 6 x ^ 0 2 


cos2x. sin 2x 


sin2x l-3sin"xcos~ x 


<=> 8cos2x(l-3sin 1 xcos 2 x) = cos2xsnT 2x 


<=> eos 2x (8 - 6 sin 2 2x - sin 2 2x) = 0 <=> 


eos 2x = 0 
sin 2 2x = — (VW) 


n , n 

<=> x = — vk— . 
4 2 


„ n kn 

D. X = —I-. 

4 2 
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PHÜONG TRINH LÜONG GIÁC KHÓNG THÜÓNG GÁP 


„„ v , ítanx + cotx) - tan x-cotx = 2 

Cau 1: Giai phirang trinh v ’ 

A. Cá 3 dáp án. 


n 

C. x =— vkn, k e Z. 
6 


+7T 

B. x = -1 -kn, k e Z . 

4 

n 

D. x =—bk7r, k eZ. 

4 


Hiráng dan siái: 

Chon D. 

Luu y: Dói vói cáu hói náy, ta có thé chon cách thrr nghiem. 

> kjT 

Diéu kien x ^ —(k e Z). Bat t = tan x + cot x , phu'ong trinh da cho tro thánh 


r-í-2 = 0<=> 

+ Vói t = — 1. Suy ra: 

tan x + cot x = -1 <=> tan 2 x + tan x +1 = 0 (vó nghiem). 
+ Vói t = 2. Suy ra: 


t = -1 
t = 2 


TC 

tan x + cot x = 2 <=> tan 2 x-2tanx + l = 0<=>tanx = l<=>x = — + k;r(Á:eZ) 


Cáu 2: Giái phirong trinh 


A. x-k2n,x- — + k2n, ke Z 
2 

71 

C. x = — + kn, ke Z . 

2 


sin 10 x + cos 10 x sin 6 x + cos 6 x 


4 eos 2x + sin 2x 


B. x = — , k eZ. 

2 

71 

D. x = kn,x = — + k2n, ke Z. 
2 


Hiráng dan giái: 

Chon B. 

Biéu kién: 4cos 2 2x + sin 2 2x^0<^> 4cos 2 2x+\- eos 2 2x ^ 0 <=> 3cos 2 2x +1 ^ 0 <=> Vx ( 


PT ++ 


sin 10 x + cos 10 x 1 

(sin" x + cos 2 

x) 

(sin 4 x- 

sin 2 xcos 2 x + cos 4 x) 

4 

4| 

(i- 

-sin 2 2x1 

| + sin 2 2x 


<=> 


<=> 


sin 10 x + cos 10 x (sin 2 x + cos‘x | -3sin‘xcos‘x 


\ 2 

c) -35 


4-3sin 2x 


.10 


10 


3 -. 2 , 


sin x + eos x 


1—sin 2x 


sin 10 x + cos 10 x 4-3sin z 2x 


10 


■<=> 


4 4-3sin 2 2x 4 4(4-3sin 2 2x) 

<=> sin 10 x+eos 10 x = 1 <=> sin 10 x + eos 10 x = sin 2 x + eos 2 x 
<íi> sin 2 x(l-sin 8 x) + cos 2 x(l-cos 8 x) = 0 (*) 


Vi 


sin" x(l-sin 8 x) > OVx e 
eos 2 x(l -eos 8 x) > OVx' 


nén (*) <=> 


;(l-sin 8 x) = 0 
r(l-cos 8 x) = 0 


<=> { 


sin x = 0 

sinx = ±1 kn 

<=> x = — 
cosx = 0 2 

cosx = ±1 
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Cáu 3: Cho phirong trinh: 4cos 2 x + cot 2 x + 6 = 2 (2cosx - cot x). Hói có bao nhiéu nghiém x thuoc 
váo khoáng (0;2;r) ? 

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0. 

Hwóns dan siái: 

ChonD 

Ta có : 4eos 2 x + cot 2 x + 6 = 2 (2cosx - cot x) 

<=> 4cos 2 x - 4cos x +1 + cot 2 x + 2cot x +1 + 4 = 0 
<4> (2cos x —1)~ + (cot x +1) 2 + 4 = 0 

Do (2cosx-l)“ >0 VxeR,(cotx + l)“ >0 VxeM =>(2cosx-l)‘ + (cotx + l)~ + 4>0 VxeM 
Cáu 4: Cho phirong trinh: 4cos 2 x + cot 2 x + 6 = 2V3(2cosx-cotx) . Hói có bao nhiéu nghiém x thuoc 
váo khoáng (0;2/r)? 

A. 3 . B. 2 . C. 1. D. dáp so khác. 

Huánz dan siái: 

ChonC 

Ta có : 4cos 2 x + cot 2 x + 6 = 7.\¡3 (2cosx-cotx) 

<=> ^4cos 2 x - 4>/3 eos x + 3 j + (cot 2 x - 2>/3 cot x + 3 j = 0 

<=> (2cosx- V3 j + (cot x-Vil) =0 


<=> 


Í2cosx- y¡3 =0 
I cot X - = 0 


X = 


<=>1 


± — + kln 
6 



n 

<4> X = — 

6 


+ I2n (/eZ) 


Vi x e (0;27 t) =>0 < — + I2n < 2n <=>- — < l < — => l -0 
6 12 12 

Cáu 5: Phirang trinh: sin3x(cosx - 2sin3x) + cos3x (l + sinx - 2cos3x) = 0 có nghiém lá: 


A. x = — + kn. 
2 


.. n , n 

B. x-—\-k —. 
4 2 


K 

C. x- — vk2n. 
3 


D. Vó nghiém. 


Hwátis dan siái: : 

ChonD 

sin 3x (eos x - 2 sin 3x) + eos 3x (l + sin x - 2 eos 3x) = 0 

<=> sin 3x. eos x - 2 sin 2 3x + eos 3x + eos 3x. sin x - 2 eos 2 3x = 0. 
<4> (sin 3x. eos x + eos 3x. sin x) + eos 3x - 2 (sin 2 3x + eos 2 3x j = 0. 

<=> sin 4x + eos 3x = 2 . 

-1 < sin4x < 1 


Do 


-1 < cos3x < 1 


nén sin 4x + eos 3x < 2 


Dáu " = " xáy ra •«> 


\ sin 4x = 1 

a 7T , _ 

4x = — + k2x 


2 

[cos3x =1 

3x = I2n 


n kn 

x = —i- 

8 2 


x = ■ 


I2n 


, k,l<= Z. 


t, , n kn 1 2 jt ( ^ _ , 3 + 12 k 3 + 12 k 

Ta co —l-=- (Va:, / eZ <41 =- vo ly do / =- <£ 7L. 

8 2 3 v ’ 16 16 
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Nén phirang trinh da cho vó nghiém. 


4* 2 

Cáu 6: Giái phrrang trinh eos — = eos x. 


x = Win 


n 


x — i —h k 3 n 

4 

x =±—+k37T 

4 


B. 


x = k n 


n 


x =± — + k/r 

4 

, 5/r . 

X = ±-+k7T 

4 


x = Win 


n 


x = ±—i- k 3 tt 

4 


D. 


x = Win 

x=± —+k3 n 

4 


Hu’áns dan siái: 

Chon A. 

4x 2 4* l+cos2x . . 2x . _ 2x 

eos — = eos x <=> eos — =-<=> 2cos2. — = l + cos3.— 

3 3 2 3 3 


«2 


2 2x 


2 eos -1 

3 


= 1 + 4 eos 3 — - 3 eos — <=> 4 eos 3 — - 4eos 2 — - 3 eos — + 3 = 0 
3 3 3 3 3 


<=> 


2x 

eos — = 1 
3 

2x V3 

eos — = ± — 
3 2 


— = k2n 
3 

2x n 

— = ±— vk2n <=> 

3 6 

^ = ±^ + * 2 * 

3 6 


x = k3;r 

X =± —+k37T 

4 

x =±—+k37T 

4 


Cáu 7: Giái phrrang trinh 


íl + sin* + 1-sin* 4 
1 - sin x v 1 + sin x s[i V( ^ 


v 2 j 


A. x = —. B. * = —. C. x = —. 

12 4 3 

Huóns dan siái: 

Chon A. 

1 + sin x +1 - sin x 4 2 4 \fi n 

pt <=>- , -= —¡= o -= —¡= <=> eos x = — <=> * = ± — + kn . 

Vi-sin 2 * V3 eos* V3 2 12 


Do *e 


V 2 


- sin 2 * 

TI 

nen * = — 
12 


D. * = —. 
6 


Cáu 8: Dé phrrong trinh: 2 sm x + 2 C0S A = m có nghiém, thi các giá tri can tim cúa tham so m la: 

A. 1 < m < \¡2 . B. \¡2 < m < 2\Í2 . C. 2y¡2 < m < 3. D. 3 < m < 4 . 

Hiváns dan siái: 

Chon C. 


Phrrang trinh trrang drrang T'" x + 2 1 


, „ O s: 

= m < 4 > 2 


= m 


Dát t = 2 sin ' ir , t e [l; 2] do0<sin 2 *<l. 

Xét hám f(t) = t + — , í G [l;2]=^/^í) = 1 — \\ f , (t) = 044t = yÍ2 

Báng bién thién 
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t 

1 

V2 


2 

/'(<) 


0 

+ 


/W 

3 

2V2 


3 


Váy phirong trinh / (í) = m có nghiém <í=> 2\¡2 < m < 3. 
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